Bai tap hinh hoc 16p 9 http://kinhhoa.violetvn TTBDVH: Lita Viet

HE THUC LUONG TRONG TAM
GIAC
1. a) Cho tam gidc ABC vuong tai A. Goi H la chan dudng
cao ha ti A. Biét rang AB = Tem, AC = 9cm. Tinh
BH,CH,AH.

b) Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢6 duong cao AH.
Biét BH = 4cm,CH = 9cm. Tinh AH, AB, AC.

2. Cho tam gidc ABC can tai A, duong cao AH. Biét BC' =
a, AH = h. Tinh do dai canh bén theo a, h.

3. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, ké HM
AB3
BC?

4. Cho tam giac ABC vuong tai A. Biét ti s6 hai canh goc

vuong goc véi AB tai M. Chitng minh ring BM =

4 .
vuong la £ do dai canh géc vuong nhéd bang 6cm. Tinh
do dai canh huyén, do dai hinh chiéu clia cac canh géc

vuong lén canh huyéen.

5. Tam giac ABC c¢6 AB = 48cm, AC = 1l4cem, BC =
50c¢m. Tinh do dai duong phan giac ciua goc C.

6. Tam giac ABC' ¢6 canh AB = 26cm, AC' = 25¢m, duong
cao AH = 24em. Tinh do dai canh BC.

7. Hinh thang ABCD c¢6 AB = 15¢m,C'D = 20cm. Canh
bén AD = 12¢m va vuong goc véi hai day. Tinh do dai
canh BC.

8. Tam giac ABC can tai A c6 canh bén bang 15¢m, canh
day bang 18cm. Tinh do dai cac dudng cao.



Bai tap hinh hoc 16p 9 TTBDVH: Lita Viét

9.

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

Tam gidc ABC ¢6 goc A nhon, AB = ¢,C'B = b. Cho
. 2

biet dién tich tam giac la S = gbc. Tinh canh BC theo

b,c.

Tinh dién tich ctia hinh thang c6 do dai cac day la
a,bla > b) cac goc ké v6i day 16n lan lugt 1a 30° va
45°.

Cho tam gidc ABC' ¢6 BAC > 90°. Ké duong cao CH.
Chiing minh ring BC? = AB? + AC* +2.AB.AH.

Cho tam giac ABC nhon ¢6 AH la duong cao. D, E
lan luot 13 hinh chiéu ctia H tréen AB, AC. Chiing minh
rang:

a) AD.AB = AE.AC

b) AED = ABC

Cho tam giac nhon ABC v6i BD,CFE la hai dudng cao.
(ﬁc\diém M trén cac duong thing BD,CFE sao cho
AMB = ANC = 90°. Chttng minh rang tam giac AM N
can.

Cho hinh thoi ABCD ¢6 A = 120°. Tia Az tao véi AB
mot goc BAx mot goc bang 15° va cat canh BC' tai M,

cit dudng thang CD tai N.
N 1 1 1
Chu inh rang:
ng minh rang: ———

AN T 3AB

Cho tam gidc ABC vuong can tai A, duong trung tuyén
BM. Goi D la hinh chiéu cia C trén BM, H la hinh
chiéu ctia D tréen AC. Chiing minh rang AH = 3HD.

Cho tam giac ABC' ¢6 do dai cac canh AB, BC,CA la
ba s6 tir nhién lien tiép ting dan. Ké duong cao AH,
duong trung tuyén AM. Chiing minh rang HM = 2.
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17. Chiing minh rang tam giac ABC' la tam giac vuong néu
cac duong phan giac BD, CE cat nhau tai I théa man
BD.CE =2BI.C'I

18. Chiing minh ring trong mot tam giac:

a) Binh phuong ciia canh d6i dién véi goc nhon bang
tong cac binh phuong ctia hai canh kia trit di hai lan
tich ctia mot trong hai canh ay vé6i hinh chiéu cia canh
kia trén noé.

b) Binh phuong ctia canh déi dién vé6i goc ti bang tong
cac binh phuong ciia hai canh kia cong vé6i hai lan tich
clia mot trong hai canh Ay véi hinh chiéu ctia canh kia
trén no.

19. Qua diém D trén canh huyén BC ctia tam giac vuong
ABC ta ké cac duong vuong goc DH va DK lan lugt
xubng cac canh AB va AC. Chiing minh he thiic: DB.DC =
HAHC+ KA.KC

20. Cho tam giac ABC' vuong tai A c¢6 duong cao AH. Ké
HE, HF vuong goc v6i AB, AC. Chiing minh rang:
) EB AB?
a) —— =
FC ACS3
b) BC.BE.CF = AH?

21. Tam giac ABC vuong tai A c6 duong trung tuyén C'M.
Ta ké duong cao M H ctia tam giac M BC' va dat trén tia
AB doan AD = BH. Chiing minh riang tam gidac CDM
can.

22. Tam gidc ABC can tai A, goi I la giao diém ciia cac
duong phan gidc. Biét ring JA = 2v/5em, IB = 3em.
Tinh do dai AB.
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23.

24.
25.

26.

27.

28.

29.

30.

Tam giac ABC ¢6 BC' = 40c¢m, dusng phan giac AD
dai 45c¢m, duong cao AH dai 36cm. Tinh cac do dai
BD,DC.

Khong dung bang s6 va may tinh, tinh : sin 15°.

Chting minh céac cong thic sau:
a) sin 2a = 2 sin . cos «
b) 1+ cos2a = cos’a

Tam gidc ABC ¢6 A = B +2C va do dai ba canh 1a ba
s6 tir nhién lién tiép. Tinh do dai cic canh clia tam giéc.
Cho tam gidc ABC'. Chiing minh rang:

1 —_—
a) Sapc = §AB.ACSiIl BAC néu BAC < 90°.

1 — L
b) Sapc = §AB.AC sin(180° — BAC') néu BAC > 90°.

V6i moi goc nhon «, chitng minh:

a) tga =
) tg cotga

tga sin? o
by L _

cotgae  cos? «
c) sin? @ — cos?

a = sin® a — cos? a

Cho tam giac ABC vuong tai A, c6 AB = 3\/§cm, AC =
2v/5. Tinh BC, tinh cac goéc B, C.

T giac ABCD c6 cac duong chéo cat nhau 6 O va khong
vuong goéc voi nhau. Goi H, K lan lugt la trie tam cia
cac tam giac AOB va COD. Goi G, I lan luct 1a trong
tam cua cac tam giac BOC, AOD.

a) Goi E la trong tam cia tam giac AOB, F la giao
diém ctia AH va DK. Chitng minh ring cic tam giac
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31.

32.

33.

34.

35.

IEG va HFK dong dang.
b) Chitng minh ring IGLHK

Cho tam giac c6 ba géc nhon. Dat BC = a, AC =
b,AB = c.
a b c

Chitng minh rang: = = = = =
sinA  sinB  sinC

Cho tam gidc ABC nhon, ¢6 BC = a, AC =b,AB = c.
Chitng minh rang: a = b? + ¢ — 2bc. cos A

Cho tam giac ABC ¢6 BC = a, AC = b, AB = c. Ching
a

2/be
c 1

Twu d6 suy ra: sin —.sin —.sin — < —
Y D R e

Cho tam giac ABC' c6 cac dudng trung tuyén BM va
CN vuong géc nhau. Ching minh rang cot B + cot C' >
2

minh ring: sin 3 <

3
o . L 1
Cho goc nhon a. Tim gia tri 16n nhat nhat cua: ia +
1
costa’
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DINH NGHIA VA SU XAC DINH
DUONG TRON

1. Tinh ban kinh duong tron di qua 3 dinh ctia tam giac
can c6 canh day bang duong cao tuong tng h.

2. Hinh cht nhat ABCD c¢6 cac dinh thudc duong tron
(O; R). Chitng minh riang tong binh phuong cac khoang
cach tit mot diem M € (O) dén cac dudng thang chita
canh cta hinh chit nhat khong phu thudc vao vi tri ctia
M va tinh téng dé theo R.

3. Cho hinh thang can ABCD ( ddy nh6é AB), hai duong
chéo AC va BD cat nhau tai I. Goi M, N, P, Q lan ludgt
la trung diém ctia AB, BC,CD, DA. Chiing minh ring:
a) Do dai duong cao va do dai dudng trung binh cua
hinh thang 134 bang nhau.

b) M, N, P,Q cing ndm trén mot dudng tron.

4. Cho duong tron (O) ¢6 dudng kinh AC ¢6 dinh. BD la
day cung vuong goc véi AC.
a) Viét cong thiic tinh dién tich tit gidc ABC'D theo hai
duong chéo AC, BD.
b) Tim vi tri cia day BD lic ABCD c6 dién tich 16n
nhat, ching t6 lic &y ABCD la hinh vuong.

5. Cho dudng tron (O) c¢6 dusng kinh BC' = 5c¢m va day
cung BA = 3cm.
a) Ching t6 AABC vuong tai A, tinh do dai AC va
duong cao AH cia ANABC.
b) Goi D la dinh cia ABCD ¢6 CD = 3em, BD = 4em.
Chiing t6 D nam trén dudng tron (O).
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6.

10.

Cho tam gidc ABC vuong tai A.

a) Xac dinh tam O ctia dudng tron di qua 3 diem A, B, C.
b) Vé duong cao AH va duong kinh AD. Ching t6
hai tam giac CAH, DAB dong dang, suy ra AB.AC =
AH.AD.

. Cho tam giac ABC (2 # 90°), dudng tron c6 dudng kinh

BC cit hai duong thing AB, AC lan lugt tai D, E. Hai
dudng thing CD, BE cit nhau tai H. Ching t6 H la
trie tam cia AABC va suy ra AH vuong goc véi BC.

Cho dudng tron (O) c¢6 dudsng kinh BC ¢6 dinh va diém
A € (O). Tren tia doéi cia tia AB lay doan AD =
AC trén tia doi cta tia AC lay doan AE = AB.

a) Chiing t6 AABC va AAED bang nhau.

b) Duong thang qua dudng cao AH ctia AABC cit DE
tai M. Chitng t6 M la tam dudng tron ngoai tiép tam
giac ADE.

¢) Ching minh AOLDFE

. Cho hai diém A va B c¢b6 dinh. Mot dudng thang d di

qua A. Goi P la diém déi xiing ctia B qua d.

a) Tim quy tich cac diém P khi d quay xung quanh diém
A.

b) Xéc dinh vi tri ctia dé BP c6 do dai 16n nhat. Xac
dinh vi tri cia d dé BP ¢6 do dai bé nhét.

Cho hinh thang can ABCD (AB//CD); BC = CD =
1

§AD = Q.

a) Ching minh A, B,C, D nam trén mot duong tron.

Hay xac dinh tam O va ban kinh ctia duong tron nay.
b) Ching minh ACLOB.
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11.

12.

13.

14.

Cho tam giac ABC noi tiép trong duong tron (O). Goi
H 1a tryc tam clia tam giac; N, P,Q lan lugt 1a trung
diém cta AH, AB, AC. Ching minh ONPQ la hinh
binh hanh.

Cho tam giac ABC, cac goc déu nhon. V& dudng tron
tam S duong kinh AB, vé duong tron tam O dudng
kinh AC. Duong thiang OS cat duong tron (S) tai D, E,
cat duong tron (O) tai H, K(cac diém xép theo thi tu
D,H,E,K)

a) Ching minh BD, BE la nhiing dudng phan giac cua
gbe A/B\C, CK,CH la nhiing duong phan giac cta goc
ACB.

b) Chiing minh rang BDAE, AHCK 14 nhitng hinh chit
nhat.

Cho dudng tron (O) duong kinh AB. Vé ban kinh OC
vuong goéc véi AB tai O. Lay diém M trén cung AC.
Ha MH1OA. Trén ban kinh OM lay diém P sao cho
OP = MH.

a) Khi M chay trén cung AC thi diém P chay trén duong
nao?’

b) Tim nhitng diém P chay trén ban kinh PM sao cho
OP biang khoang cach tit M dén AB khi M chay khip
(0)

Cho duong tron tam O duong kinh AB c¢6 dinh. Lay
diém C tuy y trén duong tron. Trén tia AC, lay diém
M sao cho AM = BC. Diém M chay trén dudng nio
khi C' chay trén duong tron (O).
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TINH CHAT bOI XUNG

1. Trong duong tron (O; R) cho day cung AB di dong
nhung c¢6 do dai khong doi AB = [. Goi I la trung
diém ctia AB.

a) Ching minh O/ LAB
b) Tinh do dai OI theo R, va suy ra I di dong trén
mot duong tron c¢o dinh

2. Cho tam giac ABC' can ndi tiép trong dudng tron (O; R)
c6 do dai canh AB = AC = R.
a) Chitng minh rang tia AO 1a phan gidc ctia goc BAC
b) Ching t6 BC > AB, suy ra thi tu khoang cach ti
tam O dén cac canh ciia tam giac ABC.
c¢) Tinh theo R do dai canh BC, chiéu cao ha tit A va
dién tich cia AABC

3. Trong duong tron (O; R) cho day cung di dong AB c6
do dai khong ddi [ = Rv/3. Ching minh réing cac trung
diém I ctia AB thuoc mot dudsng tron cd dinh tam O

ban kinh r = g

4. Cho duong tron (O) c6 dudng kinh BC' vuong goc véi
day cung AD tai H.
a) Chiing minh hai tam gidc BAD,CAD can va t giac
BACD c6 cac goc doi dién bu nhau.
b) Chiing t6 HB.HC = HA? = HD?.

5. Trong dudng tron (O; R) c¢6 hai ban kinh OA, OB vuong
géc nhau, M la trung diém ctia AB.
a) Ching minh OM 1L AB.
b) Tinh dot dai AB,OM theo R.

9
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c¢) Cho A, B di dong nhung van ¢6 OALOB. Ching

minh cac diém M thuoc vé mot dudng tron c6 dinh.

6. Trén dudng trinh (O; R) c6 ba diém A, B, C' sao cho tam
gidc ABC' can tai A.
a) Cho trudc A hay vé B, C.
b) Ching t6 AO la tia phan giac cta goc BAC va dudng
thang AO la trung tryc cia BC.
¢) Cho biét R = 5cm, AB = 8cm va goi A’ 1a diem dbi
xiing ctia A qua O. Tinh do dai cac doan thang BA’, BC.

7. Cho AABC déu c6 canh a, chiéu cao AH.

a) Hay vé tam O clia dudng tron ngoai tiép tam giac
ABC.

b) Chitng t6 AOH B 1a ntta tam gidc déu. Tinh OH, h, a
theo ban kinh R ctia duong tron ngoai tiép tam giac
ABC.

c¢) Dua vao vi tri cia H trén duong kinh AD ma suy ra
mot cac vé tam gidc déu c6 3 dinh ndm trén mot dudng
tron cho trude.

8. Goi I la trung diém ctia day cung khong qua tam AB
cia dudng tron (O; R)
a) Chiing minh O/ LAB
b) Qua I vé day cung EF, ching t6 EF > AB. Tim do
dai 16n nhat va nhé nhat cia cac day cung quay quanh
I
c¢) Cho R = 5¢m, OI = 4cm, tinh do dai day cung ngan
nhat qua I.

9. Cho diém A cb dinh trong duong tron (O; R) va M N la
day cung quay quanh A.
a) Chiing minh réng trung diém I ctia cac day cung M N

10
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10.

11.

12.

13.

14.

thuoc vé duong tron ¢ dinh c6 duong kinh OA
b) Tia OI cat dudng tron tai C'. Ching to tit gidc OAC'B
la hinh thoi, tinh dién tich cia OACB theo R.

Trong mot dusng tron tam O, cho hai day AB va C'D
song song véi nhau. Biét AB = 30cm,CD = 40cm;
khoang cach gitta AB va C'D 1a 35¢m. Tinh ban kinh
cua dudng tron.

Cho duong tron tam A ban kinh AB. Day EF kéo dai
cat dudng thang AB tai C' (F nam gita F va C). Ha
AD1CF. Cho AB = 10cm; AD = 8cm;CF = 2lcm.
Tinh CFE va CA.

Cho tam giac vudng can ABC (AB = AC) dudng cao
AH. Trén doan thang HC lay diém K 16i dyng hinh chit
nhat AHKO. Lay O lam tam, vé duong tron ban kinh
OK, duong tron nay cat canh AB tai D, cat canh AC
tai £. Goi F' la giao diém tht hai ctia duong tron (O)
v6i dudng thing AB. Chiing minh:

a) Tam gidc AEF can

b) ODLOE

c) D, A, E,O cuing nam trén mot dudng tron.

*Cho tam gidc ABC noi tiép (O). Dyng ra phia ngoai
tam gidc cac hinh cht nhat ACDE va BCFG c6 dién
tich bing nhau. Chitng minh ring OC' di qua trung diém
N ciua DF.

Cho duong tron (O) ¢b dinh va day cung AB khong qua
tam c6 dinh ctia (0). C 1a diém do dong trén cung AB.
M la trung diém BC. Tt M vé dudng thing vuong géc
vl AC tai H. a) Chitng minh rang M H luon di qua mot

11
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diém c6 dinh. b) Tim dudng di chuyén ctia M khi C di
chuyén trén cung nhé AB.

12
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V1 TRi TUOGNG DOI GITUA DPUGNG THANG

) VA DUONG TRON \
TIEP TUYEN CUA DUONG TRON

1. Hai tiép tuyén tai A va B ctia duong tron (O; R) gap
nhau tai C. Duong vudng goc véi OA ké tit O gip BC
tai D; duong vuong goc véi AC' ké tit C' gap OB tai E.
a) Chitng minh ring cac tam giac DOC va EOC la cac
tam giac can.

b) Suy ra DE la dudng trung truc cua doan OC.
¢) Tinh khoang cac OC theo R dé tam giac FOC déu.
Lac do6 ching t6 D la trong tam cua tam giac EOC.

2. Cho duong tron (O) c6 dudng kinh AB va hai tiép tuyén
(a), (b) tai A vd B. Mot tiép tuyén khéac tai M cit (a), (b)
lan luct tai C' va D.

a) Chitng minh rang: CD = AC + BD

b) Ching t6 tam giac COD vuong va dusng tron dusng
kinh C'D tiép xtc véi AB.

c¢) V6i vi tri nao ciia diém M thi tong AC + BD nhé
nhat.

d) Ching minh hé thic: AB? = 4. AC.BD

3. Qua diém P & bén trong dudng tron (O) ta ké hai day
AB va CD vuong géc va bing nhau. Mbi day bi diém
P chia thanh hai doan thang dai 3cm va 2lem. Tinh
khoang cach tit O dén mdi day va ban kinh duong tron.

4. Cho duong tron (O; R) va hai tiép tuyén M A, M B cua
duong tron. Ké AD (D nam gitta O va M) sao cho
MAD = 45°.
a) Ching minh DO.BM = AO.DM

13
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b) Ching minh BD la dudng phan giac ctia OBM
c¢) Tt M ké dudng thang song song v6i OB, duong thang
nay cat OA tai N. Chitng minh NO = NM.

5. Cho duong tron (O; R), hai tiép tuyén MA, M B cua
duong tron, AB cat OM tai H.
a) Ching minh AM.BM = MH.MO

, , OA
b) Dudng thang OA cat M B tai N. Chiing minh ON =
MB
MN

c) Tu O ké OK song song v6i AM( K Thuoc MB).
Ching minh OK = M K.

6. Cho nita duong tron tam O duong kinh AB = 2R. Vé cac
tiép tuyén Az, By véi nita dudng tron va tia Oz vuong
g6c v6i AB (cac tia Az, By, C'z cung phia véi nita duong
tron d6i v6i AB). Goi E la diém bat ki ctia nita duong
tron. Qua F vé tiép tuyén véi nita dudng tron, cit tia
Az, By, Oz theo thit ty tai C, D, M. Chiing minh rang
khi diém E thay doéi vi trf trén nita duong tron thi:

a) Tich AC.BD khong doi.
b) Tt gidc ACDB c6 dién tich nhé nhat khi né 1a hinh
chit nhat. Tinh dién tich nhoé nhat dé.

7. Cho hinh thang vuéng ABC'D (ﬁ —D= 90°), tia phan
giac ctia goc C di qua trung diem I ctia AD.
a) Chiing minh rang BC' 13 tiép tuyén ctia dudng tron
(I;1A).
b) Cho AD = 2a. Tinh tich cia AB va C'D theo a.
c¢) Goi H la tiép diém ctia BC v6i duong tron () néi
tren. K 1a giao diém ctia AC va BD. Chitng minh ring
K H song song v6i DC'.

14
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8.

10.

11.

12.

Cho tam gidc ABC' vuong tai A, duong cao AH,BH =
20cm, HC' = 45¢m. Vé duong tron tam A ban kinh AH.
Ké tiép tuyén BM,C'N v6i duong tron (M va N la cac
tiép diém, khac diem H).

a) Tinh dién tich tit gidc BMNC.

b) Goi K la giao diém ctia CN va HA. Tinh cac do dai
AK,KN.

¢) Goi I 1a giao diém ctia AM va C'B. Tinh cac do dai
IM,IB

. Tréen mot duong thing d cho hai diem A, B. Cac tia

Az, By ndm trong nita mat phang bo la duong théng d
va cung vuong goc véi d. Tren Az 1ay mot diém C va trén
By lay mot diém D thda méan hé thic: AB? = 4.AC.BD.
Vé cac duong tron tam C' va D theo thi ty tiép xtc véi
d tai cdc diém A va B. Chting minh ring hai dudng tron
nay tiép xtc vdi nhau.

Cho ntta duong tron tam O c6 duong kinh AB. Treén tiép
tuyén Az ctia (O) ta lay diém C va trén tiép tuyén By
ctia (O) ta lay diem D sao cho AC' + BD = CD. Chiing
rang C'D tiép xuc (O).

Cho tam giac ABC' c6 duong tron noi tiép (I;r) tiép

xtic véi cac canh BC,CA, AB lan luct tai D, E, F. Dit

BC =a,CA =10, AB = ¢, planta chu vi tam giac.Chiing
minh rang:

a) Dién tich ctia tam giac ABCla S = pr

b) AE =AF =p—a;BD =BF =p—0,CD =CE =

p—c

Cho duong tronh (O) c¢6 duong kinh AB. Tiép tuyén tai

diém M thuoc (O) cat hai tiép tuyén tai A va B ciia

15
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13.

14.

15.

16.

(O) lan lugt tai B vaC. Vé duong tron (I) c¢6 duo27ng
kinh C'D. Chiing minh ring AB tiép xuc véi (I) tai O.

Trén tiép tuyén tai A thuoc (O; R) lay doan IA = Rv/3
a) Tinh do dai OTI theo R va s6 do cac goc clia tam giac
AOI

b) Kéo dai duong cao AH cta tam giac AOT cat (O) tai
B, chimg t6 [A = IB va I B ciing la tiép tuyén cta (O)
¢) Chiing t6 tam giac AIB déu.

Cho goc J:/O\y = 60°. Mot duong tron tam I ban kinh
R = 5cm tiép xtc véi Ox tai A, tiép xic véi Oy tai B.
T diem M thudc cung nhé AB vé tiép tuyén thi ba,
né cat Ox tai E, Oy tai F.

a) Tinh chu vi tam gidc OEF, chitng minh rang chu vi
d6 khong doi khi M thay doi trén cung nhé AB.

b) Chitng minh ring EOF c6 s6 do khong déi khi M
chay trén cung nho AB.

Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Duong
tron tam I, duong kinh BH cat AB tai E, duong tron
tam J duong kinh CH cat AC tai F. Chiing minh rang:
a) AH 1a tiép tuyén chung ctia hai duong tron (1) va (J)
tai H

b) EF la tiép tuyén cia (I) tai E, tiép tuyén cta (J)
tai F'.

Cho tam giac ABC can tai A. Duong cao AH va BK
cat nhau tai I. Chiing minh:

a) Duong tron dusng kinh Al di qua K.

b) K H la tiép tuyén ctia dudng tron duong kinh ATl.

17. Cho ntta duong tron tam O dudng kinh AB. Lay diém
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18.

19.

20.

21.

D trén ban kinh OB. Goi H la trung diém ctia AD.
Duong vuong goc tai H v6i AB cat nita duong tron tai
C'. Duong tron tam I duong kinh BD cat tiép tuyén CB
tai F.

a) Tt giac AECD la hinh gi?

b) Chitng minh tam giac HC'E can tai H.

¢) Chitng minh HE 1a tiép tuyén ctia duong tron tam I.

Cho nita duong tron duong kinhAB. Tt A va B vé hai
tiép tuyén Az, By v6i nia duong tron. Lay M 13 mot
diém tuy ¥ trén nita dudng tron, vé tiép tuyén qua M,
né cat Az tai C, cat By tai D. Goi A’ 1a giao diém BM
v6i Az, B’ la giao diém AM v6iBy. Chiing minh:

a) ANA’AB va NABB' dong dang, suy ra AA".BB' =
AB?.

b) CA=CA', DB = DB’

c¢) Ba duong thang B'A’, DC, AB dong qui.

Ba duong tron ndm trong tam giac ABC c6 cuing ban
kinh a, cting di qua mot diém sao cho cit hai dudng tron
lay theo doi mot thi cting tiép xtc v6i mot canh cua
tam gidc ABC. Goi R 1a ban kinh duong tron ngoai tiép
AABC. Tinh ban kinh r ctia duong tron noi tiép AABC
theo R va a.

Cho duong tron ban kinh r noi tiép AABC), tiép xtc v6i
canh BC tai D, véi AC tai E, v6i AB tai F. Vé duong

kinh DD'. Cho BD'C' = 90°, BC = a,CA =b,AB = c.
Tinh do dai AE, AF theo a.

Duong tron noi tiép tam giac ABC (AB > AC)tiép xtc
v6i cac canh AB, AC lan luot tai P,Q. Goi R,S lan
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22.

23.

24.

25.

26.

lugt 1a trung diém ciia cac doan thang BC,CA va T la
giao diém ctia PQ va RS. Chiing minh rang 7 ndm trén
duong phan giac cua goc B.

** Cho tam gidc ABC ¢6 AB < AC < BC. Trén hai
canh AC, BC lay D, E sao cho AB = AD = AE. Xac
dinh vi tri tuong doi gita DE va dudng tron noi tiép
tam gidc ABC.

Cho duong tron tam O duong kinh AB. Trén doan AB
lay 1 diem C. Dyng duong tron tam I dudng kinh BC'
Duong trung truc ctia AC' cat (O) tai D, DB cat (I) tai
N. Chiing minh rang:

a) OD = MI (M la trung diém ctia AC)

b) IN = OM

¢) AOMD = AINM, suy ra M N 1a tiép tuyén ctia (I).

Cho duong tron (O; R) va diém A nam ngoai dudng tron.
Cat tuyén thay doi qua A cit (O) tai hai diem B, C. Tiép
tuyén ctia (O) tai B va C cit nhau tai D. Chiing minh
rang D nim trén mot dudng thing c6 dinh.

Cho nita dudng tron (O) dudng kinh AB = 2R. C la
mot diém di dong trén nita dudng tron. Tiép tuyén tai
C cit AB tai D. Qua O vé dudng thang vuong géc véi
tia phan giac trong goc O/CB, duong thang nay cit CD
tai M. Chiing minh rang M thudc mot dudng c6 dinh
khi C' di chuyén trén nita duong tron.

Cho tam giac ABC can tai A noi tiép trong duong tron
(O; R). Diém M thay doi tren canh BC. Goi D la tam
duong tron qua M tiép xic véi AB tai B; E la tam
duong tron qua M tiép xtc v6i AC tai C.

a) Tim vi trf ctia M dé DE c¢6 do dai nhé nhat. b) Chiing
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27.

28.

minh ring trung diém N ctia DE thudc mot dudng cb
dinh khi M di chuyén trén canh BC.

Cho ntta duong tron tam O duong kinh AB. Ké céc tiép
tuyén Az va By. Tiép tuyén tai mot diém M bat ki trén
nita duong tron cat Az tai C' va cit By tai D. Goi N
la giao diém ctia AD va BC. P la giao diém ctia OC va
AN, @ la giao diém ctia OP va BM .Chitng minh ring:
a) MN//AC

b) PQ//AB

¢) Ba diém P, N, Q thang hang.

Tit diem P nam ngoai dudng tron (O; R) vé hai tiép
tuyén PA va PB v6i A, B la cac tiép diem. Goi H la
chan duong vuong goéc vé tit A dén duong kinh BC.
Ching minh ring PC cit AH tai trung diém I ctia AH.
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DUONG TRON NOI TIEP, DUONG TRON
NGOAI TIEP TAM GIAC

1. Cho tam giac ABC ngoai tiép duong tron (I;7) va tiép
xtic v6i cac canh AB, BC, AC lan luot tai D, E, F'. Chiing
minh ring:

a) AB+ AC — BC =2AD

1
b) Sapc = P (P la nita chu vi ctia tam gidc ABC)
C) ha+hb+hC=9T

2. Cho tam giac ABC véi AC > BC. Duong trung tuyén
CD tiép xtic véi cac duong tron noi tiép cac tam giac
ACD va BCD tai E va F. Chiing minh hé thic: AC' —
BC =2FEF.

3. Duong tron (O) noi tiép tam giac ABC tiép xtic véi canh
AB tai D, biét rang: AC.BC = 2.AD.DB. Chting minh
rang tam gidc ABC vuong tai C.

4. Tam giac ABC' c¢6 chu vi 80cm va ngoai tiép dudng tron
(O). Tiép tuyén ciia dudng tron (O) song song véi BC
cat AB theo thi tu tai M, N.

a) Cho biét MN = 9,6¢m. Tinh do dai BC.
b) Cho biét AC — AB = 6em. Tinh do dai cac canh
AB,AC,BC dé MN c6 do dai 16n nhét.

5. Cho mot tam giac vuong c6 canh huyen bang 10cm, dién
tich bang 24ecm?. Tinh ban kinh ctia dudng tron noi tiép
tam giac.

6. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Goi

(O;7),(01,71), (0Og,79) theo thi tu la cic dudng tron
noi tiép cac tam gidac ABC, ABH, ACH. Chiing minh
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rang:
a) Ching minh rang: r +1r; + 7, = AH
b) Chiing minh rang: r* = r} + r3.

7. * Tinh cac géc clia mot tam gidc vuong biét rang ti s6
gitta ban kinh dudng tron ngoai tiép va dudng tron noi
tiép bing v3 + 1.

8. Duong tron (O;r) noi tiép tam gidc ABC. Cac tiép
tuyén véi dudng tron (O) song song véi cac canh clia tam
gidc ABC' cat tit tam gidc ABC thanh 3 tam giac nho.
Goi 11,7, 3 1an lugt 1a ban kinh ctia duong tron noi tiép
cac tam gidc nhé d6. Chitng minh rang r = 71 +ry +r3.

9. Tam gidac ABC vuong tai A c6 AB = 9cm, AC = 12c¢m.
Goi I 1a tam ctia duong tron noi tiép, G 1a trong tam
ctia tam giac. Tinh do dai IG.

10. Cho tam giac ABC ngoai tiép duong tron (O). Goi
D, E, F theo thit t 1a tiép diém trén cac canh BC, AB, AC.
Goi H 1a chan duong vuong goc ké tit D dén EF. Ching
minh rang BHE = CHF.

11. Trén duong thing d lay hai diém A, B trong cling mot
nita mit phang la duong thing d ta dung hai tia Az, By
cling vuong goc véi d va trén Az lay mot diem C, trén
tia By lay mot diem D. Chiing minh ring diéu kién can
ca di dé CD tiép xtc véi dudng tron dusng kinh AB
la: a) AB? = 4.AC.BD
b) CD = AC + BD.

12. Cho nita dudng tron tam O, duong kinh AB. Tt mot
diém M trén nita dudng tron ta vé tiép tuyén zy. Ké
AD1lxy va BC Lxy.
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13.

14.

15.

16.

a) Chitng minh rang MC = MD.

b) Chitng minh téng AD + BC c6 gia tri khong phu
thuoc va vi trf diem M trén nita duong tron dudsng kinh
AB.

¢) Chiing minh duong tron duong kinh C'D tiép xic vdéi
AB.

d) Xéac dinh vi trf diém M dé ti gidc ABCD c6 dien
tich 16n nhat.

*Cho nita duong tron dudng kinh AB. Mot diém C thay
doi trén nita duong tron. Ha CH LAB ( H thuoc AB).
Goi Op, Oy lan lugt 14 tam duong tron noi tiép cac tam
giac AHC, BHC. BO, cat AO;,CO; tai I va K. C1T cat
duong tron tai D. Chitng minh rang:

a) I 1a tryc tam cia tam giac CO,0;.

b) AITKC = AO1 KOy, suy ra CI = 0,0s.

¢) DA= DB = DI

d) Khi OA = CB thi 0,0, dat gia tri 16n nhat.

**Cho tam giac deu ABC (I) 1a dudng tron noi tiép tam
giac. M € canhAB, N € canhAC. Dat AB = a. Ching
minh ring M N tiép xic v6i duong tron (I) khi va chi
khi:
a) AM + AN + MN =a
b) AM + AN _ 1

BM  NC
Cho tam giac ABC vuong tai A noi tiép duong tron
(O; R). Goi r 1a ban kinh dudng tron noi tiép tam gidc
ABC. Chiing minh réng: r = /Sapc + B2 — R

Cho tam gidac ABC va dudng tron (I;7) noi tiép tam
gidc. Cac tiép tuyén véi (I) song song véi cac canh clia
tam giac va tao v6i cac canh nay 3 tam giac nho. Goi
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17.

18.

19.

r1, 79,73 1 cac ban kinh dudng tron noi tiép clia cic tam
giac nay.
Chitng minh rang r = ry +ry + 173

Cho tam giac ABC' can tai A c6 ban kinh duong tron
noi tiép 1a r. Goi 1y, 1y, 7. 12 Igt 14 ban kinh dudng tron
bang tiép ctia goc A, B va C.

a) Tinh céc canh ctia tam gidc theo r, 7,

1 1 1 1

b) Ching minh — + — + — = —. Tu d6 suy ra 7y, 7.
e T Te T

theo r, r,.

*Cho tam giac ABC ¢6 BC = a,AB = ¢, AC = b. Goi
(I) 1a duong tron noi tiép tam giac. Dudng vuong goc
voi CT tai I cat AC tai M, AB tai N. Chting minh réng:
a) AM.AN = [M? = [N?

IA2 IB%* IC?

b =1
)bc+ac+ab

*Tinh cidc goc clia mot tam giac vuong biét ti s6 gitta

ban kinh dudng tron ngoai tiép va noi tiép clia tam giac
béng\/g +1

23



Bai tap hinh hoc 16p 9 TTBDVH: Lita Viét

V1 TRI TUONG DOI GITUA HAI
DUONG TRON

1. Cho duong tron (O) dusng kinh BC' = 2R, H la diém
nam gita B va C. Goi (Oy), (0Oz) 1a hai dudng tron c6
duong kinh 1an lugt 13 HB, HC.

a) Chiing t6 cac duong tron (O), (Oy), (O2) doi mot tiép
xic nhau.

b) Tit mot diém I bat ki trén duong tiép tuyén chung
tai H ctia (Oy) va (O,), vé cac tiép tuyén [E, [F dén
(01), (03). Chiing t6 duong tron ngoai tiép tam gidc
EHF c6 tam la I.

2. Cho hai duong tron (O; R), (O';r) v6i R = 12,r = 5,d =
OO’ = 13 a) Chitng t6 hai duong tron nay cit nhau tai
hai diém A va B.

b) Chiing t6 AAOQO’ vuong, suy ra cac tiép tuyén vé ti
tam duong tron nay dén duong tron kia 1a cac duong
nao?

¢) Tinh do dai AB

3. Cho dudng tron tam O, dudng kinh AB = 2R, I 1a diém
di dong trén (O). Goi C' la diém déi xiing ctia B qua Al
a) Ching t6 AAIB vuong va AABC' can.
b) Chiing t6 C thudc dudng tron tiép xtc véi (O) tai B.

4. Cho hai dudng tron (O; R) va (O’; R') cat nhau tai A va
B. Vé dudng kinh AC cia (O) va duong kinh AD cta
(0.

a) Chitng minh ring ba diem C, B, D thang hang.
b) Qua A vé cat tuyén cat (O) tai M, cat (O’) tai N.
Tim vi trf clia cat tuyét dé do dai M N 16n nhat.
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5. Cho diém A nam gitta hai diem O, O’ ¢6 dinh:
a) Ching t6 hai dudng tron (O;0A = R) va (O'; O'A =
R') tiép xtc ngoai nhau.
b) Goi a 1a tiép tuyén chung tai A va a cit tiép tuyén
chung ngoai BC tai D; E la diém déi xtng ctia A qua
D. Chiing t6 BD = DC va ABEC 1a hinh chit nhat.
¢) Chting minh ring AE = 2V RR’

6. Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢6 duong cao AH.
a) Ching t6 ba duong tron dudng kinh BC, BH, HC
tiép xtc doi mot.
b) AB cit duong tron duong kinh BH tai D; AC cat
duong tron duong kinh C'H tai E. Ching minh DE =
AH.
c¢) Chitng minh DFE 1a tiép tuyén chung ctia ca hai duong
tron duong kinh BH,C'H.

7. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') ¢6 ban kinh R =
3em, R = 2cm, OO = Tem. Goi AA’ 1a tiép tuyén chung
ngoai cua hai duong tron. T O' ké O'H_LOA.

a) Ching t6 AA’O’H 1a hinh chit nhat va O’'H 1a tiép
tuyén ctia duong tron tam O ban kinh r = lem.

b) Suy ra cach vé tiép tuyén chung ngoai ctia (O) va
(O".

c¢) Tuong tu goi BB’ 1a tiép tuyén chung trong ctia (O)
va (0'). Tu O’ ké O'K L OB. Chiing t6 O'K ka tiép tuyén
tuyén ctia dudng tron tam O, ban kinh ' = 5¢m. Suy
ra cach vé tiép tuyén chung trong ctia (O) va(O’)

8. Cho hinh binh hanh ABCD (AB > AD). Lay A lam
tam vé duong tron ban kinh AD, né cat AB tai E. Lay
B lam tam vé duong tron ban kinh BE, né cat duong
thing DE tai F.

25



Bai tap hinh hoc 16p 9 TTBDVH: Lita Viét

10.

11.

12.

a) Ching minh hai duong tron (A; AD) va (B; BE) tiép
xuc nhau.
b) Chitng minh F, B, C thang hang.

. Cho duong tron tam O va diém A c¢6 dinh thudc duong

tron. Dudng thing d 6 ngoai duong tron. Hay dung
dudng tron tam I tiép xic véi dudng thang d, dong thoi
tiép xuc véi dudng tron (O) tai A.

Cho hai dudng tron tam O, O’ ban kinh lan luot 1a 3R, R
tiép xic ngoai nhau tai A. Duong thing d; qua A cit
(O) tai B, cat (O’) tai B'. Dudng thang dy vuong goc
véi dp tai A cat (O) tai C va (O') tai C.

a) Chiing minh rang BC’, C' B’ va OO’ dong qui tai mot
diém M b dinh.

b) Chiing minh céc tiép tuyén chung ngoai PP’ va TT"
cat nhau tai M.

¢) Goi I 1a chan duong vuong goc ha tir A xuéng BC.
Tim qui tich diém I khi d; va d, thay d6i vi tri( vin qua
A va vuong géc v6i nhau)

Cho hai duong tron (O) va (O') tiép xic nhau tai A.
Goc vuong rAy quan xung quan A, Ax cat (O) tai B,
Ay cat (O') tai C.

a) Ching minh OB//0'C

b) Goi €’ la diém dbi xiing ctia C' qua O'. Chiing minh
B, A, C' thang hang.

c) Qua O vé dLAB, n6 cat BC tai M. Tim qui tich
diém M khi cac day AB, AC thay ddi vi trf nhung van
vuong goc véi nhau.

Cho tam gidc nhon ABC, phan giac CD. Lay D lam
tam vé nita duong tron ban kinh R tiép xic véi AC tai
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13.

14.

15.

16.

17.

E, tiép xtc v6i OB tai F. Vé duong tron tam O tiép
xtic v6i ntta duong tron (D) tai K va tiép xic véi hai
canh AB, BC' cia tam giac ABC. Ching minh C, O, D
thing hang.

*Cho 3 dudng tron ngoai nhau va c6 tam cting nam trén
mot duong thang. Dudng tron thit tu tiép xic véi ca ba
duong tron da cho. Chitng minh réng ban kinh duong
tron thi tu sé 16n hon ban kinh ctia it nhat mot trong
ba duong tron da cho.

*Cho duong tron (O;r) noi tiép tam gidc ABC' tiép xtc
v6i BC tai D. Vé dudng kinh DE; AE cat BC tai M.
Chitng minh rang BD = CM.

Cho tam gidc nhon ABC ¢6 AD, BE,CF la ba dudng
cao cat nhau tai H.M, N lan lugt 1a hinh chiéu ctia B, C
tren duong thang EF. Ching minh ring:

a) Tam gidac AEF ~ ANABC

b) H la tam dudng tron noi tiép tam giac DEF.

c) A, B,C la tam clia cic duong tron bang tiép ciia tam
gidc DEF.

d) DE + DF = MN

Hai duong tron (O) va (O’) ¢6 ciing ban kinh R, cat nhau
tai A va B, trong dé OAO = 90°. V& cét tuyén chung
MAN, M thuoc (O), N thuoc (O'). Tinh AM? + AN?
theo R.

Cho ba duong tron tam Oq, Oy, O3 ¢6 cung ban kinh va
cting di qua mot diém 1. Goi cac giao diém khac ciia hai
trong ba duong tron d6 1a A, B, C. Chitng minh rang:
a) AABC = A010203

b) I la truc tam cia tam giac ABC.
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LIEN HE GIUA CUNG VA DAY
CUNG

1. Cho tam giac nhon ABC'. Duong tron tam I, duong kinh
AB, va duong tron tam K duong kinh AC' ciat nhau tai
H.

a) Chiing minh diém H nim trén canh BC.

b) Mot céat tuyén d di qua A cat duong tron (I) tai F,
cat duo27ng tron (K) tai F(A ndm gitta £ va F). Hay
néu cac diac diém cia tit giac BOCEF

¢) D & vi tri ndo thi A I trung diém ctia EF.

2. Cho hai duong tron dong tam (O, r) va (O, R). Tim qui
tich nhing diém M sao cho tit d6 ta vé cac tiép tuyén
MP véi (O, R) va M@ v6i (O,r) va MPLMQ

3. Cho duong tron tam O duong kinh AB. Trén nita duong
tron duong kinh AB lay diém C, D khong tring A, B.
T C ké CH vuong goc AB, no cat tiép duong tron tai
E. Tu A ké AK vuong goc v6i DC, né cét tiép duong
tron tai F'. Ching minh DE = BF

4. Cho tam giac ABC. Trén tia déi ciia tia BC' lay diém
D sao cho BD = BA. Trén tia dbi ciia tia CB lay diém
E sao cho CE = CA.
a) Chitng minh diém I, tam duong tron ngoai tiép tam
gidc ADE, nam trén phan gic ctia goc BAC
b) Diém I 1a diém dac biét gi d6i v6i tam giac ABC.
5. Cho tam giac ABC vudng tai A. Duong tron tam [
duong kinh AB va duong tron tam K duong kinh AC
cit nhau tai H. Mot duong thang d di qua A, thudc mién
ngoai tam gidc cit duong tron (1) tai £, cit duong tron
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(K) tai F.

a) Tim qui tich trung diém M ctia EF khi d thay doi vi
tri.

b) Xéc dinh vi trf ctia d d&¢ BOEF c6 chu vi 16n nhat.
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GoOc NOI TIEP

1. Cho dudng tron (O; R), cac day AB,CD, EF ¢6 do dai
nhu sauw: AB = R,CD = Rv/2, EF = Rv/3. Tinh s6 do
cac cung nhé AB, CD | EF.

2. Cho tam giac déeu ABC. Trén nita mit phing b BC
khong chita diém A vé nita duong tron dudng kinh BC.
D la diém trén nita duong tron sao cho s6 do cung nho
CD bing 60°. Goi M la giao diém ctia AD va BC. Chiing
minh rang BM = 2CM.

3. Tam giac ABC noi tiép duong tron (O;R) ¢6 AB =
8cm, AC' = 15cm, dudng cao AH = 5em (diem H nam
trén canh BC'). Tinh ban kinh cta duong tron.

4. Cho nita duong tron duong kinh AB = 2c¢m, day C'D
song song v6i AB(C' thuoc cung AD). Tinh do dai cac
canh ctia hinh thang ABDC biét chi vi hinh thang bang
sem.

5. Cho duong tron (O) c6 duong kinh AB = 12cm. Mot
duong thang di qua A cat dudng tron (O) & M va cat
tiép tuyén ctia duong tron tai B & N. Goi I 1a trung
diém ctia M N. Tinh do dai AN biét rang AI = 13cm.

6. Cho tam gidc nhon ABC ¢6 BC = a, AC =b,AB = ¢

va noi tiép duong tron tam O ban kinh R.
a b c

sinA _ sinB  sinC
7. Cho tam giac nhon ABC noi tiép duong tron (O). Goi
H la tryc tam, I 1 tam clia dudng tron noi tiép tam

Chiting minh rang: 2R

giac.

30



Bai tap hinh hoc 16p 9 TTBDVH: Lita Viét

10.

11.

12.

a) Chiing minh riang AT la tia phan giac ctia goc OAH.
b) Cho BAC' = 60°, ching minh /O = IH

. *Cho tam giac déu ABC nai tiép duong tron tam O ban

kinh R. Goi M 1a mot diém bat ki thudc cung nhé BC.
a) Ching minh rang MA = MB + MC.

b) Goi D la giao diém ctia MA va BC. Chiing minh
ine MD VD

rang wB e b

c¢) Tinh tong M A% + M B? + MC? theo R.

. Cho diém A nim bén trong dudng tron duong kinh BC

(A khong thuoc BC'). Ké cac day BE va C'F qua A. Céc
dudng thing BF va CE cit nhau tai D.

a) A la diém dic biét gi clia tam giac BCD; D la diém
dac biét gi ctia tam giac ABC'?

b) Ching minh rang khi duong kinh BC quay xung
quanh tam cua duong tron thi AD ludn vuong goc véi

BC.

Tam gidc ABC noi tiép duong tron (O) c6 dudng cao
AH; AD la dudng kinh; M la diém chinh giita cung BC
khong chita A. Chitng minh:

a) BAH = CAD; BAD = CAH

b) Tia AM la phan giéc cta goc HAD

Cho tam giac ABC nai tiép duong tron (O). D la diém
chinh gitta cung AC' khong chita B. Ta ké day DFE song
song v6i canh AB, cat BC tai I. Chiing t6 cac tam giac
ICFE va IBD can.

Hai day AB va C'D ctia mot duong tron (O; R) cat nhau
¢ M. Chitng minh rang MAMB = MC.MD = R? —
OM
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13.

14.

15.

16.

*Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O; R), goi
(I;r) 1a duong tron noi tiép tam giac ABC, H la tiép
diém ctia AB v6i duong tron (I), D 1a giao diém ctia AT
v6i dudng tron (O), DK la duong kinh ctia duong tron
(0). Goi d 1a do dai ctia OI. Chiing minh rang:

a) Tam gidc ATH va tam giac KCD dong dang.

b) DI = DB = DC.

c) IA.ID = R? — d>.

d) d> = R? — 2Rr (Dinh 1i Euler).

Cho tam giac ABC van tai A noi tiép dudng tron (O; R).
Ta ké day AM cat BC tai N.

a) Chiing minh rang tam giac ABN dong dang véi tam
giac AM B

b) Chitng minh rang tich AM.AN khong phu thudc vao
vi tri cia M va tinh tich d6 theo R va duong cao h cta
tam giac ABC ké tu A.

T giac ABCD c6 4 dinh ndm trén mot dudng tron
(O; R) (A,C cb dinh), hai dinh con lai di chuyén trén
hai cung tron nhan A va C la hai dau mait.

a) Ching t6 cac tia phan gidc cta céc goc B va D di
qua hai diém c6 dinh E, F.

b) Chitng minh ring dudng thang EF la trung triyc clia
day AC. ¢) V6i vi tri nao cta hai dinh B, D thi ti giac
ABCD c6 dién tich 16n nhat. Tinh gia tri 16n nhat cta
dién tich do6 khi s6 do cung ABC bang 120°.

Tam gidc ABC vuong tai A, c6 AN 1a trung tuyén. Ta
vé duong tron tam O thuoc canh AC va tiép xic véi BC
& D. Tu B ta ké tiép tuyén BT (khac BC) ¢6 T la tiép
diém. Tiép tuyén nay cic AN & M.

a) Chitng minh r3ng 5 diém A, B, D,O,T ciing thuoc
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17.

18.

19.

20.

mot duong tron.
b) So sanh M A va MT

Cho tam giac ABC noi tiép duong tronh (O). Goi D la
diém chinh giita cung BC khong chita A. Ta ké qua D
cac duong song song v6i AB va AC, ching cat AC 6 M
va AB 6 N.

a) Chitng minh AD vudng géc v6i M N.

b) Tam gidc ABC phai thda man diéu kién gi dé tit giac
AMDN la hinh vudng.

Cho duong tron tam O duong kinh AB. Day C'D vuong
goc v6i AB tai H. Lay diém M tuy ¥ trén dudng tron.
Hai duong thang CM va AB cét nhau tai F. Hai duong
thang DM va AB cit nhau tai E.

a) Chiing minh hai tam giac EM B va EAD dong dang.

EB FB
b) Ching minh — A= FA

Hai duong tron tam O va O’ cat nhau tai M va N. Trén
duong tron (O)lay ba diém A, B,C. Céac dudng thing
MA, MB, MC cat duong tron (O’) tai A’, B',C’

a) Tinh ti s6 —— theo cac ban kinh 7,7’ clia cac dudng

NA
tron (O), (O').
b) Chiing minh ring ANAB ~ ANA'B',AABC ~
NA'B'C’
Cho dudng tron tam O va diém P & ngoal (0). Vé dudng
tron (P; PO). Hai dudng tronh (O) va (P) cat nhau tai
A va B. Duong thang OP cit dudng tronh (P) tai diem
thi hai C'
a) Chitng minh C'A 1a tiép tuyén cia duong tron (O)
b) Lay diém D thuoc cung BA ctia dudng tron (P) (
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21.

22.

Cung chita diém C). Chting minh ring DO la tia phan
giac cua goc ADB.

c¢) Goi I la giao diem ctia doan thang OD v6i duong
tron (O). Chiing minh rang A7 1 tia phan giac clia goc
BAD

Cho duong tron duong kinh AB. Lay diém M trén duong
tron ( khac A, B) sao cho MA < M B. Lay M A lam canh
vé hinh vuong MADE ( E thuoc doan M B). Goi F' la
giao diém ctia DE va AB.

a) Ching minh AADF ~ ABMA

b) Liy C lam diém chinh gitta cung AB( khong chita
M). Ching minh CF = CFE = CA.

¢) Trén doan thang MC' lay diém I sao cho CI = CA.
Chitng minh 7 1a tam dudng tron noi tiép tam giac
AMB.
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GOcC TAO BOI TIEP TUYEN VA
MOT DAY CUNG

1. Cho hai duong tron (O) va (O’) cat nhau tai A va B.
Mot duong thang di qua B cat (O) tai M va (O') tai
N ( M, N khac B). Céc tiép tuyén tai M va N cta hai
duong tron cat nhau tai P.

a) Tinh MPM cho biét MAN = a.
b) Chiing t6 rang tam giac MNP vuong tai P khi va
chi khi OAO" = 90°

2. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O). Mot duong
thing song song vdi tiép tuyén tai C' cit canh AC tai
D va canh BC tai E. Ching t6 hai tam giac ABC va
DEC dong dang va CA.CD = CB.CE

3. Tam giac ABC nai tiép duong tron (O) va CH 1a duong
cao. M, N 13 hinh chiéu ctia dinh C' lan lugt trén cac tiép
tuyén ¢ A va B clia duong tron.

a) Ching t6 AACH ~ ABCN,ABCH ~ ANACM.

b) So sanh CM + CN va 2CH

¢) Tam gidc ABC phai thda diéu kién gi dé CM +CN =
2CH?

4. Tt mot diém M & ngoai dudng tron (O; R) ta ké mot
tiép tuyén MA ( A la tiép diém) va mot cat tuyén cit
duong tron tai B va C.

Chitng minh hé thic: MA? = MB.MC = OM? — R?

5. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O; R). Qua
dinh B ta ké mot duong thing song song véi tiép tuyén
tai A ctia duong tron, duong nay cat AC tai M.

a) Chiing minh he thitic AB? = AC.AM.
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10.

b) Chitng té ring dudng thing AB la tiép tuyén cua
duong tron di qua B,C va M.

. Cho hao dudng tron cit nhau tai A va B. M la diém

thuoc dusng thang AB va & ngoai dudng tron da cho.
Tu M ta ké cac tiép tuyén MC, M D dén mot dudng
tron va cac tiép tuyén M E, M F dén duong tron con lai.
Ching té bén diém C, D, E, F cing thuoc mot dudng
tron.

. Cho tam gidc ABC. V& duong tron (O) di qua A va tiép

xtc vl BC' tai B. Ké day BD song song véi AC. Goi 1
la la_giao dlem cua CD v6i duong tron. Chitng minh rang
TAB = IBC = ICA.

. *Tam giac ABC vuong tai A noi tiép dudng tron tam

O duong kinh 5cm. Tiép tuyén véi dudng tron tai C' cat
tia phan gidc ctia goc B tai K. Tinh do dai BK, biét
rang BK cat AC tai D va BD = 4cm.

. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O). Tiép tuyén

tai A cat BC & 1.
IB AB?

1cC T AC?
b) Tinh I A, IC biét rang AB = 20cm, AC' = 28cm, BC' =

24cm.

a) Chiing minh rang —

Cho hai duong tron (O) va (O') cat tai A va B. Ké tiép
tuyén chung CC’" (C € (0),C" € (0')), ké dudng kinh
COD. Goi E, F theo tht tu 1a giao diem ctia OO’ véi
C'D,CC". Chitng minh réng:

a) EAF = 90° (A,C,C" nam cung phia d6i véi O0’)
b) FA la tiép tuyén ctia dudng tron ngoai tiép tam giac
CAC".
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GOC cO DPINH BEN TRONG HAY
BEN NGOAI DUGNG TRON

1. Cho hai duong kinh AB va C'D vudng gbéc ctia duong
tron (O) va M 1a diém thudc ban kinh OA. Ké day DE
qua M. Tiép tuyén tai E cat AB tai F.

a) Ching minh tam giac FME can.

b) Ching minh FM = FA.FB.

¢) FD cat duong tron (O) tai N. Chiing minh FM tiép
xtic v6i duong tron ngoai tiép tam giac MCE.

2. Cho tam giac ABC can tai A noi tiép duong tron (O).
Ta lay diém E trén cung nhé AB va goi M la giao diém
ctua tia AF véi BC.

a) So sdnh ECAva EMB

b) Chitng minh AB tiép xtc véi dudng tron ngoai tiép
tam giac MEB va AC tiép xuc véi duong tron ngoai
tiép tam giac MCE.

3. Tam gidc ABC c6 cac phan giac dong qui tai I; cac
tia AI, BI,CI cat duong tron ngoai tiép tam giac tai
A’, B, C’. Ching minh:

a) A1 =A'B

b) Luc gifc AB'CA'BC' ¢6 AB' = B'C,CA' — A'B, BC' —
C'A

c) A/, B',C" lan lugt 1a tam cac duong tron ngoai tiép
cac tam giac IBC,ICA,IAB.
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CUNG CHUA GOC

1. Dudng tron (O) c6 dudsng kinh AB ¢6 dinh. C 1a diém
di dong trén duong tron d6 (C khéac A, B). Tim qui tich
giao diém ba phan gi4c ctia tam gidc ABC.

2. Tam gidc vuong ABC c6 cac canh huyén BC c6 dinh,
dinh A thay doi. Ta dung bén ngoai tam gidc dé hinh
vuong ABMN. Tim qui tich diém N.

3. Cho nita dusng tron duong kinh AB va day cung M N c6
do dai bang ban kinh(M thuoc cung AN). Céc tia AM
va BN cat nhau tai I, cic day AN va BM cat nhau tai
K.

a) Tinh MIN, AKB

b) Khi day M N thay ddi vi tri thi cdc diém I, K chay
trén dudng nao.

c¢) Cho biét I 1a diém dic biet gi clia tam giac AKB; K
la diém dac biet gi ctia tam giac ABI.

d) AB va IK cat nhau tai H. Ching t6 HA.HB =
HI.HK e) V6i vi tri ndo cua day M N thi tam giac
IAB c6 dién tich 16n nhat? Tinh gié tri 16n nhat d6 cho
biét AB = 2R.

4. Tam giac ABC vuong tai A, noi tiép duong tron (O; R)
c6 canh AB = R. DF la duong kinh vuong goc véi
BC(A va D cing thudc mot nita mat phang bs BCO).
AD,AC, AB lan lu’dt cat OB BE, EC tai M, N va P.

a) Tinh cac goc AMO,CNE,BPC
b) Chiing t6 M va N cung thudc mot cung chia goc ¢
hai dau mit A va B.
¢) Xac dinh tam duong tron di qua A, B, M, N.
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5. Cho diém M di chuyén trén cung AB ctia dudng tron
(O). Trén tia d6i cua tia M B ta dat doan MC = MA.
a) Tim qui tich ctia diém C.
b) Xéc dinh tam duong tron di qua A, B va C.
c¢) Véi vi trf nao ctia M thi tam gidc M AB ¢6 chu vi l6n
nhat.

6. Tam giac ABC nai tiép duong tron ban kinh R, c¢6 dudng
cao AH = h. Chiing minh rang AB.AC = 2Rh.

7. Cho nita duong tron dusng kinh AB tam O. Ta dung
ntta duong tron dudng kinh AO ( Hai nita duong tron
nay ciing mot nita mat phang bs AB). Tit mot diem C
thuoc doan thang OA ta ké dudng vuong goc véi OA
cat nita duong tron nho tai D va nita duong tron 16n tai
E.

. . AD
a) Ching minh rang ti sd 15 khong phu thudce vao vi
tri ctia C trén doan OA. Tinh ti s6 do.

b) Chiing t6 rang tam gidc vuong can c6 canh huyén
biang AFE thi c¢6 canh bén bang AD.

8. Trong tam giac can ABC ¢6 AB = AC = 5¢m, BC' =
6em. Tinh ban kinh dudng tron noi tiép.

9. Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép mot tam giac can
biét rang canh day va duong cao tuong ting déu c6 do
dai 8cm.
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BAI TAP VE TU GIAC NOI TIEP

1.

Hinh binh hanh ABCD ¢6 goc tit B, goi O la giao diém
ctia hai duong chéo. Dung D FE vuong goc AC, DF vuong
goc AB, DG vuong géc BC'. Chiing minh ring ti giac
OEGF nai tiép duong tron.

. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 I 1a trung diém

cia BC, D la diém bat ki tréen doan thang BC. Goi
E,F la giao diém ctia dudng tron ngoai tiép cac tam
gidc ABD, ACD. Chiing minh rang 5 diém A, E, D, I, F
cung thudéc mot duong tron.

. Cho AABC can tai A noi tiép duong tron tam O duong

kinh AI. Goi F la trung diém ctia AB, K la trung diém
cua OI.

a) Chitng minh rang AEK B can.

b) Chitng minh rang tit gidc AEKC noi tiép duong tron.

. Cho tam gidc ABC c6 dudng tron noi tiép tiép xtuc véi

AB, AC, BC lan lugt tai M, D, N. Lay diém E thuoc
mién trong clia tam giac ABC sao cho dudng tron noi
tiép tam giac FBC ciing tiép xtc véi BC tai D va tiép
xtic véi EB, EC tai P, Q. Chiing minh rang M N P(Q noi
tiép duong tron.

. Tt giac ABC'D nai tiép duong tron (O) va AB = CD.

Tiép tuyén ctia (O) tai A cit dudng thing BC tai Q.
Goi R la giao diém ctia duong thing AB va CD.

a) Chitng minh rang AQRC noi tiép.

b) Ching minh AD//QR

. Cho duong tron (I) noi tiép tma gidc ABC' tiép xic

AB,AC tai M, N. M N cat IB tai D. Chiing minh rang
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10.

11.

12.

13.

INDC la t1 giac noi tiép.

. Goi O la giao diém clia hai dudng chéo hinh thang

ABCD ( BC//AD). Lay M N la dlem thuoe OA, N
13 diém thudc OD sao cho BMD = AMC. Chtng minh
rang BMNC' 1a tit gidc noi tiép.

. Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢6 duong cao AH. Goi

I, J, K lan luogt 13 tam duong tron noi tiép cac tam giac
ABC, ABH, ACH

a) Ching minh rang AI 1 JK

b) Chiing minh rang BJKC' la tit giac noi tiép.

. Cho hinh chi nhat ABCD. Goi M la trung diém canh

BC, N la trung diém canh CD. AM cat BN tai E, DM
tai P va AN tai F. Ching minh rang tt gidc AEPF noi
tiép.

Cho (O) va (Oy) cit nhau tai M, N. Tiép tuyén tai M
ciia (O) cat (Oq) tai B. Tiép tuyén tai M cia (Oq) cat
(O) tai A. Goi P la diém dbi xiing ctia M qua N. Chiing
minh rang t giac M AP B noi tiép.

Cho tam giac ABC ngoai tiép duong tron (I). Goi D, E
14 hai tiép diémm ctia (1) véi AB, AC. Céc tiap han giac
trong ctia goc cac goc §, C gap DFE tai M va N. Ching
minh rang B, M, N,C cing nam trén mot duong tron.

Cho diém M thuoc cung nhé BC ctia dusng tron (O).
Mot dudng thang (d) ¢ ngoai (O) va vuong goc véi OM.
CM, BM cat d tai D va E. Chting minh rang B,C, D, E
cung thuéc mot duong tron.

Hai day AB va CD ctia mot duong tron cat nhau tai I.
Goi M la trung diém ctia IC va N dbi xting véi I qua
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D. Chitng minh ring AM BN noi tiép mot duong tro.

14. Hinh vuong ABCD lay M € AD va N € CD sao cho
MBN = 45°. BM va BN cat AC theo thi ti tai E va
F. Chting minh rang M EF N noi tiép duong tron.

15. Cho tam gidc ABC va H la truc tam. Goi A', B',C’
lan lugt la trung diém cac canh BC, AC, AB. Vé ba
duong tron bang nhau c6 tam 1a A, B, C. Dudng tron
(A) cat B'C' tai D, D'. Duong tron (B) cat A'C’ tai
E,E'. Duong tron (C) cat A’B’ tai F, F’. Ching minh
rang 6 diém ,D, D', E,E', F, F' cing nam trén dudng
tron tam H.

16. Cho tam gidc ABC c¢6 duong phan giac trong la AD.
Trong mién trong cac goc BAD,CAD lan lugt vé hai
tia AM vi AN sao cho MAD = NAD (M e BD,N €
CD). Goi My, M, lan lugt 1a hinh chiéu ctia M trén
AB, AC; N1, Ny lan lugt 14 hinh chiéu ctia N léen AB, AC.Chiing
minh ring:

a) My, My, N1, Ny cuing thuoc mot duong tron.
b) BM.BN _ AB?
CM.CN  AC?

17. Cho hinh vuéng ABCD. Diém M thudc canh BC. AM
cat DC tai E, DM cat BE tai K. Chting minh ring 5
diém A, B, K, C, D cung thuoc mot dusng tron.

18. Cho hai duong tron (O) va (O’') cat nhau tai A, B. Qua
diém I nam trén AB vé cat tuyén IMN dén (O) va cat
tuyén IPQ dén (O). Chiing minh riang M NPQ la ti
giac noi tiép.

19. Cho duong tron (O) duong kinh AB. Dudng thang d
vuong géc véi AB tai H ( H 6 ngoai (0)). Tt A ké tia
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Az ¢t (O) tai C' vad tai D. Tu A vé tia Ay cat (O) tai
E va d tai F. Chting minh réng 4 diéem C, D, E, F cing
nam trén mot dudng tron.

20. Cho tam giac ABC can tai A. Tt mot diem M tuy ¥
trén day BC' ké cac duong song song v6i cac canh bén
cit AB tai P va cit AC tai Q. D la diém déi xing cta
M qua PQ. Ching minh rang ADBC noi tiép duong
tron.

21. Cho t1t giac ABCD c6 cac canh ddi dien AD va BC cat
nhau tai £, AB va CD cat nhau tai F. Ching minh
rang ti giac ABC'D ndi tiép khi va chi khi EA.ED +
FA.FB = EF?.

22. Cho tam giac ABC' can tai A c6 duong cao AH. Trén
tia déi ctia tia BA lay diém E va F thuoc canh AC sao
cho BE = CF, EF cat BC tai I. Duong vuong goc vdi
EF vé tu I cat AH tai D. Chiing minh rang tit giac
AEDF nai tiép.

23. Cho tit giac ABCD ( ¢6 goc A th) noi tiép duong tron
(0). Ve tia Az L AD c&t BC tai E, EO c¢&t CD tai F.
Goi A’ 1a diém d6i xing ctia A qua EF. a) Chiing minh
rang 4 diém E, F, A', C cing thuoc mot dudng tron.

b) Ching minh rang AF L AB.

24. Cho hinh binh hanh ABCD. Duong phan giac cua goc
BAD cit BC vi CD tai M va N. Goi I la tam dudng
tron ngoai tiép tam giac C N M. Chiing minh rang B, I, C, D
cling nam trén mot dudng tron.

25. Cho tam giac ABC' ¢6 A = 60°. Goi O, I, H theo tha
tu 1a tam duong tron ngoai tiép, tam duong trén noi
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tiép va tryc tam ciia tam giac. Chitng minh ring 5 diém
B,C,0,I, H cung nam trén mot dudng tron,

26. Cho tam giac ABC nhon ¢6 3 duong cao AD, BE,CF.
Goi M la trung diém ctia BC. Chiing minh rang M, D, E, F
cung thudéc mot duong tron.

27. Cho tam giac ABC' vuong tai A ¢6 duong cao AH. Goi
I, K 13 tam duong tron noi tiécp AACH, AABH. Tiép
tuyén chung ngoai ciia hai dudng tron nay cit AB va
AC tai M, N va cat duong cao AH tai P.

a) Ching minh AAMN ~ AABC.

b) Ching minh rang 5 diém A, M, N, I, K cing thuoc
mot duong tron cé tam 1a P va c¢6 ban kinh bang ban
kinh duong tron noi tiép AABC.

28. Cho hinh vuong ABCD. Trén canh BC lay E sao cho
1 Z P 2z 2
BE = §BC’. Trén tia doi cia C'D lay diem F' sao cho

1 2
CF = §BC’. Goi M la giao diem ctia AFE va BF. Chiing

minh ring 5 diém A, B, C, D, M cing thudc mot duong
tron.

29. Cho nita duong tron (O) duong kinh AB. Ax, By 1a tiép
tuyén ctia (O) tai A va B. Diém C nam gifta A va O,
M € (0). Qua M ké dudng thang d vuong goc véi C M,
d cit Az tai D va By tai E. MB cat CE tai I va MA
cat CD tai K.
a) Chiing minh rang MICK noi tiép trong mot dudng
tron.
b) Ching minh I K//AB
c¢) Xac dinh vi trf ctia M dé DE = 2AB.

30. Cho hai duong tron (O) va (O’) cit nhau tai A va B.
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31.

32.

33.

34.

35.

36.

Mot cat tuyén qua A cat (O) tai C va cat (O) tai D.
Duong kinh vé tit D ctia (O') va duong kinh vé tit C' cua
(O) cat nhau tai E. Chitng minh rang 4 diem B,C, D, E
cling nam trén mot dudng tron.

Cho diém M thuoc canh BC clia tam giac ABC. Goi
O va O' 1a tam duong tron ngoai tiép AABM, ANACM.
Hai ban kinh BO,CO’ kéo dai cit nhau tai K. Ching
minh rang AKOO' 1a ti giac noi tiép.

Cho t1t gidc ABCD. Goi M, N, P lan lugt 1a hinh chiéu
ciia D tréen AB, BC, AC. Ching minh ring ABCD la
tt giac noi tiép khi va chi khi M, N, P théing hang.

Cho tam gidc ABC' vuong tai A c6 phan gidc AD va
trung tuyén AM. Duong tron ngoai tiép AADM cat
AB tai E va AC tai F. Goi I, H, K lan luct 1a trung
diém ciia EF, EC va FB.

a) Ching minh BE = CF.

b) Chiing minh tt gidc IHM K noi tiép.

Cho hinh binh hanh ABC'D ( A > 90°). Trén tia BA kéo
dai lay diém I sao cho DI = DA. Trén tia d6i ctia tia DA
kéo dai lay diém K sao cho BK = BA. Chitng minh ring
5 diém I, K, B,C, D cuing nim trén mot duong tron.

Chitng minh rang ti gidc ABC'D noi tiép duong tron
khi va chi khi AC.BD + AD.BC = AC.DB

Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (0). Goi M
la trung diém ctia BC. Duong tron ngoai tiép tam giac
AOM cit (O) tai D va cat tia OB tai E. AD cat EO tai
I. Chitng minh ring t giac BIOC 1a tit giac noi tiép.
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BAT PANG THUC VA CUC TRI
HINH HOC

1. Cho duong tron (O; R), BC' la day cung c¢6 dinh BC <
2R. A la diém di dong trén cung 16n BC. Xac dinh vi
tri clia A dé: a) Dién tich tam gidc ABC 16n nhét.

b) Chu vi tam giac ABC' 16n nhat.

2. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. M la
diém chuyén dong trén canh BC. Ve MD 1 AB, ME1 AC(D €
AB,E € AC). Xac dinh vi tri ctia M dé DE c6 do dai
nho nhat.

3. Cho diém A c6 dinh & bén trong duong tron (O; R) (A
khac O), M N la day cung quanh xung quanh A. Xéc
dinh vi trf ctia day cung M N dé do dai M N la dai nhéat?
Ngan nhat?

4. Hai duong tron (O;) va (O,) cit nhau tai hai diém phan
biet A va B. Mot cat tuyén thay doi di qua A cit dudng
tron thit nhat tai C' va cat duong tron thid hai tai D
sao cho A nim trén doan thang C'D. Tim vi trf clia cat
tuyén C'D sao cho chu vi tam gidc BC'D nhan gia tri
16n nhat.

5. Cho (O) va dudng thang d ( Khong cit (O)). Tim M
tren (O) sao cho khoang cach tit M dén d la:
a) Nho nhat.
b) Lén nhat.

6. Cho tam giac nhon ABC, M la diém ndm trong tam
giac. Xac dinh vi tri cia M dé MA.BC + MB.CA dat
gia tri nho nhat.

46



Bai tap hinh hoc 16p 9 TTBDVH: Lita Viét

7.

10.

11.

12.

13.

Cho tam giac déu ABC, cac diém M va N lan lugt di
dong trén cac canh BC' va AC sao cho BM = CN. Xac
dinh vi tri cia M, N dé do dai doan thing M N nhd
nhat.

. Cho tam giac déu ABC, M la diém thuoc canh BC. Ké

MD1AB, ME1AC. Xéc dinh vi tri ctia M dé dien tich
tam gidac M DE 16n nhét.

. Cho doan thang AB = a, M la diém di dong trén doan

AB. Ké tia Mz 1 AB tai M, trén tia Mz lan luct 1ay cac
diém C, D sao cho MA = MC,MB = MD. Goi E,F
lan luot 1a trung diém ctia AC va BD. Xac dinh vi tri
ctia M dé dién tich tam gidac M DE 16n nhat.

Cho tam gidgc ABC vuong tai A, H di chuyén trén canh
BC. Goi E,F la diém déi xing ctia H qua AB, AC.
Xac dinh vi trf cia H dé dién tich tam giac EH F 1a 16n
nhat.

Cho tam gidc ABC'. Qua diém M thuodc canh AC ké cac
duong thang song song vdi cac canh AB, BC, chiing tao
thanh vdi hai canh 4y mot hinh binh hanh. Tim vi tri
ctia M dé hinh binh hanh d6 c6 dién tich 16n nhat.

Cho hinh ch@ nhat ABCD v6i AB = a, AD = b. O la
trung diem ctia AB. Mot géc vuong quanh xung quanh
O cat canh AD & M va canh BC & N. Dinh vi tri clia
M, N dé dien tich tam gidac OMN nhé nhéat.

Cho tam giac ABC c6 3 géc nhon,tit diem I thuoc mién
trong ciia tam gidc vé cac doan IH,IK,IL lan lugt
vuong goc véi cac canh BC, AC, AB. Tim vi tri cua [
dé tong AL? + BH? 4+ CK? c¢6 gia tri nho nhat.
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14. Cho hinh vuéng ABCD c6 do dai canh la a. Trén hai
canh AB, AD lan lugt 1ay hai diém M, N sao cho chu vi
tam giac AMN bang 2a. Tim vi trf cia M, N dé dien
tich tam gidc AM N 16n nhét.

15. Cho diém A di dong trén cung lén BC' c6 dinh clia dusng
tron (O; R). Xac dinh vi tri ctia A sao cho dién tich hinh
gi6i han bdi cung nhé BC, day AB va AC 1a 16n nhat.

16. Cho tam giac ABC' c6 A = 60°. M la didm trén canh
BC'. Goi D, E 13 hinh chiéu ctia M trén cic canh AB, AC.
Tim vi tri ctia M sao cho DE ¢6 do dai nho nhat.

17. Cho tam giac ABC' vuong tai A va duong cao AH. Ta
vé hai duong thing bat ki vuong goc nhau tai H, dudng
thing thit nhat cit AB tai D, dudng thang tht hai cit
AC tai E. N6i DE. Xac dinh vi tif ctia HD va HE dé
do dai DFE nho nhat.

18. Cho BC la day c6 dinh ctia (O; R). A la diém chuyén
dong trén cung 16n BC. Goi H 1a tric tam ciia tam giéac
ABC'. Xac dinh vi tri ctia diém A dé dién tich tam giac
BHC dat gia tri nhé nhat.

19. Cho ntta duong tron tam O duong kinh AB = 2R, M la
diém di dong tréem doan thang AB. Ké MC LAB tai M
(C thuoc nita dudng tron). Goi D, E 1a hinh chiéu ctia
M tren CA,CB. Goi P,Q lan lugt la trung diém ctia
AM va BM. Xac dinh vi trf ctia M dé dien tich t@ giac
DEPQ 1a 16n nhat.

20. Cho tam giac ABC ndi tiép trong duong tron (O). D la
diém trén cung BC khong chita A ctia (0), ké DH L BC, DI 1LCA
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21.

22.

23.

24.

25.

26.

.. . AC AB
a DK 1 AB. Xac dinh vi tri ciia D dé tong — + ——
v;c ac dinh vi tri cua € tong DI+DK+
DI dat gia tri nho nhat.

Cho tam giac ABC ndi tiép duong tron (O). M 1a diém
chuyén dong trén cung nhé AC. Goi H, K lan lugt 1a
hinh chiéu ctia M trén AB, BC. Tim vi tri ctia M dé
HK c6 do dai 16n nhat.

Cho dudng tron (O; R) duong kinh AB, M la diém
chuyén dong trén duong tron. Vé M H1AB. Tim vi tri
cia M trén (O) sao cho dién tich tam giac OM H 1a 16n
nhat.

Cho duong tron (O;r) noi tiép trong tam giac ABC.
Dudng thang d qua O cit 2 canh AB, AC tai D va E.
Xac dinh vi tri ctia dudng thang d dé dien tich tam giac
ADE 1 16n nhat.

Cho nita duong tron (O), duong kinh AB = 2R. Goi M
la diém di dong trén nita duong tron. Dung duong tron
tam M tiép xic véi AB tai H. Tt A, B vé hai tiép tuyén
AC, BD véi (M). Xac dinh vi trf cia M dé AC.BD dat
gia tri 16n nhét.

Cho hai diém A, B ¢6 dinh va diém M di dong sao cho
tam giac M AB la tam giac ¢6 3 goc nhon. Goi H la
tryc tam cta tam giac M AB va K la chan duong cao
ké tit M clia tam gidc d6. Tim gia tri 16n nhat ctia tich
KH.KM.

Cho duong tron (O) dudng kinh AB = 2R. M la diém
thay doi trén mot nita duong tron. I 1a tam noi tiép cia
tam giac MAB, M1 c&t (O) tai C.
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27.

28.

29.

a) Chitng minh rang tam giac CTA can.
b) Tim vi tri M dé ban kinh dudng tron noi tiép tam
giac M AB 1a 16n nhat.

Cho tam giac ABC ngoai tiép (I). Tim diém M tréen (1)
sao cho tong khoang cach tit M dén 3 canh ctia tam giéc
12 nhé nhat? Lén nhat?

**Cho duong tron ¢6 dinh tam (O), ban kinh bang 1.
Tam giac ABC thay doi va luon ngoai tiép (O). Mot
dudng thiang thay doi qua tam O cit AB, AC' lan lugt
tai D, E. Xac dinh gia tri nhé nhat ctia dién tich tam
giac ADE.

Giai

O

B Cc

Cho nita duong tron tam O, duong kinh AB = 2R va M
I3 mot diém thuoc nita dusng tron. Tiép tuyén cta (O)
tai M cat cac tiép tuyén tai A va B ctia duong tron (O)
lan lugt tai C, D. Tim gia tri nhé nhat cta tong dién
tich hai tam giac ACM va BDM.

Giai

50



Bai tap hinh hoc 16p 9 TTBDVH: Lita Viét

30.

31.

32.

33.

34.

35.

*Cho nita duong tron tam O dudng kinh AB = 2R. M 1a
diém thay déi trén nita duong tron. Goi H 1a hinh chiéu
ctia M trén AB. Tim vi trf cia M dé tong AH + MH
dat gia tri 16n nhat.

Giai

Cho tam gidac ABC v6i I 1a tam duong tron noi tiép
tam gidac. Goi (J) la dudng tron bang tiép goc A, (J)
tiép xtc véi AB, AC, BC lan luct tai D, E, F.

N 1
Chtng minh rang Srpe > Z_LSDEF

a) Cho duong tron tam (I ban kinh r noi tiép tam giac
ABC'. Chiing minh réng IA+ IB + IC > 6r

b) Cho tam gidc nhon ABC noi tiép dudng tron (O; R).
Goi P, @, N theo thit ti la tam cta cac duong tron ngoai
tiép cac tam giac BOC,COA, AOB. Chitng minh rang
OP +0Q + ON > 3R

Goi hg, hy, he 1a cac duong cao tng véi cac canh a,b, ¢
clia tam gidc, r 14 ban kinh clia dudng tron noi tiép.
Chitng minh cac bat dang thiic sau:

a)hg + hy + he > 9r

b)h2 + h} + h? > 27r?

Cho dudng tron (0), A la 1 diém nim ngoai dudng tron.
Vé 2 tiép tuyén AB, AC. M la 1 diém thay doi trén
cung nhé BC.Goi I, H, K la hinh chiéu trén M trén
BC, AC, AB. Tim M dé MI.MH.MK dat gia tri 16n
nhat.

Cho dudng tron (O) va day AB. Tim diém C thuoc cung

. 1 1 e e e 1z
nhd AB sao cho A + Yolz] dat gia tri nho nhat.
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CAC BAI TOAN DINH LUGONG

1. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 géc A = 60°. Phan gidc
trong clia goc B cat canh C'D tai E. Duong tron tam O
noi tiép tam giac BC'E, ban kinh r tiép xtc véi BE tai
M, tiép xiic v6i AB tai S va v6i DE tai T.

a) So sanh R va r.
b) Tinh OI theo r.

2. Duong tron tam O, dudng thang d ¢ dinh di qua O.
Lay diéem I tity yel ¢ ngoai dudng tron (O), vé duong
tron tam I ban kinh 70. Vé tiép tuyén chung PQ cia
hai duong tron (P thuoc (O), @ thuoc (I)). Ching minh
rang () chay trén mot duong c6 dinh khi I chay trén d
¢ ngoai dudng tron (O)

3. Tam giac ABC c6 chu vi 80cm va ngoai tiép dudng tron
(0). Tiép tuyén cta duong tron (O) song song véi BC
cat AB theo thit tu tai M, N.

a) Cho biét MN = 9,6cm. Tinh do dai BC.
b) Cho biét AC — AB = 6cm. Tinh do dai cac canh
AB,AC,BC dé MN cé6 do dai 16n nhat.

4. Cho mot tam gidc vuong c6 canh huyén bang 10cm, dién
tich bang 24cm?. Tinh ban kinh ctia duong tron noi tiép
tam giac.

5. Cho nita duong tron tam O; dudng kinh AB. Lay C tuy
¥ trén nia duong tron. Hay tinh ban kinh r cta duong
tron noi tiép tam gidc ABC biét AB = 2R, Sapc = S

6. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH. Goi
01, Os, O3 la tam cac duong tron nai tiép tam gidc ABC, AHB, AH(
va ban kinh l1an lugt 1a R, r1, 7. Chiing minh rang:
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10.

11.

) R= TS

b) R+ri+ry = AH

. Cho duong tron tdm O ban kinh R va hai ba kinh

OA, OB vuong géc nhau. Lay A lam tam vé duong tron
ban kinh R né cat cung AB tai C. Duong tron tam [
tiép xic véi cung OC cia (A) tai D, tiép xic véi cung
AB tai E, va tiép xtic v6i OB tai F. Tinh ban kinh x
cua duong tron tam [ theo R.

. Cho hai dudng tron tam O;, O, ban kinh R, R tiép xic

ngoai nhau tai C. Mot tiép tuyén chung ngoai tiép xtc
v6i (O1) tai B. Duong tron tam [ tiép xic véi cung AC
tai D, tiép xtc véi cung BC tai E, tiép xuc véi doan
thing AB tai F. Tinh ban kinh z ctia dudng tron tam
I theo Ry, R».

. Cho 3 duong tron (O, a), (09,b), (05, ¢) tung doi mot

tiép xtc nhau. Qua tiép diem A cta (O;) va (Oy) vé
tiép tuyén At, né cat duong tron (Os3) tai M, N. Tinh
do dai M N theo a,b, c.

Cho hai dudng tron (O;) va (Oz) cing ban kinh R cat
nhau tai M, N va O;0, = R. Hinh vuong ABCD c6
A, D nam trén cung nh6 MN cia (O;) va B,C nam
tréen cung nhé MN cia (Oz). Tinh canh hinh vuodng
theo R.

Cho hinh vuong ABCD canh AB = 2a, § mién ngoai
hinh vuéng vé hai nita duong tron duong kinh AB tam
E va ntta duong tron duong kinh BC' tam F. Tu céc
trung diem M, N clia cac nita duong tron (E), (F) vé
cac tiép tuyén Mz, Ny ching cit nhau tai P. Hay tinh
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12.

13.

14.

15.

16.

ban kinh dudng tron tiép xtc véi cac nita dudng tron
(E), (F) va céc tiép tuyén Mz, Ny.

Cho ntta duong tron tam O noi tiép tam gidc ABC, tiép
xtic v6i AC tai D, tiép xtc véi OB tai E, tam O nam
trén canh AB. Biét AB = ¢, AC = b, BC = a. Hay tinh
ban kinh r ctia duong tron (O) theo a,b,c

Cho hai duong tron (O, R), (02, ) tiép xtic ngoai nhau
tai A (R > r). Tiép tuyén chung trong At cit tiép tuyén
chung ngoai BC' tai D. Tinh do 16n cua géc ADC' theo
R,r.

Cho duong tron tam O ban kinh R. Qua diém P 6 mién
trong duong tron vé hai day APB va C'PD vuodng gbc
véi nhau. Biét OP = a,OPC' = a(a < 90°). Tinh dien
tich ti giac ABC'D theo R, a,r.

Cho tam gidc nhon ABC (AB < AC) noi tiép duong
tron (O). Phan giac BAC cit BC tai E va (0) tai D.
OD cét BC tai K. Tiép tuyén tai A ctia (O) cat BC tai
M. Biét BE = a,CE = b. Tinh AM theo a,b

Cho tam giac déu canh AB = 4. Trén canh AB lay M
sao cho AM = 1. Tu M vé tiép tuyén véi dudng tron
noi tiép tam giac ABC cat AC tai N. Tinh do dai cac
canh con lai ctia tam gidc AMN.
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CAC BAI TOAN KINH DIEN

1. (Bai toan con buém). Cho duong tron (O) va day cung
AB. Goi I la trung diém ctia AB. M N, PQ la hai day
cung qua I ctia duong tron(M va P 1a hai diém nam
trén cting mot nita mat phang bo 1a dudng thang AB).
M@, NP cat AB theo thit ty tai H va K. Ching minh
rang [H = IK.

2. Cho tam gidc nhon ABC,CB > CA. Goi O, H lan lugt
1a tam duong tron ngoai tiép, tryc tam clia tam giac,
CF la dudng cao xuat phat tit C. Duong théng qua
F vuong goc véi OF cat AC tai P. Chitng minh rang
FHP = CAB

3. Cho tit gidc ABC'D c6 hai dudng chéo cat nhau tai I va
mot dudng thing A cit AB, BC,CD, DA lan lugt tai
M, N, P,Q. Chting minh ring I 1a trung diém ciia doan
M N khi va chi khi n6 1 trung diém ctia doan PQ.

4. Cho tam giac nhon ABC' ¢6 tryc tam H.Goi O la trung
diém ctia BC. Duong théing A di qua H cit AB, AC
tai M, N. Chting minh ring HM = HN khi va chi khi
OM = ON.

5. Cho tit giac ABCD c¢6 BAD = BCD = 90°. Goi F Ia
giao clia hai duong chéo AC va BD. Chting minh réng
trung diém ctia doan thang néi tam céc dudng tron ngoai
tiép cac tam gidc ABE,CDE cung thuoc dudng thang
BD.

6. (Dinh i P-t6-16-me)
a) Cho tit gidc ABC'D nai tiép duong tron (O). Khi d6
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10.

11.

12.

AC.BD = AB.CD + AD.BC' b) Cho tt giac ABCD.
Khi d6: AC.BD < AB.CD + AD.BC

. Cho tam giac nhon ABC noi tiép trong duong tron

(O; R) va ngoai tiép duong tron (I;7). Goi x,y, z lan
lugt la khoang cach tit O t6i cac canh ctia tam giéc.
Chitng minh rang: x +y+2z =R+

. Cho dusng tron (O) va day cung BC' khac duong kinh.

Tim diém A thuoc cung 16n BC ciia duong tron dé AB+
2AC dat gia tri 16n nhat.

. Cho hai duong tron (Oy; Ry) va (Og; Ry) cit nhau tai

hai diém phan biet A va B (Oy, Oy nam vé hai phia clia
AB). Mot cat tuyén A qua A cét (Oy), (Oz) lan lugt tai
cac diem C, D khac A (A thuoc doan CD). Tiép tuyén
tai C' ctia (Oy) cat tiép tuyén tai D cta (Oy) 6 M. Tim
Ry * Ry

Cho tam gidc ABC noi tiép trong duong tron (O) va
AC = 2AB. Cac dudng thing tiép xic v6i dudng tron
(O) tai A,C cat nhau tai P. Ching minh rang BP di
qua diém chinh gitta ctia cung BAC.

dat gia tri 16n nhat.

vi tri cia A sao cho

(Dudng thang Simson) Cho tam giac ABC noi tiép trong
duong tron (O). Diém M thuoc dusng tron (O). Goi
A', B',C" 1an luot 13 hinh chiéu ctia M trén cac dudng
thang BC, AC, AB. Chiing minh ring A’, B’,C" thang
hang.

Duong thang trén dugc goi la dudng thang Simson ting
v6i diém M clia tam giac ABC.

Cho tam giac nhon ABC nai tiép dudng tron (O). Diém
M thuoc cung nhé BC, ha M B’ vuodng géc véi AC, MC’
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13.

14.

15.

16.

vuong géc v6i AB. Tim vi trf cia M dé B'C’ 16n nhat.

Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O).M la diém
thay ddi trén duong tron. Goi A’, B',C" lan luot 1a céc
diém dbi xtng ctia M qua BC, AC, AB. Chiing minh
rang:

a)A’, B',C' thang hang.

b)Dudng thang di qua A’, B',C’ luon di qua mot diém
co dinh.

Cho tam giac ABC noi tiép trong dusng tron (O). Diém
M thudc cung BC( cung khong chita A), M khong trung
véi B va C. Goi A, B',C" 1an lugt 13 hinh chiéu cta M
tren BC, AC, AB. Chitng minh rang:

BC CA AB
a) = +

MA ~ MB " MC ? /
b) Duong thiang B'C" di qua trung diem ctia doan noi
gitta tryc tam H cua tam giac ABC v6i M.

Cho tit gidc ABC'D noi tiép duong tron (O). Goi da 1a
duong thing Simson ciia tam gidc BC'D ting véi diém A.
Céc duong théng dg,dc, dp duge dinh nghia mot cach
tuong tu. Chitng minh réing bén duong thing nay dong
quy.

Cho dudng tron (O) va dudng thing A khong cit né.
Diém M thay doi tren A, ké cac tiép tuyén MT, M H véi
(0). Goi A 1a hinh chiéu vuong goc ctia O len A va E| F
lan lugt 13 hinh chiéu vuong goc ctia A len MT, MH.
Chitng minh rang:

a) Duong thang TH di qua mot diém c6 dinh.

b) Dudng thiang EF di qua mot diem c6 dinh.
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ON TAP HINH HOC PHANG

-~

1. Tam gidc ABC noi tiép duong tron (O), A = 45°, céc
duong cao BE,CF.
a) Chitng minh ring 5 diem B, E,O, F,C cung thuoc
mot duong tron.
b) Tt gidgc BFOE Ia hinh g?

2. Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai A va B,
trong d6 diém O thuoc dusng tron (O'). Qua A vé mot
dudng thang cat duong tron (O') & C va cit duong tron
(O) ¢ D. Chitng minh réng tam gidc CBD la tam gidc
can.

3. Cho diém C nim gitta hai diem A va B. Goi (O) la
duong tron di qua A va B. Tu C vé dudng vudng gbc
v6i OA, n6 cat duong tron (O) tai D va E. Ching minh
rang cac do dai AD, AE khong doi.

4. Cho tam giac nhon ABC, cac dusng cao BD va CE
cat nhau tai H. Chiing minh rang BH.BD +CH.CE =
BC?.

5. Tam giac ABC' ¢6 B va C I cac gbéc nhon, dudng cao
AH va trlggiuyénﬂ khong trung nhau. Tinh BAC
biét rang BAH = MAC

6. Cho tam giac ABC can tai A, dudng cao AH. Goi (O)
1a duong tron tiép xtc véi AB tai B, tiép xic véi AC
tai C. Goi DE la mot day cung cua dudng tron (O) di
qua H. Ching minh rang:

a) ADOE la tit giac noi tiép.
b) BAD = CAE
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7.

10.

11.

Cho tam giac ABC. Trén canh AC lay diém M, trén tia
ddi ctia tia BA lay diém N sao cho BN = C'M. Chiing
minh rang dudng tron ngoai tiép tam gidc AMN luon
di qua mot diém c6 dinh khac A.

. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Goi

O’, 0, I theo thit ti 1 tam cac dudng tron noi tiép tam
gidc ABH, ACH, ABC. Chiing minh rang:

a) AILOO'

b) I0".I1B =10.IC

c¢) Néu tam gidc vuong ABC ¢6 canh huyén BC' ¢6 dinh
thi dudng vuong goc ké tit A dén OO’ di qua mot diém
co dinh.

. Cho tam gidc ABC noi tiép trong duong tron tam O

(AB > AC). Duong cao AD clia tam giac cat dudng
tron tai K. Goi F la diém déi xing ctia A qua O. Ha
OM 1L BC va kéo dai OM cat duong tron tai E. Duong
cao CK cat duong cao AD tai H. Chting minh rang:
a) BEKC' la hinh thang can va FK = 2MD

b) AFE 1a phan giac ctia goc FAK

¢) H va K d6i xing nhau qua BC'.

d) H va F d6i xing nhau qua M. Suy ra AH = 2MO

Cho tam gidc ABC vuong tai A (AB > AC). Goi M la
trung diém BC'. Trung tryc Mz cia BC cit AC tai D.
a) Chimg minh: A, D, M, B cing nam trén mot duong
tron.

b) Chitng minh : BC? = 2.CA.CD

¢) Goi E la diem déi xting ctia D qua A, goi N la giao
diém ctia M A va BE. Chiing minh: BN = AC

Cho hai duong tron tam O va O’ tiép xtc ngoai nhau
tai A. Vé tiép tuyén chung ngoai C'D. Tiép tuyén chung
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12.

13.

14.

tai A cat CD tai B. Chiing minh rang:
a) Duong tron qua A, C, D tiép xic véi OO’ tai A.
b) Duong tron qua O, B, O’ tiép xtc C'D tai B.

Cho ducng tron tam O duong kinh AC va dudng tron
tam O’ duong kinh CB tiép xtc nhau tai B. Gia st
AC > BC. Lay M la trung diém ctia AB. Duong thang
qua M vuong goc véi AB cat (O) tai D va E. Goi I la
giao diém ctia CD v6i (O') ( I khac C). Chiing minh
rang:

a) B, I, E thang hang.

b) M1 la tiép tuyén tai I clia duong tron (O')

Duong tron tam [ noi tiép tam giac ABC tiép xic vdi
cac canh BC, AB, AC lan luot tai D, E, F. Duong tron
tam K bang tiép trong goc A cia tam giac ABC tiép
xtc v6i BC' tai L, v6i AB kéo dai tai M, v6i AC tai N.
a) Ching minh trung diém P ctia BC ciing la trung
diém ctia LD

b) Goi Q ka trung diém ctia AD. Chitng minh P, I,Q
thang hang.

*Cho tam gidc nhon ABC. Cac duong caoAD, BE,CF
cat nhau tai H.

a) Chitng minh H 1a tam duong tron noi tiép tam giac
DEF.

b) Goi R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac
ABC, p la nita chu vi tam giac DEF'.

(a) Ching minh OALEF

(b) Tinh dién tich tam giac ABC theo p va R
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15.

16.

17.

18.

Cho tam giac nhon ABC. Duong tron tam O qua A cat
canh AB tai K, ciat canh BC tai N ( O 6 mién trong
AABC). Duong tron tam O; qua A, B, C va dudng tron
tam O, qua B, K, N ciat nhau tai B va M.

a) Chiing minh BO;00; 1a hinh binh hanh.

b) Goi I 1a giao diém ctia 0,05 va BO. Chiing minh
rang I 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac BMO.

Tam gidc ABC' c6 cac goc nhé hon 120°. Lay cac canh
ctia tam giac ABC' lam canh, dung ra phia ngoai tam
gidc cac tam gidc deu ABD, ACE, BCF.

a) Chitng minh rang ba dudng tron ngoai tiép cac tam
giac dy cling di qua mot diém K.

b) Goi M, N, P la tam céc dudng tron noéi trén. Tam
giac MNP la tam giac gi?

¢) Ching minh AFF = BE=CD = KA+ KB+ KC

Cho hinh thang can ABCD ( AB//CD), diém M thuoc
day CD. Goi (O) la duong tron di qua M va tiép xtc
voi AD tai D. Goi (O') 1a duong tron di qua M va tiép
xtic véi AC' tai C. Hai duong tron (O) va (O’) cat nhau
tai E ( khac M). Chiing minh rang:

a) Nam diéem A, B,C, D, E ciing thuoc mot dudng tron.
b) Ba di¢ém E, M, B cing thuoc mot dusng tron.

Cho duong tron (O), day cung AB. Diéem M di chuyén
trén cung 16n AB. Vé hai dusng tron (O;) qua M va
tiép xtc véi AB tai A, (O2) qua M va tiép xic AB tai
B. Goi N la giao diem ctia (O1) va (Oy), MN cat (O)
tai P.

a) Tt gidc ANBP la hinh gi? b) Xac dinh vi tri cua
M dé tt giac ANBP c6 dién tich 16n nhat? Chu vi 16n
nhat?
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19.

20.

21.

22.

23.

Cho hinh vuéng ABCD c6 canh 1. Diém M 1a mot diém
thay ddi thuoc duong chéo BD. (I) la dudng tron tam
M tiép xtc véi AD,CD. (K) la duong tron qua M va
tiép xtc véi AB, BC.

a) Chiing minh ring tong chu vi ctia hai dudng tron
khong doi.

b) Tim vi tri cia M dé tong dién tich ctia hai duong
tron 1a nho nhat.

Cho (0), day AB. M la mot diém chuyén dong trén
cung 16n AB. H 1a hinh chiéu ctia M trén AB. Goi E, F
12 hinh chiéu ctia H tréen M A, M B.
a) Chitng minh ring duong thing d qua M va vuong
goéc v6i EF luon qua mot diém cb dinh. ,

) . , .. . MA AH AD
b) d cit AB tai D. Chiing minh rang: EBE = BH BD
Cho tam giac can ABC (AB = AC). H la trung diém
ciia BC'. I la hinh chiéu ctia H trén AC. Dudng tron
duong kinh AB cat BI tai D. Chiing minh AD di qua
tam HI.

Cho tam giac ABC can tai A. D va E 1a hai diém thay
d6i trén canh AB, AC sao cho DE = DB + CE. Phan
giac DBE cit BC tai lay I thuoc doan DE sao cho
DF = BD.

a) Chiing minh IFEC 1a t giac noi tiép.

b) DILEI

c¢) DI di qua mot diem cb dinh.

Cho dudng tron (K), A la mot diém nam ngoai (K).
Duyng hai tiép tuyén AB, AC véi (K). Mot duong thay
ddi luon tiép xic véi (K) tai F (F thuge cung nhé BO)
cat AB,AC tai D,E. KD,KFE cit BC tai I, J.
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a) Chiing minh IDFEJ 1a tic giac noi tiép.
b) % khong doi.

24. Cho BC' la day cung c6 dinh ctia (0). A la diém trén
cung 16n BC' sao cho AABC nhon. Cac dusng cao BD,CE
ctia AABC cat nhau tai H. Vé duong tron (H; HA) cat
AB, AC lan lugt tai M, N. Chiing minh rang:

a) OALDE

b) Dudng thing qua A vudéng géc véi M N di qua diém
co dinh.

c¢) Duong thang qua H vuong goc v6i MN di qua mot
diém c6 dinh.

25. Cho ntta dudng tron (O) duong kinh AB. C' la mot
diém thuoc doan AB. Qua C vé C'D vuong géc AB
( D € (0)). Duong tron (I) tiép xic CD, AB va (O) tai
K. E,F.
a) Chitng minh F, K, B thang hang.
b) Ching minh BE = DB.

26. Cho tam gidc ABC ndi tiép dudng tron (O). Mot dudng
tron (1) bat ki di qua B,C va cit canh AB, AC tai
M, N. Duong tron (K) ngoai tiép tam gidc AMN cat
(O) tai D. Chitng minh rang:

a) OALMN
b) AKIO la hinh binh hanh.
¢) IDA = 90°

27. Cho dudng tron (O; R) dusng kinh BC. A 1a mot diém
thay doi trén nita dudng tron. AH 1a dudng cao clia tam
giac ABC. Phan giac goc BAC cit (0) tai K.

a) bat AH = z. Tinh dién tich tam gidc AHK theo
R, x.
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b) Chitng minh AH? + HK? khong phu thudc vao vi tri
diém A.
AH 3

ho =2 — /2 Tiun B.
C)COHK 5T1nhB

A
1,“‘ I

We meito
fikin' || aw
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