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PHUONG PHAP LUYEN TAP
THE TiCH KHOI PA DIEN

CHUYEN DE:

I.On tap kién thitc co ban:

ON TAP 1. KIEN THUC CO BAN HINH HOC LOP 9 - 10

1. Hé thirc lugng trong tam gidac vuong . cho AABCvudng ¢ A ta co :
a) Dinh 1y Pitago : BC? = AB® + AC?

A
b) BA’ =BH.BC; CA>=CH.CB
c) AB.AC=BC. AH c b
1 1 1
d) 2 2T 2
AH? AB* AC NH\M
e) BC=2AM B .
f) sinB :E, cosB :E, tan B :E,cotB _L
a a C b
: . b

g) b=a.sinB=a.cosC, c=a.sinC=a.cosB, a= SnB  cosC’

b=c.tanB=c.cotC

2.H¢ thirc lugng trong tam gidc thuwong:

* Dinh 1y ham s6 Césin: a“=b*+ c*- 2bc.cosA

. o a b C
* Pinh 1y ham so6 Sin: 2R

sinA:sinB:sinC B

3. Cac cong thirc tinh dién tich.
a/ Cong thire tinh dién tich tam giac:

1 1 ) ab.c
S== =—absinC=——=pr= (p—-a)(p—-b)(p—-c) v&ip=
Sah. =3 P Jp(p-a)(p-b)(p-c) vsip

a+b+c

_a'y3

4

1 ‘
Diic bigt * AABC vuong ¢ A :|S = AB.AC|* AABC déu canh a: S

b/ Dién tich hinh vubng : S = canh x canh
¢/ Dién tich hinh chir nhat : S = dai X rong

d/ Dién tich hinh thoi : S = %(chéo dai x chéo ngan)

_ . 1 ,
d/ Dién tich hinh thang: S= 2 (day lon + day nho) x chiéu cao
e/ Dién tich hinh binh hanh : S = déay x chiéu cao

f/ Dién tich hinh tron :  S=7.R?

ON TAP 2 KIEN THUC CO BAN HINH HQC LOP 11|
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A.QUAN HE SONG SONG

§1.PUONG THANG VA MAT PHANG SONG SONG

|. Dinh nghia:

Puong thang va mit
phang goi 1 song song
v6i nhau néu ching
khong c6 diém nao chung.

al (P)=an(P)=L

() /

11.Cac dinh 1y:

DLl:Nég duong thang d
khong nam trén mp(P) va

d
song song Vvéi duong de(P) .
thang a nam trén mp(P) d//a =d//(P) oy
thi duong thang d song ac(P)
song va1 mp(P)
PL2: Néu duong thing a )
song song voi mp(P) thi al (P) a
moi mp(Q) chira a ma cat ac(Q) =d//a d
mp(P) thi cat theo giao (P)n(Q) =d
tuyén song song voi a. -
bL3: Néu hai mit phang
cdt nhau cung song song (P)"(Q)=d
véi mot duong thang thi
giao tuyén cua ching (P)//a —d//a
song song Vvo&i  duong (Q)//a
thang do.
§2.HAI MAT PHANG SONG SONG
I. Pinh nghia:

Hai mat phang dugc goi
la song song véi nhau néu
chung khong c6 diém nao
chung.

P/ (Q=>P)NQ =Y

1l1.Cac dinh lv:

PL1: Néu mp(P) chira
hai dudng thing a, b cét
nhau va cung song song
v6i mat phang (Q) thi
(P) va (Q) song song vai
nhau.

a,bc(P)
anb=I

al//(Q),b//(Q)

=P/ Q)

47
A
S
S
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PL2: Néu mot duong

thang n:%lm mot trong hai (P)/ /(Q)

mat phang song song thi { = a//(Q)
song song V4i mit phang ac(P)

kia.

PL3: Néu hai mit phang

(P) va (Q) song song thi

moi mit phang (R) da (P)/ Q)

cit (P) thi phai cat (Q)va| J(R)Nn(P)=a =a//b
Ccac giao tuyén ctia chiing (R)~(Q) = b

song song.

B.OUAN HE VUONG GOC

§1.PUONG THANG VUONG GOC VOI MAT PHANG

|.Dinh nghia:

Mot duong thang duoc
goi la vudng goc véi mot
mit phang néu nd6 vudng
goc véi moi dudng thang
nam trén mat phang do.

almp(P)<alcVcc(P)

Il. Cac dinh ly:

PL1: Néu duong thing d
vudng goc véi hai duong
thang cat nhau a va b
cling nam trong mp(P) thi
duong thang d vudng goc
va1 mp(P).

dla,dlb

a,bcmp(P)=d L mp(P)
a,b cat nhau

bL2: (Ba duong vuong
goc) Cho duong thing a
khéng wvubng gobc Vvai
mp(P) va dudng thang b
nam trong (P). Khi do,
diéu kién can va da dé b
vudng goc voi a la b
vubng goc véi hinh chiéu
a’ cua a trén (P).

a £ mp(P),bcnp(P)
bla<bla'

§2.HAI MAT PHANG VUONG GOC

|.Dinh nghia:

| Hai mit phang dugc goi 1a vudng goc véi nhau néu goc giita chiing bang 90°.
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Il. Cac dinh ly:

DL1:Néu
phang chira mot duong
thang vuong goc voi mot

mot  mat

a L mp(P)

goc voi mat phang thu
ba.

§3.KHOANG CACH

mat phang khac thi hai { = mp(Q) L mp(P)
Lo S T lacmp(Q) L -
mat phang d6 vudng goc A
Vo1 nhau.
DL2:Néu hai mat phang
(P) va (Q) vudng géc P LQ P
véi nhau thi bat cuo a
duong thang a nao nam P)NQ=d=alQ
trong (P), vudng goc voi ac(P),ald
giao tuyén cua (P) va d
(Q) déu vudng goc voi '
mat phang (Q).
DPL3: Néu hai mat
phang (P) va (Q) vudng (P) L (Q) /)‘
goc voi nhau va A Iz‘il A (P z
mot diém trong (P) thi| ] e (P) — ac (P)
duong thang a di qua Aca
diém A va vudng goéc
Vvé6i (Q) s& ndm trong (P) al@Q '
PL4: Néu hai mit
phang cat nhau va cling (P)N(Q) =a
vubng go6c VoI mat
phing thir ba thi giao| {(P) L(R) =al(R)
tuyén cua chung vuong (Q) L(R) )
0

1. Khoing cach tir 1 diém t6i 1 dwong
thang , dén 1 mit phing:

Khoang cach tir diém M dén duong
thang a (hoic dén mit phang (P)) 1a
khoang cach gitta hai diém M va H,
trong d6 H 1a hinh chiéu cta diém M
trén dudng thang a ( hodc trén mp(P))

d(O; a) = OH; d(O; (P)) = OH
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2. Khoang cach giira dwong thang va

mit phing song song:

Khoang cach giita duong thang a va

mp(P) song song v¢i a la khoang cach

tir mot diém nao d6 cua a dén mp(P).
d(a;(P)) = OH

3. Khoang cach giira hai mit phing

song song:

la khoang cach tir mot diém bat ky trén

mat phing nay dén mat phang kia.
d((P);(Q)) = OH

4.Khoang cach giira hai dwong thing
chéo nhau:
la do dai doan vuong géc chung cua hai
duong thang do.

d(a;b) = AB

1. Goc giu’a hai dwong thc;ng avab

la géc gitra hai duong thang a’ va b’
cung di qua mot diém va lan luot cling
phuong vai a va b.

2. GOc gia dwong thang a khéng
vubng goc Vdi mt phing (P)

la goc giira a va hinh chiéu a’ cta nd
trén mp(P).

Dic bigt: Néu a vudng goc v6i mit
phang (P) thi ta n6i rang goc giita duong
thang a va mp(P) 1a 90°.

3. GOC gidta hai mdt phang
la goc gitra hai duong thang lan luot
vubng goc véi hai mat phang do.

Hodc la géc gitra 2 duong thang nam
trong 2 mat phang cung vudng goc voi
giao tuyén tai 1 diém

http://book.mathvn.com
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4. Dién tich hinh chiéu: Goi S 1a dién
tich cua da giac (H) trong mp(P) va S’ la
dién tich hinh chiéu (H’) cua (H) trén
mp(P’) thi

S"=Scoso
trong d6 ¢la goc gitta hai mit phang

(P).(P?).

ON T4P 3 KIEN THUC CO BAN HINH HOC LOP 12

A. THE TiCH KHOI DA DIEN

I/ Cac cong thire thé tich ctia khdi da dién:

1. THE TICH KHOI LANG TRU:

.. | B:dié€n tich ddy
VGi o
h: chiéu cao

a) Thé tich khoi hop chir nhat:

V41 a,b,c la ba kich thudc

b) Thé tich khéi lgp phwong:

véi a la do dai canh

r— - — — — — —

2. THE TICH KHOI CHOP:
1
V=—Bh
3

Vo1

| B:dién tich day
h: chiéu cao

3. TI SO THE TICH TU DIEN:

Cho khéi tir dién SABC va A’,
B’, C’ 1a cac diém tuy y lan luot
thudc SA, SB, SC ta co:

Vise _ SA SB SC
\ SA'SB'SC'

SA'B'C'
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4. THE TICH KHOI CHOP CUT: ~

V

% =%(B+B'+ BB')

Vol

_ {B, B': dién tich hai ddy

h: chiéu cao c

Chay:
1/ Puong chéo caa hinh vuéng canh a1a d = a+/2,
Pudng chéo cua hinh lap phuong canh alad = a+/3,

Puong chéo cua hinh hdp chit nhat ¢6 3 kich thude a, b, ¢ lad = va* +b* +c?,

a3

2

3/ Hinh chép deu 1a hinh chdp c6 day 1a da gide déu va cac canh bén déu bang
nhau ( hodc c6 ddy la da giac deu, hinh chi€u cua dinh triing voi tdm cua day).

4/ Lang tru déu la lang try dung c6 day la da giac déu.

2/ Pudng cao cua tam giac déu canhala h=

11/ Bai tap:
Noi dung chinh

1) Dang 1: Khéi lidng tru dirng c6 chiéu cao hay canh day

Vidu I: Pay cua lang tru ding tam gidc ABC.A’B’C’ la tam giac ABC vuéng
can tai A c6 canh BC = a+/2 va biét A'B = 3a. Tinh thé tich khdi lang tru.

Loi giai:

Taco

~ABC vudng cantai Anén AB=AC=a
ABC A'B'C' 1a lang try ding = AA' L AB
AAA'B= AA”? =A'B> - AB? =8a’
= AA'=2a\2
a2 Vay V =B.h = Spec AA' = a%42

Vidu 2: Cho lang try tir gidc dé}l ABCD.A’B’C’D' ¢6 canh bén bang 4a va
duong chéo 5a. Tinh thé tich khoi lang tru nay.

?
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Lot giai:

Thé tich khéi da dién

Suyra B =Sagcp =
Véy V=Bh= SABCD./A\/A\I

ABCD A'B'C'D' 1a lang try dimg nén
BD* = BD" -

ABCD la hinh vuéng = AB=

DD? =93’ = BD=3a
3a

J2
9a*

4
=9a°

Vi du 3: DPay cua lang tru dimg tam giac ABC

A’B’C’ la tam giéc,déu canh
a=4va biét dién tich tam giac A’BC bang 8. Tinh thé tich khoi lang tru.

Lot giai:

Al < AB\f

Sasc :§

AA' L (ABC)

2A'Al = AA'
Vay : Vagcasc = Sasc -AA'=

Goi I 1a trung diém BC .Ta c6
2 ABC déu nén

_2/3&AI LBC
LA ILBC(dI3L)
lecAl=Al=

2SA'BC

£OABC _y
BC

= AA'LAI.

=JA'IP-AI2 =2
83

khong c6 nap. Tinh thé tich cai hop nay.

Vi du 4: Mot tAm bia hinh vuéng cd canh 44 cm, ngudi ta cat bo di & mdi goc
tam bia mot hinh vudng canh 12 c¢cm roi gap lai thanh mot cai hdp chir nhat

v ! s
//; D C Yovad
s/ e
D'|D C cf
A | A B| B
7/ 77
v s
s NEes
AN B .

Giai
Theo d¢ bai, ta co
AA'=BB'=CC'=DD'=12cm
nén ABCD la hinh vudng co
AB=44cm-24cm=20cm
va chiéu cao hop h=12 cm
Viy thé tich hop 1a
V= SABCD-h = 48000m3

Vi du 5. Cho hinh hap dimg co day 1a hinh th

htt

0i canh a va c6 goc nhon bang
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60° DBuong cheo 1on cua day bang dudng chéo nho cua lang tru.
Tinh thé tich hinh hop .

Lo giai ‘
! || Ta c6 tam gidc ABD déunén:BD =a
o 223
B va Spscop = 2Saep = 5
A o B’ \/’
o Theo dé bai BD' = AC = 2a —a\3
D ?Jﬂmac
PR ADD'B:>DD'=x/BD'2—BD2=a\/_
/// ///\/\/\\ A 1 8.3 6
Ayeo -~ | B Vay V =Sppcp.DD’ = 2/7

Bai tap twong tu:
Bai 1: Cho lang try dung c6 day 1a tam giac déu biét rang tat ca cac canh cia
lang try bang a. Tinh thé tich va tong dién tich cac mit bén cua lang tru.

3
PS: V= 4[ S =33°

Bai 2: Cho ling try ding ABCD.A'B'C'D' c¢6 day 1a tir gidc déu canh a biét
ring BD'=a+/6 . Tinh thé tich cua ling try.

Ds: V =2a°
Bai 3: Cho lang tru dung tr gidc c6 day 1a hinh thoi ma cac duong chéo 1a 6cm
va 8cm biét rang chu vi day bang 2 1an chiéu cao ling tru.Tinh thé tich va tong
dién tich cac mat cua lang tru.
Ds: V = 240cm°® va S = 248cm’
Bai 4: Cho lang tru dimg tam giac c6 d6 dai cdc canh day la 37cm ; 13cm
:30cm va biét tong dién tich cic mat bén 12 480 cm? . Tinh thé tich lang try .
Ps: V =1080 cm®
Bai 5: Cho lang try dung tam giac ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac vuong
can tai A ,biét rang chiéu cao lang tru 1a 3a va mat bén AA'B'B c6 duong chéo 1a
5a . Tinh thé tich lang tru.
Ds: V =24a°
Bai 6: Cho lang try dung ti gidc déu co tat ca cic canh bang nhau va biét tong
dién tich cac mat cua ling tru bang 96 cm® . Tinh thé tich ling tru.
Ps: V = 64 cm®
Bai 7: Cho lang tru dirmg tam giac c6 cac canh day la 19,20,37 va chiéu cao cua
khéi lang tru bang trung binh cong cc canh ddy. Tinh thé tich cua ling tru.

) 9 ‘ Ds: V = 2888
Bai 8: Cho khoi 18p phuong c6 tong dién tich cac mat bang 24 m? . Tinh thé
tich khoi 1ap phuong Ps: V=8m’

Bai 9: Cho hinh hop chit nhat c6 3 kich thudc ti 1¢ thudn véi 3,4,5 biét rang do
dai mot duong chéo cta hinh hop 1a 1 m.Tinh thé tich khoi hp chit nhat.
Ps: V=04m’
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Bai 10: Cho hinh hdp chir nhat biét ring cac duong chéo clia cac mat lan luot 13
J5;+/10;+/13 . Tinh thé tich khéi hop nay . Ds: V=6

2)Dang 2: \Ldng tru dirng c6 goc giita dwong thang va mdt phéng.

Vidu I: Cho lang tru ding tam gidc ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac
vudng can tai B véi BA = BC = a ,biét AB hop voi day ABC mot goc 60° .
Tinh thé tich lang tru.

A c Loi giai:

Taco A'AL(ABC)=A'A LAB&ABIa
hinh chiéu ctia A'B trén day ABC .

Vay goc[A'B,(ABC)]=ABA'=60°
AABA'= AA'=AB.tan60° =a./3

_1 _a?
A c Sasc = EBA.BC =7
3
Vﬁy V= SAB(:.AA' = a \/§

2

Vi du 2: Cho lang tru du’ng tam giac ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac

vubng tai Avoi AC=a, ACB = 60 °biét BC' hop vaoi (AA'C'C) mot goc 30°.
Tinh AC' va thé tich lang try.

Loi gidi: AABC= AB=AC.tan60° = a3 .
Ta co:

AB_LAC;ABLAA'= AB L (AA'C'C)

nén AC' 14 hinh chiéu cua BC' trén (AA'C'C).
Vay g6c[BC';(AA"C"C)] = BC'A = 30°

AACB=AC =_AB _3y
tan30°

V =B.h = Sppc. AA'
AAA'C'= AA'=JAC?-A'C? =2a\2
@3
2

aABC la nira tam giac déunén S, =

Vay V = a*J6

Vi du 3: Cho lang tru dng ABCD A'B'C'D' c6 day ABCD la hinh vudng canh a
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va duong chéo BD' cua ling tru hop véi day ABCD mdt goc 30°.
Tinh thé tich va tong dién tich ciua cac mat bén cua lang tru .

C* B Giai:
DA Ta co ABCD A'B'C'D' 1a lang tru dung nén ta
Tl co: DD' L (ABCD)=DD'1 BD va BD la hinh
RN chiéu cua BD' trén ABCD .
S I Vay goc [BD';(ABCD)] = DBD'=30°
C;;,;,S,O,‘\,E’, a\/g
D xS ABDD':>DD'=BD.tan3OO:T
A 3 2
? Vay V = Spgcp.DD' = i 5/6 S =4Sappa = 4a3\/€

Vi du 4: Cho hinh hop ding ABCD A'B'C'D' c¢6 day ABCD Ia hinh thoi canh
ava BAD = 60° biét AB' hop vdi ddy (ABCD) mét goc 30° .
Tinh thé tich ctia hinh hop.

B ¢ Giai
/| . 2
A - aABDdéucanha =S, = #
/ “ 212\/5
/ K\ B c | = Sasco =2S4ep =5
s Eorai R
SR ~ABB'vuONg taiB=> BB'= ABtan30° = a3
///\/ 0 \\\ 3
Al ° Vay V=B.h=SABCD.BB'=3%

Bai tap twong tu:

Bai 1: Cho lang tru dimg ABC A'B'C' c6 ddy ABC vudng can tai B biét

A'C = ava A'C hop v6i mat bén (AA'B'B) mot goc 30° . Tinh thé tich lang tru
ps: V=22

16
Bai 2: Cho lang tru dimg ABC A'B'C' c6 day ABC vudng tai B biét
BB'= AB = a va B'C hop véi ddy (ABC) mot goc 30° . Tinh thé tich lang tru.

3

ps: v=2 f
Bai 3: Cho lang tru ding ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac déu canh a  biét
AB' hop voi miat bén (BCC'B') mot goc 30°.
a3

Tinh d6 dai AB' va thé tich ling tru . DPS: AB'=a\/3;V= 5
Bai 4: Cho lang tru dimg ABC A'B'C' c6 ddy ABC vudng tai A biét
http://book.mathvn.com 11
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AC =ava ACB=60°biét BC' hop véi mit bén (AA'C'C) mét gbe 30° .

s A Lr - \ = A ’ .y ' . _ A3 _ 3a2\/§
Tinh thé tich lang tru va dién tich tam gidc ABC'. DS: V=a’v6 ,S= 5
Béj 5. Cho lang try tam giac déu ABC A'B'C' ¢6 khoang cach tu A dén mit
phing (A'BC) bang a va AA' hop v6i mit phing (A'BC) mot goc 30°.

32a3
9
Bai 6: Cho hinh hop chit nhat ABCD A'B'C'D' ¢6 dudng chéo A'C = a va biét
rang A'C hop voi (ABCD) mdt goc 30° va hop véi (ABB'A") mot goc 45°.
a®y2
8
Bai 7: Cho hinh hop ding ABCD A'B'C'D' ¢6 day ABCD Ia hinh vuéng . Goi
O la tdm ciia ABCD va OA' = a .Tinh thé tich ctia khdi hop khi:
1) ABCD A'B'C'D' 14 khéi 1ap phuong .
2) OA' hop voi day ABCD mot goc 60° .
3) A'B hgp véi (AA'CC') mot goc 30°.
Ps:1)V = Zazﬁ ;2)V=¥ 3)V = 4a;J§
Bai 8: Cho lang tru ding ABCD A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh vudng va
BD' = a. Tinh thé tich ling try trong cac truong hop sau day:
1) BD' hgp véi ddy ABCD mot goc 60° .

2) BD' hop voi mit bén (AA'D'D) mot goc 30°. Ds: 1)V =

Tinh thé tich lang try bS: V=

Tinh thé tich ctia khéi hop chir nhat. Ps: V=

a3 a2
16 8

Bai 9: Chiéu cao cua ling try tir gidc déu bang a va goc cua 2 duong chéo phat
Xuat tir mot dinh ctia 2 mit bén ké nhau 12 60°. Tinh thé tich lang tru va tong dién
tich cdc mat cua lang tru . Ps: V=2a’va$S = 6a’
Bai 10 : Cho hinh hop chir nhat ABCD A'B'C'D'co AB=a; AD=b; AA'=c¢
va BD'= AC' = CA' =+a? +b? +¢?

1) Chang minh ABCD A'B'C'D' 1a hop chit nhat.

2) Goi x,y,z 1a goc hop boi mdt duong chéo va 3 mat cung di qua mot ding

thudc dudng chéo. Ching minh rang sin?x +sin?y +sin?z =1.

2V =

3) Dang 3: \Ldng tru dirng c6 goc giita 2 mdt phang

Vidu I: Cho lang tru ding tam gidc ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac
vuong can tai B véi BA = BC = a ,biet (A'BC) hop vdi day (ABC) mot goc
60° .Tinh thé tich lang tru.
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Al

Loi giai:

Tacd A'AL(ABC)&BC LAB=BC_LA'B
Viy goc[(A'BC),(ABC)]=ABA'=60°

AABA'= AA'=AB.tan60° = a+/3

1 a’

= ZBABC==—

Sagc > C 5
ay3

Vﬁy V= SABc.AA' =

2

Tinh thé tich khdi lang tru.

Vidu 2: Pay cta lang try dimg tam giac ABC.A’B’C’ la tam giac déu . Mt
(A’BC) tao v6i day mot goc 30° va dién tich tam giac A’BC bang 8.

Giai:aABC déu = Al L BC ma AA' L (ABC)
nén A'lLBC(dl3L1).
Viy goc[(A'BC);)ABC)] =A'lA = 30°

. 2x+/3 ,
GiasuBI=x = Al = Xg/_zx 3.Taco
AA'Al:A'|:A|:cosso°=2ﬂ:%=2x

J3 43

NE)
A’A = Al.tan 30° = X«/§.? = X

Vay Vascasc = CLALA’A =3 /3
M2 Sapc = BLATT=X2X=8 = X = 2

Do d6 Vagcasc = 8\/§

Vi du 3: Cho ling try tir gidc déu ABCD A'B'C'D' ¢6 canh déy a va mat phang
(BDC') hop véi day (ABCD) mdt goc 60°.Tinh thé tich khdi hop chit nhat.

http://book.mathvn.com
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| « o |GoiOlatamcia ABCD.Tac6 |
\ } ABCD Ila hinh vudong nénOC L. BD
B ‘\A' CC'L(ABCD) nén OC'LBD (dl 31). Vay
‘; goc[(BDC');(ABCD)] = COC' = 60°
RN | TacoV=B.h= Sascp.CC'
\\\ N \‘ ABCD la hinh VUﬁng nén SABCD = a2
A \\ D
CL o\ | AOCC' vudng nén CC' = OC.tan60° =%
< \\g o . N  Je
/ T n a
B a Vay V= 5

Vi du 4: Cho hinh hop chir nhat ABCD A'B'C'D' ¢ AA' = 2a ; mit phang
(A'BC) hop véi day (ABCD) mot goc 60° va A'C hop v6i day (ABCD) mot
géc 30° . Tinh thé tich khoi hop chit nhat.

Ta cd AA' L (ABCD)= AC Ia hinh chiéu
A D | cia A'C trén (ABCD) .
I , Vay goc[A'C,(ABCD)] = A'CA =30°
1 BC LAB =BC LAB(dl31).
el Vay goc[(A'BC),(ABCD)] = A'BA =60°
B 2aA'AC=AC = AA'.cot30° = 2a./3

o x‘\k S B AA'AB= AB = AA'.cot60° = %
/ - ~ L lc

AABC = BC = JACZ —AB? = @
16232

Vay V= AB.BC.AA' =

Bai tip twong tu:
Bai 1: Cho hop chit nhat ABCD A'B'C'D' ¢6 AA' = a biét duong chéo A'C hop
v6i day ABCD mot goc 30° va mit (A'BC) hop voi day ABCD mot goc 60° .
2a%\/2
3
Bai 2: Cho lang tru ding ABCD A'B'C'D' ¢c6 day ABCD 1a hinh vudng va canh
bén bang a biét rang mat (ABC'D'") hop véi ddy mot goc 30°.Tinh thé tich khoi
lang truy. Ps: V = 3a°
Bai 3: Cho lang tru ding ABCA'B'C' ¢c6 day ABC 1a tam gidc vudng can tai B
va AC = 2a biét rang (A'BC) hop véi ddy ABC mot goc 45°. Tinh thé tich lang
tru. bs: V=a%/2
Bai 4: Cho lang tru ding ABCA'B'C' ¢6 day ABC la tam gidc cén tai A voi
AB = AC = a va BAC=120° biét ring (A'BC) hop véi day ABC mot goc 45°.
a®y3
8

Tinh thé tich hop chit nhat. Ps: V=

Tinh thé tich lang tru. Ds: V=
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Bai 5: : Cho lang tru dimg ABCA'B'C' ¢c6 day ABC la tam giac vudng tai B va

BB' = AB = h biét rang (B'AC) hop véi day ABC mot goc 60°. Tinh thé tich
h®v2
4

Bai 6: Cho lang tru dimg ABC A'B'C' c6 diy ABC déu biét canh bén AA' = a
Tinh thé tich ling tru trong cac truong hop sau day:

1) Mat phang (A'BC) hop v6i day ABC mot goc 60°.

2) A'B hop v6i day ABC mot goc 45°.

3) Chiéu cao ké tir A' ctia tam gidc A'BC bang do dai canh day cia lang tru.

Ps: 1) V=a%J/3;2) V= % V= a3

Bai 7: Cho lang tru t& giac déu ABCD A'B'C'D' ¢6 canh bén AA' = 2a .Tinh
thé tich ling tru trong cac truong hop sau déy:

1) Mit (ACD") hop voi day ABCD mot goc 45° .

2) BD' hop véi day ABCD mot goc 60° .

3) Khoang cach tir D dén mit (ACD') bang a .

Ps: 1) V=16a°.2) V = 128 3) V = g

Bai 8: Cho lang tru dimg ABCD A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh vudng canh a
Tinh thé tich lang try trong cac trudng hop sau day:

1)Mit phang (BDC'") hop voi day ABCD mét goc 60° .

2)Tam giac BDC' 1a tam giac déu.

3)AC' hop v6i ddy ABCD mét goc 45°

lang try. bs: V=

2’6

ps:1) V= 5 2)V=a®;v=2a%l2

Bai 9: Cho lang try ding ABCD A'B'C'D' ¢6 ddy ABCD la hinh thoi canh a va
goc nhon A = 600 .Tinh the tich lang tru trong cac truong hop sau ddy:
1)Mat phang (BDC') hop voi ddy ABCD mot goc 60° .

2)Khoing cich tir C dén (BDC') biing
3)AC' hop véi ddy ABCD mot goc 45°

3 3 3
bs: 1) V=3a4\g ' 2)V= # V= 3%
Bai 10: Cho hinh hép chit nhat ABCD A'B'C'D' ¢ BD' = 5a ,BD = 3a
Tinh thé tich khdi hop trong cac trudng hop sau day:

1)AB=a

2) BD' hop voi AAD'D mdt goc 30°

3) (ABD") hop véi dday ABCD mét goc 30°

Ps: 1) V=8a’y2 ;2) V = 5aJ11 ; V = 16a°

4)Dang4: [Khéi lang tru Xién

Vi du I: Cho lang tru xién tam giac ABC A'B'C' ¢c6 day ABC la tam giac
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déu canh a , biét canh bén la av/3 va hop vai day ABC mét goc 60° .

Tinh thé tich lang try.

Loi giai: ,
Tacd C'H_L(ABC)= CH la hinh chiéu
caa CC' trén (ABC)
Vay g6c[CC',(ABC)]=C'CH =60°
3a

ACHC'= C'H=CC"sin60° =

2 3
2 f Viy V =Spsc.CH = 2 8J§

Sasc = =

2) Tinh thé tich lang try .

Vi du 2: Cho lang try xién tam giac ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac
déu canh a . Hinh chiéu ciia A' xuéng (ABC) 1a tam O duong tron ngoai tiép
tam giac ABC biét AA' hop véi ddy ABC mot goc 60 .

1) Chung minh rang BB'C'C 1a hinh chir nhat.

Lo1 gidi:

1) Tacé A'O_L(ABC)= OA lahinh
chiéu caa AA' trén (ABC)

Vay goc[AA", (ABC)]=0AA'=60°

Ta c6 BB'CC' Ia hinh binh hanh ( vi mat
bén cua lang tru) q

AO 1 BC tai trung diém H ctia BC nén
BCLA'H(@3 1)
—BC L(AA'H)=BC L AA' ma AA'//|BB'
nén BC L BB' .Vay BB'CC' Ia hinh chit nhat.

s 2 2a43 a3

2) »ABC déunén AO=ZAH =222 =200
AAOA'= A'0=A0tan60° =a

3
Vﬁy V= SAB(:.A'O = a \/§

4

Vi du 3: Cho hinh hgp ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day la hinh chir nhat vai

O)
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AB = /3 AD =+/7 .Hai mit bén (ABB’A’) va (ADD’A’) lin luot tao voi day
nhitng goc 45° va 60% . Tinh  thé tich khdi hop néu biét canh bén bang 1.

Loi gidi:

Ké A’H L (ABCD) ,HM L AB, HN L AD
— A'M L AB, AN L AD(d131)

— A'MH =45°, A'NH = 60°

Pit A’H =x . Khi d6

A’N =X :sin60° =

C AN = VAAZ-A'N? =

Ma HM = x.cot 45° = x

A 2
3—4x
M B Nghia la x = 4 3 = X=

Vﬁ,y VABCD.A’B’C’D’ = AB.AD.x

NN
Bai tip twong tu:

Bai 1: Cho ling tru ABC A'B'C'co cac canh day 1a 13;14;15va biét canh bén
bang 2a hop v6i ddy ABCD mot goc 45° . Tinh thé tich lang tru.  Ds: V = a2
Bai 2: Cho lang tru ABCD A'B'C'D'cé day ABCD 1a hinh vudng canh a va biét
canh bén bang 8 hop véi day ABC mot goc 30°.Tinh thé tich lang tru. Ps: V =336
Bai 3: Cho hinh hop ABCD A'B'C'D'c6 AB =a;AD =b;AA' = ¢ vaBAD =30° va
biét canh bén AA" hop véi ddy ABC mot goc 60°.Tinh thé tich lang tru.
Bai 4 : Cho lang try tam giac ABC A'B'C' c6 ddy ABC la tam giac déu canh a va
a8
diém A' cach déu A,B,C biét AA'= 2a3f .Tinh thé tich ling tru. Ds: V = f
Bai 5: Cho lang tru ABC A'B'C' c6 day ABC 1a tam giac déu canh a , dinh A' co
hinh chiéu trén (ABC) nam trén dudng cao AH cta tam gidc ABC biét mit béb
BB'C'C hop védio day ABC mot goc 60° .
1) Chung minh rang BB'C'C 1a hinh chir nhat.
3a%V3

2) Tinh thé tich lang tru ABC A'B'C". Bs: V="

Bai 6: Cho lang tru ABC A'B'C' ¢c6 day ABC la tam giac déu voi tam O. Canh b
CC' = ahgp véi day ABC 1 goc 60° va C' ¢6 hinh chiéu trén ABC tring véi O .
1) Chung minh rang AA'B'B 1a hinh chit nhat. Tinh dién tich AA'B'B.

, 2 3
2) Tinh thé tich lang try ABCA'B'C". Ps: 1) 5=2 2\@ 2 V= 3a8ﬁ
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Bai 7: Cho ling tru ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac déu canh a biét chan
duong vudng goc ha tir A' trén ABC tring voi trung diém ciua BC va AA' = a.
1) Tim goc hop boi canh bén véi day lang tru.
a’\3

2) Tinh thé tich lang tru. Ps: 1)30°2) V= 2

Bai 8: Cho lang tru xién ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac déu vé6i tdm O.
Hinh chiéu cta C' trén (ABC) 1a O.Tinh thé tich cua lang try biét rang khoang
cach tir O dén CC' 1a a va 2 mit bén AA'C'Cva BB'C'C hop véi nhau mot goc 90°
2733
Ds: V NE)
Bai 9: Cho hinh hop ABCD A'B'C'D' ¢6 6 mat 1a hinh thoi canh a,hinh chiéu
vubng goc cia A' tren(ABCD) nam trong hinh thoi,cac canh xuat phat tir A cia
hop d6i mot tao v4i nhau mot goc 60° .
1) Chung minh rang H nam trén dudng chéo AC ciia ABCD.
2) Tinh dién tich cac mat chéo ACC'A' va BDD'B'.
a®\2

3) Tinh thé tich ctia hop.  Ds: 2) Spcen =8%V2;Spppp =22 . 3) V= 5

Bai 10: Cho hinh hop ABCD A'B'C'D' c6 day ABCD 1a hinh thoi canh a va goc
A = 60° chan duong vudéng goc ha tir B' xuéng ABCD trling véi giao diém 2
duong chéo day biét BB' = a.

1)Tim goc hop boi canh bén va day.

2)Tinh thé tich va tong dién tich cdc mat bén caa hinh hop.

3
Ps: 1) 60° 2) vz%&szawﬁ

LoA72: CTHE TICH KHOI CHOP

1) Dang 1: Khai chop c6 canh bén vudng goc vdi day

Vi du 1: Cho hinh chép SABC c6 SB =SC =BC=CA=a. Hai mat (ABC)
va (ASC) cung vuéng goc véi (SBC). Tinh thé tich hinh chdp .

A Loi gidi:
Taco
a (ABC) L (SBC)
AC 1L (SB
i R {(ASC)L(SBC)D CL(SBC)
! _la%/3_ a3
/ Do d6 V—§SSBC.AC—§ 1 A=
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Vi du 2: Cho hinh chdp SABC c6 day ABC la tam gidc vudng cén tai B voi
AC =a biét SA vudng goc voi day ABC va SB hop voi day mot goc 60°.
1) Chung minh cac mat bén la tam giac vuéng .

2)Tinh thé tich hinh chop .

Loi giai:
1) SA1L(ABC)=SA 1L AB &SA L AC
ma BCLAB=BC_LSB (dl3 1).
Vay cac mat bén chop la tam giac vudng.
2) TacdSA 1L (ABC)= AB la hinh chiéu
cua SB trén (ABC).

Vay goc[SB,(ABC)] = SAB=60°.

AABCvudng can nén BA=BC = -+
) N5
SABC = lBABC Iﬁ
P 4

a6

ASAB= SA =AB.tan60° = -

A 1 1a%>aJ6 _a’yJ6
Vv == SA=-"""—=
WV=OucSAZIT S T

Vi du 3: Cho hinh chép SABC c6 diay ABC 1a tam giac déu canh a biét SA
vuong goc véi day ABC va (SBC) hop véi day (ABC) mot goc 60°.

Tinh thé tich hinh chdp .

Loi giai: MIa trung diém ciia BC,vi tam giac
ABC d&unén AM 1 BC=SA1BC (dl31).
Viy g6c[(SBC):(ABC)] = SMA =60°.

1 1

Ta Cé V = gBhZESABCSA

ASAM = SA =AMtan60° = 373

Vi du 4: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng c6 canh a va SA
vuong goc ddy ABCD va mat bén (SCD) hop véi day mot goc 60°.

1) Tinh thé tich hinh ch6p SABCD.

2) Tinh khoang cach tir A dén mit phang (SCD).

http://book.mathvn.com
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Loi giai: 1)Taco SA L (ABC) va
CD LAD=CDLSD (dl3 1).(1)
Vay goc[(SCD),(ABCD)] = SDA =60°.
ASADvu6ng nén SA = AD.tan60° = a+/3
1 a’\3

A 1
Vay V=§SABCD.SA=§aza 3= 3
2) Ta dung AH 1 SD,vi CD L (SAD) (do (1))
nén CD L AH= AH 1 (SCD)

Vay AH 1a khoang cach tir A dén (SCD).
CSAD - L 1 1 1 1 _ 4

AH?> SA? AD? 3a®> a’? 3a’

Viay AH = %

Bai tap twong tu:

Bai 1: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B voi
BA=BC=a hiét SA vudng gbc voi ddy ABC va SB hop voi (SAB) mdt goc 30°.

Tinh thé tich hinh chdp .

a3\2

Ps: V=
> 6

Bai 2: Cho hinh chop SABC ¢ SA vudng goc véi day (ABC) va SA = h ,biét
rang tam giac ABC déu va mat (SBC) hgp v6i ddy ABC mot goc 30° .Tinh thé

tich khéi chop SABC .

h3\3

Ps: V=
> 3

Bai 3: Cho hinh chop SABC c6 ddy ABC vuong tai A va SB vudng goc véi day
ABC biét SB = a,SC hop v6i (SAB) mot goc 30° va (SAC) hop vai (ABC) mot
g6c 60° .Chirng minh ring SC* = SB* + AB* + AC? Tinh thé tich hinh chop.

33
Ds: =
| s: V 77
Bai 4: Cho tr dién ABCD c6 AD L (ABC) bict AC=AD =4 cm,AB =3 cm,
BC =5cm. W

1) Tinh thé tich ABCD. Ps: V=8cm®

) : q 12
2) Tinh khoang cach tir A dén mat phang (BCD). DPs: d=—
) g it phang (BCD) Ne

Bai 5: Cho khéi chop SABC c6 ddy ABC 1a tam gi4c can tai A véi BC =2a,
goc BAC=120°, hiét SA L (ABC)va mit (SBC) hop véi diy mot goc 45° .

Tinh thé tich khéi chép SABC.

3

a
Ps: V=—
3 9

Bai 6: Cho khoi chop SABCD c6 day ABCD la hinh vudng biét ,
SA 1 (ABCD),SC = ava SC hop véi ddy mét goc 60° Tinh thé tich khdi chop.

a3\3

DPs: V=
s: 'V 13

Bai 7: Cho khéi chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh chir nhat biét rang
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20




Thé tich khéi da dién — www.mathvn.com

SA 1 (ABCD), SC hgp véi day mot goc 45°va AB =3a, BC = 4a

Tinh thé tich khdi chop. Ps: V =20a°

Bai 8: Cho khoi chép SABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh a va gc nhon A

bang 60° va SA L (ABCD) ,biét rang khoang cach tir A dén canh SC = a.
a’\2

Tinh thé tich khbi chop SABCD. Ps: V="

Bai 9: Cho khdi chép SABCD c6 day ABCD 14 hinh thang vudng tai A va B
biet AB=BC=a,AD=2a,SA 1L (ABCD) va (SCD) hgp véi day mot goc 60°

5 , 3
Tinh thé thich khéi chép SABCD. ps: V=20

2
Bai 10 : Cho khoi chop SABCD c¢6 day ABCD la nira lyc gide déu noi tiép
trong nira duong tron duong kinh AB = 2R biét mat (SBC) hop véi day ABCD

3R?

mot goc 45°.Tinh thé tich khdi chép SABCD. Ps: V==

2) Dang 2 : Khaéi chop c6 mét méat bén vudng goc vdi ddy

Vidu I: Cho hinh chép S.ABCD c06 day ABCD la hinh vudng c6 canh a
Mit bén SAB la tam gidc déu nam trong mat phang vudng goc véi dayABCD,
1) Chirng minh rang chan dudng cao khéi chop triing véi trung diém canh AB.
2) Tinh thé tich khdi chép SABCD.

Loi giai:

1) Goi H 14 trung diém ciia AB.
ASAB déu = SH L AB
ma (SAB) L (ABCD)= SH L (ABCD)
Vay H la chan duong cao ciia khdi chop.

2) Ta c6 tam gidc SAB déu nén SA =2¥2

3
2
3
suy ra V:%SABCD.SH: a 6@

Vi du 2: Cho ttr dién ABCD c6 ABC 1a tam giac déu ,BCD 1a tam gi4c vudng
cantai D , (ABC) L (BCD) va AD hop véi (BCD) mét goc 60° .
Tinh thé tich tir dién ABCD.
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Loi gidi: v
Goi H 1a trung diém cua BC.
Ta c6 tam giac ABC déu nén AH L (BCD) ,
ma (ABC) L (BCD) = AH L (BCD).
Tac6 AH L HD= AH = AD.tan60° =a+/3

& HD = AD.cot60° = af

ABCD=>BC = 2HD = 23{ suy ra

V=ls,  AH= % BC.HD.AH =

a3\3
9

W =
| —

Vi du 3: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vubng can tai B, c6
BC = a. Mit bén SAC vudng géc véi day, cac mit bén con lai déu tao v6i mat
day mot goc 45°.
a) Chimg minh rang chan dudng cao khdi chop tring voi trung diém canh AC.
b) Tinh thé tich khbi chop SABC.

s Lo1 gidi:
| a) K& SH 1L BC vi mp(SAC) L mp(ABC) nén
SH 1. mp(ABC).
Goi L, J 14 hinh chiéu cua H trén AB va BC =

SI L AB, SJ L BC, theo gia thiét SIH = SJH = 45°

Ta co: ASHI =ASHJ = HI = HJnén BH la
duong phan giac cia aAABC1r d6 suy ra H 1a trung
diém cua AC.

0O

a 1 a’
b) HI = HJ = SH =% =Vsage= 3 Sasc-SH =

Bai tip twong tu:
Bai 1: Cho hinh chop SABC c6 day ABC déu canh a, tam gidc SBC can tai
S va nam trong mit phang vudng goc voi (ABC).
1) Chung minh chan dudng cao ciia chép la trung diém cia BC.

q , .
2) Tinh thé tich khdi chép SABC. Ps: V= azf

Bai 2: Cho hinh chop SABC c6 dday ABC vudng cén tai A v6i AB=AC=a biét
tam giac SAB can tai S va nam trong mit phang vudng goc véi (ABC) ,mat phang

(SAC) hop v6i (ABC) mét goc 45°. Tinh thé tich ctia SABC. Ds: V= 1 7
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Bai 3: Cho hinh chép SABC c6 BAC=90°;ABC =30°; SBC la tam giac déu

0 /4 2
canh a va (SAB) L (ABC). Tinh th¢ tich khoi chop SABC. bs: V= azf

Bai 4: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu;tam giac SBC ¢6 duong
cao SH = h va (SBC) L (ABC). Cho biét SB hop véi mit (ABC) mot goc 30° . Tinh

: 3
thé tich hinh chop SABC. Ds: V= 4h9@
Bai 5: Twr dién ABCD c6 ABC va BCD la hai tam giac déu lan lugt nam trong hai
a3\/5

mat phang vudéng goc voi nhau biét AD = a.Tinh thé tich tir dién. DPs: V=

Bai 6 : Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng . Mat bén SAB Ia
tam giac déu co duong cao SH = h ,nam trong mat phang vudng goc véi ABCD,

1) Chirng minh rang chan dudng cao khéi chop triing véi trung diém canh AB.

9 14 3

2) Tinh thé tich khéi chép SABCD . Ps: V= %

Bai 7: Qho hinh chop SABCD c6 ABCD la hinh chix nhat , tam gidc SAB déu
canh a ndm trong mat phang vuong géc vdi (ABCD) biét (SAC) hop véi (ABCD)

I S a3
mot goc 30" .Tinh thé tich hinh chép SABCD. Ds: V= 1
Bai 8: Cho hinh chép SABCD cé ABCD la hinh chir nhat c6 AB =2a, BC =4a,
SAB 1 (ABCD), hai mat bén (SBC) va (SAD) cung hop véi day ABCD mot goc

A 3
30° Tinh thé tich hinh chép SABCD. De: Vo 839@

Bai 9: Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh thoi véi AC = 2BD = 2a va
tam gidc SAD vubng cén tai S , nam trong mat phang vudng goc voi ABCD. Tinh

A 3
thé tich hinh chép SABCD. ps: v=2 \B

Bai 10: Cho hinh chop SABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va D
AD = CD =a; AB = 2a biét tam giac SAB déu nam trong mit phang vudng goc

23
v6i (ABCD). Tinh thé tich khdi chép SABCD . Ds: V= 5/7

3) Dang 3: Khai chop déu

Vidu I: Cho chop tam gidc déu SABC canh day bang a va canh bén bang 2a.
Chung minh rang chan dudng cao ke tir S cta hinh chop la tam cua tam  giac
déu ABC.Tinh thé tich chop déu SABC .

Loi gidi:
Dung SO 1 (ABC) Ta c6 SA = SB = SC
suyraOA=0B =0C
Vay O 1a thm ctia tam giac déu ABC.
Ta c6 tam gidc ABC déu nén
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AO = EAH 2&:&

3 3 2 3

2

ASAO = SO? =SA2 —OA? = “3&
Cafll . 1 _ a1
= S0="70 Vay V=383, SO="

Vi du 2:Cho khoi chop tir gidc SABCD ¢ tt ca c4c canh ¢6 d dai bang a .
1) Chimg minh rang SABCD la chop tir gidc deu.
2) Tinh thé tich khéi chop SABCD.

Loi gidi:
Dung SO 1 (ABCD)
Taco SA =SB =SC =SD nén
OA = OB = OC = OD=ABCD la
hinh thoi c6 dudng tron gnoai tiép
nén ABCD la hinh vuéng .
Ta co SA* + SB? = AB* +BC* = AC’

R A ) av?2
nén aASC vudng tai S = OS ==
1 1 ,a2 a2
3V:§SABCD-SO=§aZT= -
3
Vay V=a6ﬁ

Vidu 3: Cho khoi tur dién déu ABCD canh bang a, M 1a trung diém DC.
a) Tinh thé tich khoi ti dién, déu ABCD. 7
b)Tinh khoang cach tir M dén mp(ABC).Suy ra thé tich hinh chép MABC.

Lo1 gidi:
a) Goi O la tdm cua AABC = DO L (ABC)
1
V ZESABC'DO
2
S e = 3 oc=2¢i _avs
4 3 3

ADOC vudng c6 :DO =+/DC? -0C? = g
1a%J3 a6 a%/2
=V == =

3 4 3 12

http://book.mathvn.com

24




Thé tich khéi da dign — www.mathvn.com
b) K¢ MH// DO, khoang cach tr M dén

mp(ABC) la MH
MH leo:ﬁ
2 6
2 3
:>VMABC ZESABC'MH zla \/ga\/g = 2 \/5
3 3 4 6 24
32
Vay v=2

Bai tap twong tu: ‘
Bai 1: Cho hinh chép déu SABC c6 canh bén bang a hop voi day ABC mot goc

60° . Tinh thé tich hinh chap. Ds: V:%
Bai 2: Cho hinh chép tam giac déu SABC c6 canh bén a, goc ¢ day ciia mat bén
la 45°.
1) Tinh d6 dai chiéu cao SH cua chép SABC . Ps: SH= %
2) Tinh thé tich hinh chop SABC. Ds: V =%3
Bai 3: Cho hinh chép tam giac déu SABC c6 canh day a va mit bén hop véi day
modt goc 60°. Tinh thé tich hinh chop SABC. Ds: V= a;f
Bai 4 : Cho chép tam giac déu co duong cao h hop vi mot mit bén mot goc 30° .
Tinh thé tich hinh chép. Ps: V = hzﬁ
Bai 5 : Cho hinh chop tam giac déu c6 dudng cao h va mit bén ¢ goc o dinh
biing 60°. Tinh thé tich hinh chép. Ps: V= hlf
Bai 6 : Cho hinh chdp tt gidc déu SABCD ¢6 canh ddy a va ASB=60°.
1) Tinh tong dién tich cac mat bén cua hinh chdp déu. bs: S= a23\/§
2) Tinh thé tich hinh chép. Ps: V= 336ﬁ
Bai 7 : Cho hinh chép tir giac déu SABCD c6 chiéu cao h ,goc ¢ dinh ctia mit bén
bang 60°. Tinh thé tich hinh chop. Ds: V= %hg

Bai 8: Cho hinh chdp tir gidc déu c6 mat bén hop véi day mot goc 45° va khoang
cach tir chan dudng cao cua chop dén mat bén bang a.
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: 3

Tinh thé tich hinh chop . Ps: V= 833\6

Bai 9: Cho hinh chdp t& giac déu c6 canh bén bing a hop véi day mot goc 60°.
. 3

Tinh the tich hinh chop. Ps: V= 31\2@

Bai 10: Cho hinh chop SABCD c6 tat ca cac canh bang nhau. Ching minh rang
SABCD la chop tr giac déu.Tinh canh cua hinh chép nay khi thé tich cua

9232
5

n6 bang V = Ds: AB =3a

4) Dang4: |Khoi chop & phwong phap ty sé thé tich

Vi du I: Cho hinh chép S.ABC c6 tam gi4c ABC vudng can & B, AC =av/2 |,
SA vudng goc v6i day ABC, SA=a
1) Tinh thé tich cua khoi chop S.ABC.
2) Goi G 1a trong tam tam giac ABC, mét phang () qua AG va song song
v6i BC cit SC, SB lan luot tai M, N. Tinh thé tich ctia khdi chop S.AMN

Loi giai:
1
a)Ta co: Vs asc = §SABC'SA va SA=a

+ AABCcan c6:AC =av2 = AB=a

1 3
= Spac =§a2 Vay: Voasc =%.%az.a:%
b) Goi I 1a trung diém BC.
SG_2
G latrong tam,ta co : SI 3
a /[BC = MN//BC DSM—SN—SG=E
- SB SC SI 3

_ Voun _SM SN _4

Voee SB'SC 9

4 2a’

Viy: VSAI\/IN :§VSABC :E

Vi du 2: Cho tam gidc ABC vudng can & A va AB=a. Trén duong thang qua C
va vudng goc véi mit phang (ABC) lay diém D sao cho CD =a. Mat phang qua
C vudng goc véi BD, cat BD tai F va cat AD tai E.

a) Tinh thé tich khéi t&r dién ABCD.

b) Chirng minh CE L (ABD)

¢) Tinh thé tich khéi tr dién CDEF.
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?
Loi giai:
. 1 3
a)Tinh Vagco @ Vypep = 3 SapcCD = %
b)Taco:

AB 1L AC,AB L CD = AB 1 (ACD) = ABLEC
Tac6: DBLEC = EC L (ABD)

V DE DF
Tinh Vpeer :Taco: 5= —. *
c) ocer STa co V. DA DB()
Ma DE.DA = DC?, chia cho DA?
DE DC? a’ 1
- = = = —
DA DA? 2a®> 2
Tuong tu: OF _DC_ S -
&Y Dg " DB2 DC’+CB? 3
Vocer _ 1 1 a’
Tu(*) = 525 = = VayVoeer = =Vasco = o=
u(*) VDABC 6 ay Vpcer 6 A0 T 3p

boi miat phang do.

Vi du 3: Cho khéi chop tir giac déu SABCD. Mot mit phang (a)qua A, B va
trung diém M ctia SC . Tinh ti s6 thé tich cta hai phan khdi chop bi phan chia

Loi giai:
Ké MN // CD (N e sD)thi hinh thang ABMN

la thiét dién ctia khoi chop khi cit boi mit phang

(ABM).

+ Vsﬂ - ﬁ =
VSADB SD
Veun _ SM SN
Vo SC 'S

\ 3
Ma Vsagmn = Vsang + Vsaun = EVSABCD :

5
Suy ra V agmn.asco :§VSABCD

Do g6 : Vyew 3

ABMN.ABCD 5

Vi du 4: Cho hinh chép ta giac déu S.ABCD, day 1a hinh vudng canh a, canh bén

tao voi day goc 60°. Goi M la trung diém SC. Mit phang di qua AM va song
song vai BD, cat SB tai E va cat SD tai F.
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a) Hay xac dinh mp(AEMF)

b) Tinh thé tich khoi chop S.ABCD
¢) Tinh the tich khoi chop S.AEMF

Loi giai:
a) Goi 1=SOnAM. Ta c6 (AEMF) //BD
=EF//BD

1
b) Vs asco = 3 S pco S0 v6i Spgep = &%

+ ASOA ¢6 * SO = AO.tan 60° =%

a’\/6

Vay : Vs asco = T
c) Phan chia chop tr giac ta co
Vs aeme = Vsame + Vsave =2Vsawe

VS.ABCD =2Vsacp = 2 Vsasc
Xét khoi chép S.AMF va S.ACD

Ta ot :SM 1

aCo: —~ A
SC 2

ASAC 0 trong tam I, EF // BD nén:
SI_SF_2_ Ve SM SF_1

> — == — =
SO SD 3 V.., SC SD 3

= Voaur zlVSACD = 1 SACD — ﬂ
3 6 36
= Vs aemr =2 3-3\/6 = 3-3\/5
' 36 18

phang (AB’D’) cit SC tai C’.

b) Chirng minh SC L (AB'D’)

Vi du 5: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vubng canh a, SA vuong
goc diy, SA=a+2. Goi B>, D’ 1a hinh chiéu ctia A 1an luot 1én SB, SD. Mat

a) Tinh thé tich khéi chop S.ABCD.

¢) Tinh thé tich khéi chop S.AB’C’D’
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Loi gidi:

3
a) Ta co: Vs agcp = %SABCD'SA -2 ;/E
b) Taco BC L (SAB) = BC L AB'
& SB L AB'Suyra: AB' L (SBC)
nén AB' L SC .Tuong tu AD' L SC.
Vay SC L (AB'D)
¢) Tinh Vs agcp:

, Ve SB'SC',
+Tinh Vs agc:: Ta co: Voo, 5B SC()
SC' 1
ASAC vudng can nén Sc 2
~ SB' SA’ 2a° 2a° 2
Taco g ~sg? " SA’+ABZ 3a’ 3
Ty (*) = Ve _ £
VSABC 3
= Vspgrc :l- a3\/§ = 3.3\/§
3 3 9
232

+ VS.AB'C'D' = 2VS.AB'C' -

9

Bai tap twong tu:
Bai 1: Cho tir dién ABCD. Goi B' va C' lan lugt 1a trung diém ctia AB va AC. Tinh
ti sb thé tich ctia khdi t dién AB'C'D va khéi t&r dién ABCD.  Ds: k =%
Bai 2: Cho tu dién ABCD c6 thé tich 9m® trén AB,AC,AD lan lugt 1iy cac diém

B',C',D' sao cho AB = 2AB' ;2AC = 3AD' ;AD = 3AD'. Tinh té tich tir dién

ABCD. ‘ , v Ps: V=2m’
Bai 3: Cho tr dién déu ABCD c¢6 canh a. Lay cac diém B';C' trén AB va AC sao

, 3
cho AB :%;AC'z %. Tinh thé tich t&r dién AB'C'D . bs: V= a3\é§

Bai 4: Cho tir diénABCD c thé tich 12 m® .Goi M,P 1a trung diém cta AB va CD

va lay N trén AD sao cho DA = 3NA. Tinh thé tich tt dién BMNP. Ps: V=1m’

Bai 5: Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu canh a3 ,duong cao SA

= a.Mat phang qua A va vudng géc vaéi SB tai H va cat SC tai K. Tinh thé tich hinh
3

chép SAHK. Ps: V= %

Bai 6: Cho hinh chép SABCD c6 thé tich bing 27m’ .L4y A'trén SAsao cho

SA = 3SA'. Mat phang qua A' va song song voi day hinh chdp cat SB,SC,SD lan

luot tai B',C',D' .Tinh thé tich hinh chép SA'B'C'D.. Ps:V=1m
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Bai 7: Cho hinh chép SABCD c6 thé tich bang 9m*, ABCD Ia hinh binh hanh ,
ldy M trén SA sao cho 2SA = 3SM. Mit phang (MBC) cat SD tai N.Tinh thé tich
khdi da dién ABCDMN . Ps: V =4m®
Bai 8: Cho hinh chép SABCD cd day 1a hinh vudng canh a, chiéu cao SA = h. Goi
N 14 trung diém SC. Mat phang chira AN va song song véi BD lan luot cat

. . 2
SB,SDF tai M va P. Tinh thé¢ tich khoi chop SAMNP. bs: V= %
Bai 9 : Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh va I la trung diém
cua SC.Mit phang qua Al va song song v&i BD chia hinh chép thanh 2 phan.Tinh
ti s6 thé tich 2 phan nay. Ds: k :%

Bai 10: Cho hinh chdp SABCD c6 day ABCD 14 hinh binh hanh va lay M trén SA

sao cho z—lxl =x Tim x dé mit phang (MBC) chia hinh chdp thanh 2 phan c6 thé
tich bang nhau. bs: x = %

5) Dang5: |On tdp khéi chop va ling tru

Vidu 1: Cho hinh chop S.ABCD cé ABCD la hinh vuéng canh 2a, SA vudng
goc day. Goc giita SC va day bang 60° va M 1a trung diém ctia SB.

1) Tinh the tich cua khoi chop S.ABCD.

2) Tinh the tich cua khoi chop MBCD.

Lo1 gidi:
S 1
a)Taco V = 3 S ascp -OA

l + S ,aep = (22)° = 48°

+ ASAC ¢4 :SA= ACtanC =2a+/6
AN//H[? 777777 B :>V:%4a2.2a\/_=8aa\/6
/5?///\\\690/ b) K¢ MH //SA= MH L (DBC)
D ///f///// . Ta c6: MH =%SA, Seeo :%SABCD
“ 1, _2a*6

:>VMBCD — ZV 3

Vidu 2: Cho hinh chop tam giac S.ABC c6 AB = 53, BC = 6a, CA = 7a. Cac mat
bén SAB, SBC, SCA tao v6i day mot goc 60° . Tinh thé tich khoi chop.
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Loi giai:

Ha SH.L (ABC), ké HE L AB, HF 1. BC, HI L AC
suy raSELAB,SF1BC,SILAC.Tacé

SEH = SFH = SJH = 60° =

ASAH = ASFH =ASJH nén HE=HF =HJ =r

( r 12 ban kinh duong tron ngoai tiép AABC)

Ta ¢ Sasc =  P(P—a)(p—b)(p-c)

a+b+c
Voip= """~ =9aNen Syac = V0432 a°
s _2J6a
Mét khac SABC=p-r = I’:E: 3

Tam gi&c vubdng SHE:
2+/6 a
SH = r.tan 60° = \/3_ N3=2/2 a

1
Véy VSABC = 56\/6 az-z\/E a :8\/§ as.

Vidu 3: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢6 AB=a+/3 , AD =g,
AA’ = a, O |a giao diém cta AC va BD.

a) Tinh thé tich khéi hop chir nhat, khbi chop OA’B’C’D’

b) Tinh thé tich khéi OBB’C”.

c) Tinh d6 dai duong cao dinh C’ cua tir dién OBB’C’.

Loi giai: ’
a) Goi theé tich khoi hop chir nhat 1a V.
Tacé:V = AB.AD.AA' =ay/3.a2 =a\/3

AABD c¢6 :DB =+ AB® + AD? =2a
* Khéi OA’B’C’D’ ¢6 day va duong cao
1., a3

gidng khdi hop nén: =Vougeo = V="

b) M la trung diém BC =OM _L(BB'CY)
SV, e = Sy 0 OM _1a a3 a3
3 32 2 12
) Goi C’H la duong cao dinh C’ cua tu
3\/OBB'C'

SOBB‘

dién OBB’C’. Taco: C'H =
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AABD c¢6 :DB =+ AB® + AD® =2a

1
:>SOBB.=EaZ:>C'H = 2a+/3

Vi du 4: Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’cé canh bang a.
Tinh thé tich khéi tir dién ACB’D’.

Loi giai:
Hinh lap phuong dugc chia thanh: khoi
ACB’D’ va bon khéi CB’D’C’, BB’AC,
D’ACD, AB’A’D’.

+Céc khéi CB’D’C’, BB’AC, D’ACD,
/ AB’A’D’ ¢6 dién tich day va chiéu cao
SN bang nhau nén c6 cing thé tich.
D AR 11 1
—X Khéi CB’D’C’ ¢6 Vi Z—Eaz-aZEag

1 N\ 3

‘ N X:1a chd tione Vo = a’
/ A N B +Khoi 1ap phuong c6 thé tich: V, =

/ G - 1 1

/ s _ a3 —
4 — Vygp =8 —4.=a°==a°
e [ 6 3

Vidu 5: Cho hinh lang tru dtng tam giac c6 cac canh bang a.
a) Tinh thé tich khéi t& dién A’B’ BC.
b)E 1a trung diém canh AC, mp(A’B’E) cat BC tai F. Tinh thé tich khdi
CA’B’FE.

Loi gifii: q

a) Khoi A’B’ BC:Goi I 1a trung diém AB,
1 1a’ a3 a°V3

VA'B'BC = _SA'B'B'CI = =

© 3 32 2 12
b)Khoi CA’B’FE: phan ra hai khoi CEFA’
va CFA’B’.
+Khoi A’CEFcé day 1a CEF, duong cao

1 :
B | A'Anén Vacer = gSCEF'A A

1 a’+3 a\3

S = — = V , —_
CEF 4 ABC 16 A'CEF 48
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+Goi J 1a trung diém B’C’. Ta c6 khdi
A’B’CF c6 day la CFB’, duong cao JA’

1 .
nén Vagcr = ESCFB"A J

1 a’
Scre = ESCBB' = 4
l1a’aV3 a3
=>Vagcr =55 =
34 2 24
a’\/3

+ Vay: Veasre :?

Bai tip twong tu:
Bai 1: Cho lang tru dimg ABCA;B;C; c6 ABC vudng. AB = AC = a; AA; = a+2.

: : a’y2
M la trung diém AA;. Tinh thé tich lang tru MA;BC, bs:V= 12

Bai 2: Hinh chép SABCD c6 AABC vuéng tai B, SA 1 (ABC). ACB = 60°,
BC = a, SA = a~/3 M la trung diém SB.Tinh thé tich MABC . Bs: Ve = =@

3

Bai_3: SABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thang véi ddy 16n AB = 2, ACB = 90°.
ASAC va ASBD la cic tam giac déu c6 canh bang 3. Tinh thé tich khéi chop

J6
SABCD. bs: Vsaseo= 4
Bai 4: Tinh thé tich hinh chdp tam gidc déu SABC trong céc trudng hop sau:
. A~
a) Canh day bang 1, géc ABC =60°. Ps: V= %
b) AB=1,SA=2. BS:V:%

Bai 5. Cho lang tru ABCA’B’C’ ¢6 d¢ dai canh bén = 23, AABC vudng tai A,
AB = a, AC = a+/3. Hinh chiéu vudng goc cia A’ trén (ABC) 1a trung diém BC.
a

Tinh Vaasc theo a? Ps: V= 5

Bai 6: Cho hinh chop SABC c6 ddy ABCD Ia hinh binh hanh va Sasco= +/3 va
goc giira 2 dudng chéo bang 60°, cac canh bén nghiéng déu vai day 1 goc 45°.

w

Tinh Vsasco . Ds: V Iﬁ
) . , , P P S 3
Bai 7: Cho hinh chép SABC c6 SA = SB = SC =a. ASB = 60°, BSC = 90°,
P N
CSA = 120°.Chirng minh rang AABC vudng .Tinh Vsasc . DPs: V= %
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Bai 8: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a, SA=a
,SB=a+/3 va mit phing (SAB) vudng goc mit phing day. Goi M,N lan luot 14
trung diém cua cac canh AB.BC.Tinh theo a thé tich khoi chop S.BMDN

a*/3

3
Bai 9: Cho ling try dung tam giac déu ABCA’B’C’ ¢6 canh day va canh bén déu
bang a. M, N, E 1an luot 1a trung diém caa BC, CC’, C’A’. Tinh ti s6 thé tich hai
phan lang tru do (MNE) tao ra. bs: k=1
Bai 10: Cho hinh chop S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a,mat bén SAD la tam
giac déu va nam trong mit phang vudng goc voi day .Goi M,N lan luot 14 trung
diém ciia cac canh SB,BC,CD.Chung minh AM vudng goc v6i BP va tinh thé tich
cua khoi t&r dién CMNP.

a*\/3

Ds: Ymowe = %

Ds: Vsgwon =
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