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Cau lac bo Toan hoc Bai kiém tra hudng t6i cac ky thi Olympic Vién Toan hoc Ha No6i
Sang chui nhat 18 Hoang Quoc Viét
cuoi thang Cau Giay-Ha Noi
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Ngay 1
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Thoi gian lam bai: 180 phut.

1. Cho a, b,c > 0 thda min abc = 1. Chting minh ring

A+b*+c2+6>(a+b+c)
2. Tinh lim {(Z—I- \/5)”}.

3. Cho tam g1ac ABC c6 H 1a chan dudng cao ha tir A. Diém P chay trén du’dng tron di qua trung diém
ba canh ctia tam giac nay, P khong thube BC. Chitng minh rang dudng néi tim dudng tron ngoai
t1ep céc tam giac PBH va PCH di qua diém cb dinh.

4. Son Tinh va Thiy Tinh chai tro choi trén mot luéi 6 vuéng m x n. Hai ngudi luin phién nhau, Son
Tinh chai trude, ké mot doan thing nbi hai diém ctia uéi 6 vudbng sao cho bén trong ctia doan thing
d6 khong chita diém nao clia ludi cling nhu (phan bén trong doan thang d6) khéng giao nhau véi
bat ki mot doan thang da dugc ké nao. Ngudi cudi ciing khong thé ké dugce 12 ngusi thua cudc. Hoi
ai 13 ngudi c6 chién thudt thing?
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5. Cho n 14 mét sb nguyén dudng 16n hon hodc bing 2. Gid st tdn tai k sb nguyén duong n,, n,, ..., n;

k
sao cho Z 2" chia hét cho 2" — 1. Chting minh ring k > n.
i=1

6. Diy (a,) cho bdi ay=1,a; =p,a,=p(p —1) va

Api3 = PAyyz ~ PAptg + Ay
Gia thiét ring
e a,>0Vn>0;
® a,a,> a,1a,.; Ym=nz=0.
Chitng minh rang |p — 1| > 2.

7. O nudc no c6 mot sé thanh phd trong d6 thanh phé Bén Séng 14 Kinh D6, Cac thanh phb dugc két
noi véi nhau béi mét so6 con dudng hoat ddng theo cd hai chiéu. Mot hom, nha vua ra 1énh chon n
thanh phb d€ cting véi thanh phé Bén Song lap thanh Kinh D6 mé rong sao cho hai diéu kién sau
thda man

e V6i hai thanh phé bét ki trong Kinh D6 mé rong, ta ludn tim duge mét dudng di gitta chiing
ma chi di qua céc thanh pho cta Kinh D6 mé rong;
e Cé ding k thanh phb bén ngoai Kinh dé6 mé rong cé dudng di truc tiép dén it nhit mét thanh

phé clia Kinh d6 mé rong.

Chting minh ring c6 khong qua (n:k) phuong 4n d€ mé rong Kinh dé theo cic uéc mudn clia nha
vua.
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