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C©u 4. Cho lôc gi¸c ABCDEF néi tiÕp trong ®­êng trßn 
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C©u 1. Cho c¸c sè d­¬ng 
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C©u 2. Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A vµ B < C. TiÕp tuyÕn t¹i A cña ®­êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c ABC c¾t ®­êng th¼ng BC t¹i ®iÓm D. Gäi E lµ ®iÓm ®èi xøng víi A qua ®­êng th¼ng BC. X lµ ch©n ®­êng cao h¹ tõ A xuèng ®­êng th¼ng BE vµ Y lµ trung ®iÓm cña ®o¹n th¼ng AX. §­êng th¼ng BY c¾t ®­êng trßn nãi trªn t¹i ®iÓm thø hai Z. Chøng minh r»ng ®­êng th¼ng BD lµ tiÕp tuyÕn cña ®­êng trßn ngoai tiÕp tam gi¸c ADZ

C©u 3. Cho hµm sè f
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C©u 4. Cho m viªn bi ®ùng trong n c¸i hép
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C©u 2. Cho tËp hîp
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C©u 3. Cho tam gi¸c ABC vµ c¸c ®iÓm 
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C©u 4. T×m tÊt c¶ c¸c hµm sè f
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Bµi 1. Chøng minh r»ng, tån t¹i v« sè cÆp sè nguyªn d­¬ng (x, y) nghiÖm ®óng ph­¬ng tr×nh sau:

[image: image46.wmf](

)

2

2

x

y14x1

y

æö

--=-

ç÷

èø


Bµi 2. Cho c¸c sè 
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Bµi 3. Cho d·y 
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Gi¶ sö, víi mét sè n nµo ®ã, a, b lµ hai sè nguyªn tho¶ m·n ®iÒu kiÖn:
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Chøng minh r»ng 
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Bµi 4. T×m tÊt c¶ c¸c ®a thøc P(x) kh¸c 0, hÖ sè lµ c¸c sè thùc kh«ng ©m, cã bËc nhá h¬n hoÆc b»ng 2007 vµ tho¶ m·n ®iÒu kiÖn sau:
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Bµi 5. Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp ®­êng trßn (O) ngo¹i tiÕp ®­êng trßn (I). 
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C©u 1. Gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh sau:

[image: image56.wmf](

)

(

)

(

)

ì

+++-=

ï

ï

+++-=

í

ï

ï

+++-=

î

3

3

3

x27xx11359y

y27yy11359z

z27zz11359x


C©u 2. Chøng minh r»ng, tån t¹i v« sè cÆp sè nguyªn d­¬ng 
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C©u 3. Cho m lµ sè nguyªn d­¬ng. T×m tÊt c¶ c¸c sè nguyªn d­¬ng k ®Ó:
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C©u 4. §Æt 
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C©u 5. Cho hµm 
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Chøng minh r»ng f lµ hµm h»ng

C©u 6. Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp ®­êng trßn (O). §iÓm P thay ®æi trªn ®­êng th¼ng BC, ®­êng th¼ng AP c¾t ®­êng trßn (O) t¹i ®iÓm thø hai N, ®­êng trßn ®­êng kÝnh AP c¾t ®­êng trßn (O) t¹i ®iÓm thø hai E, ®­êng th¼ng AE c¾t ®­êng th¼ng BC t¹i M. Chøng minh r»ng 
a) §­êng th¼ng MN lu«n ®i qua mét ®iÓm cè ®Þnh

b) §­êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c AMN lu«n ®i qua mét ®iÓm cè ®Þnh

C©u 7. Cho tËp
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C©u 1. Cho hai sè thùc a, b tho¶ m·n ®iÒu kiÖn 
[image: image70.wmf]++=

abab3

. Chøng minh bÊt ®¼ng thøc sau:

[image: image71.wmf]++£++

+++

22

3a3bab3

ab

b1a1ab2


Bµi 2. Chøng minh r»ng nÕu p lµ sè nguyªn tè lÎ, a lµ sè tù nhiªn vµ n lµ sè tù nhiªn tho¶ m·n ®iÒu kiÖn 
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Bµi 3. Gi¶ sö ®a thøc 
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Bµi 4. Chøng minh r»ng trong 53 sè nguyªn d­¬ng kh¸c nhau cã tæng kh«ng v­ît qu¸ 2008 lu«n t×m ®­îc hai sè cã tæng b»ng 32

Bµi 5. Cho tam gi¸c ABC nhän, kh«ng c©n t¹i A, néi tiÕp ®­êng trßn (O). TiÕp tuyÕn víi (O) t¹i A c¾t BC t¹i S. SO theo thø tù c¾t AB, AC t¹i E, F. M, N theo thø tù lµ trung ®iÓm cña AB, AC. Chøng minh r»ng AO, EN, FM ®ång quy
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Bµi 1. Gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh:
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Bµi 2. T×m tÊt c¶ c¸c sè tù nhiªn k sao cho tån t¹i c¸c sè tù nhiªn a, b, , d tho¶ m·n c¸c ®iÒu kiÖn sau
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Bµi 3. Cho d·y sè 
[image: image80.wmf](

)

n

S

x¸c ®Þnh nh­ sau:


[image: image81.wmf]+

=

+

=Î

å

¥

i

n

*

n

n1

i1

n12

S, n

i

2


a) Chøng minh r»ng tån tai n sao cho 
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b) Chøng minh r»ng d·y 
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Bµi 4. Cho tam gi¸c ABC. C¸c ®iÓm M, N, P theo thø tù thuéc c¸c c¹nh BC, CA, AB vµ kh¸c A, B, C. Chøng minh r»ng 
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Bµi 5. Trªn mÆt ph¼ng cho 21 ®iÓm ph©n biÖt 
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b) Chøng minh r»ng tån t¹i ba ®iÓm ®«i mét kh¸c mµu 
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Bµi 1. Cho c¸c sè a, b, c thuéc tËp hîp nghiÖm cña bÊt ph­¬ng tr×nh 
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Bµi 2. T×m hµm sè 
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Bµi 3. Cho sè nguyªn tè p vµ sè nguyªn d­¬ng n tho¶ m·n ®iÒu kiÖn
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Bµi 4. Cho tam gi¸c ABC kh«ng ®Òu víi träng t©m G vµ ®­êng trßn néi tiÕp (I). M, N, P theo thø tù lµ tiÕp ®iÓm cña c¸c ®­êng trßn bµng tiÕp ®èi diÖn víi c¸c ®Ønh A, B, C víi c¸c c¹nh BC, CA, AB

1) Chøng minh r»ng AM, BN, CP vµ GI dång quy t¹i mét ®iÓm

2) Chøng minh r»ng ®iÓm ®ång quy nãi trªn thuéc ®­êng trßn (I) khi vµ chØ khi 
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Bµi 1. Chøng minh r»ng kh«ng tån t¹i hµm 
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Bµi 2. Cho 
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a) Chøng minh r»ng 
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b) Chøng minh r»ng tån t¹i v« h¹n sè nguyªn n tho¶ m·n 
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Bµi 3. Cho ba sè nguyªn d­¬ng a, b, c tho¶ m·n ®iÒu kiÖn 
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Bµi 4. Cho tø gi¸c ABCD cã 
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theo thø tù lµ t©m ®­êng trßn ngo¹i tiÕp cña tam gi¸c PAB vµ PCD. Chøng minh r»ng 
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 song song hoÆc trïng víi ®­êng ph©n gi¸c chung cña c¸c gãc ®èi ®Ønh 
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Bµi 5. Trong mÆt ph¼ng to¹ ®é cho tËp hîp 
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Bµi 1. T×m nghiÖm tù nhiªn cña ph­¬ng tr×nh 
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Bµi 2. Gi¶ sö ®a thøc 
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cã ®ñ 2008 nghiÖm thùc. Chøng minh r»ng trong c¸c nghiÖm cña P(x) cã Ýt nhÊt mét nghiÖm 
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 tho¶ m·n ®iÒu kiÖn 
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Bµi 3. Chøng minh r»ng tån t¹i mét d·y v« h¹n c¸c s« chÝnh ph­¬ng tho¶ m·n ba ®iÒu kiÖn sau;

a) Trung b×nh céng cña hai sè lien tiÕp cña d·y lµ mét sè chÝnh ph­¬ng

b) Hai sè liªn tiÕp cña d·y lµ hai sè nguyªn tè cïng nhau

c) D·y t¨ng ngÆt

Bµi 4. Cho 2007 sè thùc ph©n biÖt 
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Chøng minh r»ng sè phÇn tö cña X kh«ng nhá h¬n 2015028

Bµi 5. Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp ®­êng trßn (O). §­êng trßn (J) tiÕp xóc trong víi (O) t¹i T vµ tiÕp xóc víi c¸c tia AB, AC. K, L lµ t©m ®­êng trßn ngo¹i tiÕp c¸c tam gi¸c ABT, ACT. Chøng minh r»ng ®­êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c KLT còng tÝªp xóc trong víi (O) t¹i T.
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