CHUYEN DE HE PHUONG TRINH

Pham Hung Vudng Hoc sinh l(jp.12C1 truong THPT Phan Dang Luu, Nghé An
I. Loi noi dau.

Chuyén dé 1a két qua thu dugc qua mot thoi gian hoc tap va nghién ctu clia ban than vé
hé phuong trinh. Tuy nhién c6 thé néi rang, dé la su két tinh qua nhiéu thé hé, 1a su gitp da,
1 su hoc héi tit nhitng ngudi ban clia minh ciing nhu rat nhiéu yéu té khac.

Dé dat hiéu qua cao khi tham khao chuyén dé nay, xin dudc trich dan may 18i ctia nha gido
G.Polya: " [...] Mot s6 bai toan c6 néu 10i giai day di (tuy van tat), doi véi mot sd bai khac, chi
vach ra may buéc giai dau tién, va doi khi chi dua ra két qua cubi cling.

Mot sb bai toan c6 kém thém chi dan dé gitp ngudi doc gidi dudc dé dang hon. Chi dan
cling c6 thé nam trong nhiing bai toan khac & gan bai toan dang xét. Nén dic biét luu y dén
nhiing nhan xét mé dau trudc tiing bai tap hay cd mot nhém bai tip gip thiy trong chuong.

Néu chiu khé, ging stic gidi mot bai toan nao dé thi dit khéng gidi noi di ching niia, ban
doc ciing thu hoach dudc nhiéu diéu bé ich. Chang han, ban doc c6 thé gi6 ra xem (6 cuén
sach) phan dau méi 10i gidi, dem ddi chiéu v6i nhitng suy nghi ctia ban than minh, rdi gap
sach lai va thit gang tu Iuc tim ra phan con lai ctia 19i giai.

C6 1€ thoi gian tét nhat dé suy nghi, nghién ngdm vé phuong phép giai bai toan 12 ltic ban
vita tu luc gidi xong bai toan hay vita doc xong 10i gii bai toan trong sach, hay doc xong phan
trinh bay phuong phap giai trong sach. Khi vita hoan thanh xong nhiém vu, va cac an tuong
hay con "néng hoi", nhin lai nhiing né luc vita qua ctia minh, ban doc c6 thé phan tich sau
sac tinh chat clia nhiing kho khin da vuot qua. Ban doc doc c6 thé tu dit cho minh nhiéu
cau hoi bé ich: "Khau nao trong qua trinh giai 1a quan trong nhat? Khé khan chii yéu 1a 6 ché
nio? Ta c6 thé 1am gi cho tét hon? Chi tiét 4y minh ciing da liéc qua ma khong chd y dén -
mudn "nhin thay" chi tiét nay thi dau 6c phai cé tu chét ra sao? Liéu 6 day c6 mot cach gi d6
dang luu y dé sau nay gap mot tinh hudng tuong tu, ta c6 thé 4p dung dudc khong?" Tat ca
nhiing cau hoéi dé déu hay c4, va ciing con nhiéu cau hoi bo ich khac nita, nhung cau héi hay
nhat chinh Ia cau héi tu nhién nay ra trong 6c, khéng can ai goi y ca!"

(trich "M4y 18i khuyén va chi dan" -G.Polya trong "Sang tao toan hoc")

Do thdi gian ciing nhu 1 s6 van dé khac nhu kién thtic, trinh bay,.. ma chuyén dé nay con
kha nhiéu khiém khuyét. Rit mong dudc cic ban quan tdm va chia sé dé hoan thién chuyén
dé hon. Hivong n6 sé 1a tai liéu bé ich gitip chiing ta vudt qua 1 chang nhé trong ching dudng
chinh phuc toan hoc.

IL. MOT SO PHUONG PHAP CU.

1. Hé phuong trinh ddi xitng kiéu L.

Nhan dang:
Hé doi xiing kiéu I: gom 2 phuong trinh 4n x,y ma vai tro x,y trong méi phuong trinh 1a nhu
nhau.Vidu:{ a§x+%/)+bxy:c S=xty . Giai tim S, P
x“+y-=c P=xy
sau d6 stt dung dinh li Vi-et, dé théy x, y 1a nghiém ctia phuong trinh: X2—-S.X+P =0

Cling xem xét 1 vai vi du (cach gii va mot s6 huéng giai quyét méi)

. Va phuong phép giai 1a dit an phu: {



Vidul— (Dé thi HSG 16p 9 Tinh Bén Tre ndm 2009-2010)

2.2 _o9r_oy_
Giai hé phuong trinh: { XAy -2x-2y=6
X+y—xy=>5

Lai giai: Dat S = x + y, P = xy, ta thu dugc hé méi tuong duong:

§2-2P-2S=6 §?-4S+4=0 _ [ S=2
S-P=5 P=5-2 P=-3
Nhu vay, theo dinh li Vi-ét, x, y 1a nghiém cta phuong trinh:
2 ov_a_ B _ x=3,y=-1
X -2X-3=0(X-3)(X+1) = X=-1,y=3
Vay hé c6 2 nghiém (x; y) théa man la: (-1;3) va (3;-1). O

Nhiing bai nhu thé nay va bai gidi nhu vay da tré nén quen thudc, khéng con méi la. Tuy
nhién, cling c6 1 so bai hé, du biét la doi xing kiéu I, nhung lai phai lam gi dé st dung dudc?
Hay xem vi du:

Vidu 2— (PH-CD Khoi A nam 2006)
Giai hé phuong trinh: { Ty VY= ?:

VirT+\/yrT=4

Loi giai:
Y tuéng 1: | Binh phuong hai vé ctia pt dugi hé thanh

X+y—xy=3
X+y+2+/xy+x+y+1=16

Thit dat nhu cti: S = x + y, P = xy, hé khi d6 tr6 thanh:

{S—\/ﬁzs {S:\/ﬁ+3 S=VP+3

= <4 3P-26vP-105=0
S+2vP+S+1=14 2VP+VP+4=11-VP 0<P<\1/2_1

Dén day, gidi tim P, sau d6 quay lai giai tim ra nghiém x, y. ( cht y diéu kién)
Hon niia, luén nhé: $2 = 4P dé loai b6t nghiém.
Y tudng 2: | Dt 4n a = vx+1,b = \/y+ 1 nham lam don gian 1 phuong trinh ctia hé. (ki thuat
dit 4n 1am gon nay rat c6 y nghia, dic biét trong bat dang thiic (BDT) c6 gia thiét ruom ra,
vOi phuong trinh hay hé cting vay). Khi do:
T { a+b=4

<

@+ b -2-/(@-1(B2-1) =

S=4
©{ S2_2p-2-\/P?_S2+2P+1=3

S=14
<
VP2+2P—-15=11-2P

Trong d6 S = a+ b, P = ab. Dén day, ta cling c6 thé giai tuong tu. O



Vi du3— (Thi thit DPH-CD, THPT chuyén Nguyén Hué 2011)

222 & s, | Vx+1+y/y—1=4
Giai hé phuong trinh: { VETE+\/yTa=6
Vi du4— (Deé thi HSG 16p 9 tinh Nghé An nam 2009-2010)
1 1 1
— ==
Gidi hé phuong trinh: { % 7 Z_
xy z2

(x+y)1+xy)=4xy

Vidu 5— Giai hé phuong trinh: { (2 + Y2 (1 + x292) = 4322

Thuc ra, dang hé d6i xting kiéu I c6 huéng giai kha don gian, r6 rang véi viéc dat an va st
dung dinh i Vi-ét. Chinh vi vdy ma hé doi xiing kiéu I thudng gan véi viéc giai va bién luén,
mot sG truong cia phuong phap nay! Ching ta cing xét mot so vi du sau.

Vidu 6— (Dé thi HSG I6p 9 tinh Ha N6i ndm 2009-2010)
ay+x+y=a+l

P e c6 nghiém duy nhat.

Tim a dé hé phuong trinh {

S+P=a+1

SP=a

Theo Vi-ét, S va P la nghiém ctia phuong trinh: X?> - (a+1)X+a=0 (1)

Hon nita, cling theo Vi-ét x, y lai 1a nghiém ctia phuong trinh: X2 -S.X+P =0 (2).

Do d6, dé hé c6 1 nghiém duy nhét thi (2) c6 nghiém duy nhit, tic Apy =0 S2=4P & x =y
Hodc c6 thé diing nhan xét: do vai tro x, y trong méi phuong trinh ctia hé 13 nhu nhau nén
néu hé c6 nghiém (m; n) thi né ciing c6 nghiém (n; m). Nhu vy dé hé c6 nghiém duy nhét thi
can c6 x = y. Thé vao dudc:

Lai giai: Dat : S=x+y, P = xy, ta ¢4 hé mdi: {

{ P2i2x=a+1 Q{ x*+2x—(a+1)=0 ()

2x3=a x=3/%
? , N A < . A oA _2
bé hé co nghiém duy nhat thi («) c6 duy nhat 1 nghiém x = N -1= i/g =-loa=-2.
Thit lai thay thoa man. Két luan gia tri can tim 13 a = -2. O
Vidu 7— (Dé thi HSG 16p 9 Tinh Hung Yén nam 2009-2010)
Tim m dé hé phuong trinh sau c6 nghiém: { Y =
X+y—Xy=m
Vidu 8— (Thi thit DH-CD THPT Luong Ngoc Quyén, Thai Nguyén 2011)

Vix+1l+y/y+l=a

Tim a dé hé phuong trinh sau c6 nghiém: { x+y=2a+1



Néu don thuan chi 1a hé dbi xting kiéu I thi chac chan né sé nhanh chéng dugc ching ta
giai quyet. Chinh vi vy, ma sau diy sé cac vi du can dung cac ki thudt nho chuyén ve hé doi
xting kiéu I. (Phan ki nang s€ trinh bay r6 hon 6 muc sau).

(x—1?+6(x—-1)y+4y>=20

Vidu 9— Giai hé phuong trinh: { X2+ Q2y+1)2=

Nhén xét: Quan sat thi thay ngay khong thé 1a hé déi xiing kiéu I. Nhung! Hay xem

a*+3ab+b? =

(a+D?*+((b+1)%=

bunglaheé d01 xu’ng kiéu I! Bay gio, thi co thé di t1ep theo phlIdng phap dugc roi.

C6 thé noéi rang, van dé dat gon ludn & 4n hién 1 diéu gi d6 rat tha vi néu ta tinh ¥ trong cac
biéu thtic nhin ¢ vé c6 van dé. Nhu vi du trén chang han, phai biét nghi ngo (x— 1), khi n6
dugc dat trong ngodc. ]

Loi giai: Dat a = x—1,b =2y thi hé tr§ thanh: {

Hay tiép tuc véi hé sau:

X2 +6xy+4y?=19+2y+6y (1)

Vi du 10— Gii hé phuong mnh:{ B2 +4y? =14y )

C6 thé thay, ca 2 vi du 10 va vi du 11 déu chi 12 mot. Nhung néu nghiém theo cach dit 4n
gon thi dat cai nao.

Néu dit a = x—1, b =2y nhu trén thi tai sao lai biét ma dat nhu vay. Day chinh 1a van dé
can ban. Néu di theo phan tich phuong trinh (1) thi sé c¢6 kha nhiéu phuong an: chang han
nghi dén hang dang thiic: (1) & (x+3y)2 —5y2 = 19+ 2(x + 3y),..v.v. C6 kha nhiéu dang thiic c6
thé nghi t6i dé dit.

Nhung véi phuong trinh (2) thi lai khac: né chi c6 mét dang thiic can chiy: (2) & x*+ 2y +
1)2 = 2. Nhu vay, y tuéng dit 1am gon (2) mé ra: a =2y + 1, hon niia c6 thé thiy 6 phuong trinh
(1) hé s6 clia y ludn chén, khi thé c6 thé thé 2y = a— 1 (day khong phai 1a mét triing hgp ngau
nhién. Hay nghi vay).

Viéc lam con lai thi kha 6 rdi, ta cing thu dudc mot hé dbi xtiing kiéu I va tiép tuc giai.

Hay thi véi cac vi du:

xt—4ax®+(y-3)2=0

Vidu 11— Giai hé phuong trinh: { Cy+x2+2y—-22=0

.  riziha [ x=pP=1-x2y?
Vidu 12— Giai hé phuong trinh: { e e T e ) T

Tham chi con c6 nhiing bai c6 nhiing cach dat dua vé hé dbi xiing rat thi vi, khé ma thay
dudc neu khong qua chit bien doéi. Vi vay, hay co gang quan sat va dat gon phu hgp.

X2 +y*=5+4x-4y

Vidu 13— Giai hé phuong trinh: { 3%+ xy—y=15



Vidu 14— (THTT s6 379 nam 2009)
xy—-3x—-2y=16

Giai hé phuong trinh: { X2+ y2—2x—4y=33

x+y*=2

Vidu 15— Giai hé phuong trinh: { 2x%+3xy—-2y° +3x+y=7

Lai giai: (xem giai 6 muc II. phuong phap 02) O

Hon nita, dang hé dbi xiing kiéu I nay rat hay van dung mét hiang dang thiic (dang c6 xu
2 ~ X . 2 ]- « A 2y » - ~ A
huong 16n trong céc de thi thl): < +y* = (= +y)* - 2 Tiep tuc vai cac vi du sau, ban se thay
B X b X
10.

l S y_2 — 6
Vidu 16— Gidi hé phuong trinh: { ¥ x
? ar y2 =5

Xy+y>+x-7y=0

Vidu 17— Giai hé phvfdngtflnh3{ xy+x*-12y=0

1 2
(x2+y2)(1+—) =9
Vidu 18— Giai hé phuong trinh: 7
P+ +—)3=4
Xy

xy2x+y—-6)+2x+y=0

Vidu 19— Giai hé phuong trinh: y 1)°
: (x“+y9) |1+ x_y =8

Va cd mot dang (6 phan cubi chuyén dé)

2. Hé phuong trinh doi xitng kiéu II.

Nhan dang: Ciing nhu loai I, loai II ciing “ddi xiing” nhung la déi xting gitta 2 phuong trinh
chit khong khong phai 1a dbi xting trong tiing phuong trinh nhu kiéu 1.

Mot cach nhan dang khac nita la cho x = y thi 2 phuong trinh ctia hé nhu nhau. Hay néi
cach khac x = y chinh la nghiém ctia hé. Day chinh 14 dic diém khai thac ctia hé nay.

Phuong phap: Thong thuong, ta trit theo vé ta thu dudc nghiém x = y, va 1 s nghiém khac.
Sau do thay lai tim ra nghiém (x; y).

Cling xem xét mot s6 vi du don gian.



x2+y:5x+3

Vidu 20— Giai hé phuong trinh: { V24 x=5y+3

Lo giai: Trit theo ctia hé thu dudc: x* - y?> =6(x - y) & (x—y)(x+ y—6) = 0. Do do, hé phuong
trinh da cho tuong duong véi:

x=y x=y=1 o
{x2—4x+3:0 x=y=3 x=y=1
= | x=y=3
x+y=6 i A x=-9,y=15
2+x-56-x) =3 x=-9,y=15 TTYE
Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém la (x; y) = {(-9;15), (1;1), (3;3)} O
, . [ XB=2y+1
Vidu 21— Giai hé phddngtnnh.{ P=2x+1

Loi gidi: Trii theo vé cia hé ta thu dugc: x> — )P =2(y—x) © (x— ) (2 +xy+y>+2) =0 x=y
3 A A N A ?2 X e 2 N
Vix?+xy+y*+2=(x+ %)2 + Zyz +2> 0. Nhu vay the x = y vao hé, ta chi can giai phuong trinh:

x=1

3_ — _ 2ix—-1)=
X =2x+1=0& (x-1(x*+x-1)=0o PHx—1=0

<

Vay hé phuong trinh da cho c6 nghiém la x = { ! J; v5 ;1 }

« Chu ¥: Khi tri theo v&, ta thu dudc: x® +2x = y° + 2y. Néu khong dung phan tich trén, ta
c6 thé tinh dao ham: f(1) = *+2¢ ¢ f'(r) =312 +2>0nén suyra: x = y.

« Nhan xét: Don gian chi 1a trit vé theo vé, nhung véi nhiing bai khac nhau lai can thém
nhiing ki thuat khai thac khac nhau dé 13 xuat hién (x-y). Hay xem:

Vidu 22— (Thti stic trudc ki thi, THTT s6 407, 2011)
Vx+10+,/y—-1=11
Vy+10+vx—-1=11

Giai hé phuong trinh: {

Loi giai: Diéu kién cac phan thic c6 nghia: x,y = 1. Chi ¥ x = y = 1 khong 1a nghiém ctia hé
nén tri theo vé 2 phuong trinh ctia hé va nhan lugng lién hgp ta cé:

Vx+10—/y+10++/y-1-vVx—-1=0
1 IR
Vx+10+4/y+10 vx-1 +/y-1

(Vido vVx+10+,/y+10>vx—1+/y—1 nén biéu thiic con lai vé nghiém).
Thé x = y vao ta dé dang giai phuong trinh ctia hé. O

s (x-y) =0ox=y




« M6 rong cach nhin vé hé dbi xting kiéu II.
TruGc hét, hay xem xét cach giai hé phuong trinh sau:

B+yr=1

Vidu 23— Giai hé phuong trinh: { PP T

Loi gidi: Trit theo vé 2 phuong trinh clia hé ta thu dugc:

xs—y3+y2—x2:0©(x—y) [x2+xy+y2—(x+y)] =

x=y
+xy+yP=x+y

Truong hop: x = y thi thé va gidi phuong trinh:

3/25 3\/ 5/25 3v/69

— =]

P+xP-1=0ex= y—— > >

Cong theo vé 2 phuong trinh va két hop véi x2 + xy + y = x + y ta dugc hé déi xting loai I:

P+xy+y’=x+y
x3+y3+x2+y2:2

(x+P)2—xy=(x+y)
(x+3)° -3xy(x+ )+ (x+y?-2xy=2

bat S=x+y, P=xy, hé tr§ thanh:

S2-p=S - $PB+82-2-(35+2)(§*-95)=0
S3_3SP+8%2-2Pp=2 P=S%-35§

1 - x=1y=0
0 x=0,y=1

S-1(S%+1)=0 - S
P=5%-§ P=

Vay hé da cho c6 3 nghiém nhu trén.

[

« Qua bai giai trén, han ching ta nhan r6 vai tro ctia viéc két hop “cong” va “trit” dé dua
dén hpt déi xiing kiéu I (day 1a mot huéng nhin méi). Viéc lam nay hoan toan cé co s6. Hay
xem lai cAu néi: “Ciing nhu loai I, loai II ciing c6 “ddi xiing” nhung 1a d6i xting gitta 2 phuong
trinh chtt khong phai 1a d6i xting trong tiing phuong trinh nhu kiéu I”. Nhu vy, khi cong theo
vé sé luon cho mot trong hai phuong trinh déi xtng kiéu I. Va viéc 14y di nghiém (x - y) sau

khi trit cling dé lai cho ta 1 phuong trinh dbi xting nita.

B+y=2

Vidu 24— Giai hé phuong trinh: { Pix=2

« Va déi Itic viéc cong trit cling khong dem lai cho ta két qua kha quan:

2xy 2
X+ ————=x"+y
Vidu 25— Giai hé phuong trinh: 25 2. xzyx e
yr———=y)2+x

vV y2=2y+9



Nhan xét: Qua ding, khi cong hay tri ta khong thé 1am gi véi cdi cin khling khiép kia. Tuy
nhién, mot s6 diém ta lai thay o va dang phai nghi la trong cai cian béc 3 kia, c6 mot dang
thic: (x—1)2+8 = x* — 2x +9. Nham nghiém x = y = 1 va v/8 = 2 (cin dep!). Phai lién két va sit
dung chting nhu thé nao?

\se e?e A A A 2 N 2 2
Loi giai: Cong theo ve 2 hé ctia phuong trinh: — Sl A - = x%+y°.
Va2 -2x+9 /y2-2y+9
St dung danh gia:
Vi 2x19=Ya-_Pr8z2s Y PV _
Vx2-2x+9 2
Tuong tu ta co:
2 2 2
LSW” 3 e A— =Y <2xy=x"+y*—(x-y)P <x*+y°
VY2 -2y +9 Va2 -2x+9 y2-2y+9
Vay hé c6 nghiém khi x = y = 1, thit lai thay ding, két luan nghiém. O

« 2 kiéu hé déi xtmg I'valllanhung dang rat co ban Tuy nhlen, qua “ché bién” clia nguoi
ra dé thi khong thé néi trudc dugc diéu gi. Vi Vay, can c6 cai nhin tong quan, nhm nhiéu khia
canh, khéng nén chi biét nhin hinh thiic r6i rap khuon 18i gii ctia dang. Mot s6 vi du thém:

Vidu 26— (Thi thit DH CD THPT Lé Van Huu, Thanh Héa nam 2011)
1
2 —_—=
Giai hé phuong trinh: { S y °
y=yrx-2y* =~
. T [ ¥Pe+3y)=1
Vidu 27— Giai hé phuong trinh: { P-2)x=3
Vi du 28— (Tuyén sinh vao 16p 10 THPT Chuyén Phan Bdi Chau 2009-2010)
P L Pe+3y) =
Giai hé phuong trinh: { P -2)x=6
Vidu 29— (Thi DH - CD khbi B 2003)
y2 +2
oo . 3y=""2
Giai hé phuong trinh: e
Ix=—
y
Vidu 30— (Olympic 30-4-2010)

VX242x+22—\/y=y*+2y+1
VY2 +2y+22—/x=x*>+2x+1

Giai hé phuong trinh: {



Vidu 31— (Thi thtt DH nam 2011, THTT s6 379, 2009)
x+Vx2-2x+2=3V"1+1

Giai hé phuong trinh: { ViV 2yTa=3"1 41

X+Vx2-2x+2=3""14+1
y+vVy2-2y+2=3"1+1

Vidu 32— Giai hé phuong trinh: {

I1I. MOT SO PHUONG PHAP MOI
1. Phuong phép 01: Hang s6 = ¢ = 4n so:
Xem xét cach gidi mot s vi du sau:

Vidu 33— (Hé phuong trinh TST Nghé An 2009-2010)

2, 2_1

2.1 A . Yy =z

Giai hé phuong trinh: 57
2

4x°+3x— £ =-y@Bx+1)

Loi gidi: Nhan phuong trinh sau ctia hé véi 2 rdi cong theo vé véi phuong trinh dau ta dudc:

12

2, .2 119 , 144 Sty ols
9IX“+y +6xy+6x+2y=— Bx+y+1)'=—< 12
25 25 3x+y+1:—g

Dén day thi thé vao phuong trinh ban dau ta giai phuong trinh bac 2 nita 1a xong. O

(x—y)2+y=3

Vidu 34— Giai hé phuong trinh: { 22+ 2xy—5y2 —5x+13y =6

Loi gidi: Nhan 3 vao phuong trinh dau rdi trit theo vé v6i phuong trinh sau ta dugc:

2x°+8y* —8xy+5x—10y =3 2(x—2))*+5(x—2)y)-3=0

_ x—-2y=-3
©(x-2y+3)2x-4y-1)=0s Pr— =l
Dén day, thé tiing truong hop roéi thay vao phuong trinh ban dau 1a xong. O

« Nhan xét: Hai bai giai trén that hay, don gian vé6i cong viéc nhan thém réi cong lai, sau
d6 phén tich thanh nhan t.

Nhung! Diéu chiing ta bian khoin va thac mac 6 day chinh la viéc biét phai nhan véi con
s6 nao. Day chinh 1 co s6 dé chiing ta di dén phuong phap 4n s6 = r = hang s6.

« Nhu chiing ta da biét, cai chua biét chinh 1a 4n s6. Day ciing vay, dé biét can nhan véi
bao nhiéu, ta dua thém an ¢ vao. Do dé, hpt clia chiing ta da c6 dén tan 3 an véi chi 2 gia
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thuyét. Nhu vay, phai c6 thém mét cai gi d6 rang buodc. N6 1a gi? Quan sat lai 2 vi du trén mot
lan nita.
« Phuong phap: Hing s6 = ¢ = an s6:
- Pham vi ting dung: hé phuong trinh 2 4n x, y c6 bac khéng qué 2.
- Co s6 phuong phap: giai phuong trinh bac 2.
Xét phuong trinh: ax? + bx + ¢ = 0. C6: A = b? - 4ac.
Néu: A < 0 phuong trinh v6 nghiém thuc.
Néu A > 0 phuong trinh c6 2 nghiém phan biét.
Dic biét: A = 0 phuong trinh c6 1 nghiém duy nhat, tic 1a khi d6 phuong trinh tuong duong

VOi:
b 2
a(x+ —) =0
2a

. Day chinh la co s6 co ban ctia phuong phap.
(Bai viét sé khong trinh bay giai hé phuong trinh tong quat ma sé thuc hién giai chi tiét nhiing
vi du cu thé nham tao cho ban nhiing tu duy, suy nghi méi va tu hinh thanh cho minh nhiing
phuong phap va ki ning. Hon nita viéc trinh bay tong quat kha phiic tap)

Hay xem xét lai 2 vi du trén:
Thay vi nhan vao nhiing con s6 2 nhu Vi du 1, con s6 3 nhu Vi du 2 ma c6 vé duong nhu ta da
biét, ta sé nhan vao dé con sb t.

Vidu 35— (Hé phuong trinh TST Nghé An 2009-2010)
1
+yr==
Giai hé phuong trinh: S
2
4x°+3x— g =-y@Bx+1)

Loi gidi: Nhan ¢ vao phuong trinh dau réi cong theo vé v6i phuong trinh sau ta cé:

5t+57
25

0

ty? +yBx+ 1)+ (t+4)x* +3x—

Xem day la phuong trinh bac 2 an y, xét:

5t +57

Ay=(@Bx+1)* -4t |(t+4)x*+3x— o

4t(5t +57)

=(9-4"-160Hx*+6x(1-20+1+ o

D€ xuat hién nhan tG nhu trén thi A, = f?(x) va nhu vy thi:

= f%(x)

) , 4t(5t+57)
(9=422 = 160)x" +6x(1 -20) + 1 + —— ——

/ 2 2 4t(5t+57)
S A, =09(1-21)"-4(9-161—-41%) 1+T =0

[ 4t(5t+57)”
o (1-20)|1-2t-409+20) ([1+———|| =0

25

= A ]- S .2 . 2 ~
Dé thay ¢t = > la gia tri thoa man. O

« D€ c6 10i gidi gon va dep thi khi trinh bay bai gidi, chiing ta nhan thém 2 vao phuong
N < A 1 S N X N ~ 2 1N, e 2. S A
trinh sau thay vi nhan 5 Vao phuong trinh dau. Tu do ta co 10i giai gon va dep nhu trén.

1N



(x—y)2+y=3

Vidu 36— Giai hé phuong trinh: { X2 +2xy—5y2—5x+13y =6

Loi giai: Chiing ta ciing thuc hién cong viéc nhan ¢ nhu trén: Nhan ¢ vao phuong trinh dau
r6i cong theo vé 2 phuong trinh ta dudc:

(t=5)y*+y2x(t—1)+ t+13] + (t+ )x* —=5x—3(t +2)

Ay=[2x(t—1) +t+13]* —4(t—5) [(t+ 1)x* - 5x—3(¢ +2)]
=83+ 1)x* —4x(t2 +7t+12) + 9% + 21 + 249 = f*(x)

Khi xem xét phuong trinh nay thi nhan thiy ngay ¢ = —3 sé cho ta f2(x) = 182
vidéy 2 +7t+12=(t+3)(¢+4). T d6 ta co 1oi giai. O

Mot s6 vi du thém:

+yP=xy+x+y

Vidu 37— Giai hé phuong trinh: { P—y? =3

x2+2y2:3x—2

Vidu 38— Giai hé phuong trinh: { 2x+y—1) = 2%y

Vidu 39— (THTT s6 379, thang 1 ndm 2011)
y? = (5x+4)(4-x)

Giai hé phuong trinh: { V2 —5x2 —4xy+16xy—8y+16=0

Vi du 40— (PH CD khdi A, nam 2008)
5
C+y+x3y+xyP+xy=—=
Giai hé phuong trinh: 5 4
xt+ 2+ xy(1+2x) = -

x*-y*=3

Vidu 41— Giai hé phmjngtrinh:{ s 7o
: : X+y =xy+x+y

« Mot s6 Iuu ¥ khi stt dung phuong phap (Xem 6 phan tan man)

Can linh hoat trong viéc chon lua nhan ¢ 6 phuong trinh nao dé thuén lgi trong viéc phan
tich.......

« M6 rong phuong phap:

« C6 s6 suy luan: ban c6 nghi, liéu c6 bat budc bac clia x va y trong hé phai 1a bac 2 ca.
Duing, dé ludn giai dugc thi nhat thiét phai yéu cau la ca 2 déu bac 2. Tuy nhién, cai hay ctia
Toan chinh la da dang, muén mau muon vé, bat budc chiing ta phai luon tinh té, sang tao
hon nita trong phuong phap va suy nghi. Biét 1 chua chic da giai dudc 10. Trudc hét, hay xem
cai hé sau.
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Vidu 42— (Thi th PH CD nam 2011)
xt+2x03y+ X2y =2x+9

Giai he phuang trinh: { x2 + 2xy=6x+6

Béc cao nhat clia x 12 4, nhung bac clia y lai 1a 2. Hon thé nita, néu quan sét tinh y hon:

xt+2x2(xy) + (xy)? =2x+9
X2 +2xy=6x+6

(thi nén gom va xem xy la an)
Nhéan thém hang so ¢ vao phuong trinh sau roi cong theo ve v4i phuong trinh dau, ta dugc:

Xy +2xy(t+x) +xt v tx* - 2x(1+30)-9-61=0

Ay = (1417 —x = 1x® +2x(1+30) +9+61 = tx” +2x(1+30) + (£ +3)* = f*(x)
o AN =1+30)*-4t(t+3)*=0
Dé thay ngay r = 112 mét nghiém ctia phuong trinh nén hé sé can nhan chinh 1a 1.
Viéc trinh bay 16i giai con lai xin danh cho ban doc.
« Heé nay kha dac biét nhung vi rut gon ta thu dugc A, 1a mot tam thic bac 2.
Qua d6 cd s6 phuong phép ctia chiing ta van ap dung dudc. Nhung. Vi du sau thi sao?

1+ x2y2 =19x?

Vidu 43— Giai hé phuong trinh: { )2 4y = —62

« Nhan xét: chi1y bac cao nhét clia y nhu trén van 1a bac 2.
Nhung cé van dé gi can ban & day?
Nhéap: Nhan ¢ vao phuong trinh sau roi cong lai.
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