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Một hoán vị    : 1,2,..., 1,2,...,π n n được gọi là derangement khi và chỉ khi   ,π i i i  .   

Bài toán: Số các derangement    : 1,2,..., 1,2,...,π n n bằng  
1

1
! 1

!

n
k

k

n
k

   

Chứng minh : Gọi X  là tập tất cả các hoán vị của tập  1,2,...,n , có tất cả !n  hoán vị .  

Đặt 
iA  là tập tất cả các hoán vị π X  nhận i  làm điểm bất động, nghĩa là   |iA π X π i i   . Bằng 

phương pháp đếm cơ bản ta suy ra được rằng  1 !iA n  , lưu ý rằng  π i i  nên 

       1 ,..., 1 , 1 ,...,π π i π i π n  là một hoán vị của tập    1,2,..., \n i . 

Lập luận tương tự ta suy ra rằng  !i
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là tập tất cả các hoán vị π  có tập các 

điểm cố đỉnh là I .  

Mặt khác , theo các ta định nghĩa các tập iA  thì 
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 là tập tất cả các derangement của tập  1,2,...,n . 

Sử dụng nguyên lý bao hàm – loại trừ ta suy ra rằng : 
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