BO GIAO DUC VA PAO TAO KY THI CHON HOC SINH GIOI QUOC GIA
PE THI CHINH THUC LOP 12 THPT NAM 2011

Mon: TOAN
Thoi gian: 180 phit (khong ké thoi gian giao dé)
Ngay thi thtt nhat: 11/01/2011

Bai 1 (5,0 diém)
Cho s6 nguyen duong n. Chitng minh ring véi moi s6 thiyc duong z, ta c6 bat dang thic:

(x4 1) (" 41\
"+ 1 - 2

Hoéi déng thitc xay ra khi nao?

Bai 2 (5,0 diém)

Cho day s6 thyc (z,) duge xac dinh bdi

n—1

in v6i moi n > 2
i=1

1 v 2n
n=1var,=—--
1 (n—1)2
Vé6i méi s6 nguyen duong n, dat y, = Tpi1 — Tn.
Chitng minh rang day s6 (y,) ¢6 gidi han hitu han khi n — +oo.

Bai 3 (5,0 diém)

Trong mat phang, cho dudng tron (O) dusng kinh AB. Xét mot diem P di dong trén tiép
tuyén tai B ctia (O) sao cho P khong tring véi B. Duong thing PA cit (O) tai diém tht hai
C. Goi D la diem déi xing véi C qua O. Duong thang PD cét (O) tai diém thit hai E.

1. Ching minh réing cac duong thing AE, BC' va PO dong quy tai mot diem. Goi diém
dong quy do 1a M.

2. Hay xac dinh vi trf ctia diém P sao cho tam giac AM B c6 dién tich 16n nhat. Tinh gi
tri 16n nhat doé theo ban kinh ctia duong tron (O).

((O) ki hiéu duong tron tam O)

Bai 4 (5,0 diém)

Cho ngitl giac 10i ABCDE c6 do dai moi canh va do dai cac duong chéo AC, AD khong vuot
qua v/3. Lay 2011 diém phan biet tiy § nim trong ngi giac d6. Ching minh ring ton tai mot
hinh tron don vi c¢6 tam ndm trén canh ctia ngit giac da cho chita it nhat 403 diém trong sb
cac diém da lay.

HET

o Thi sinh khong dugc st dung tai liéu va mady tinh cam tay.

e (lidam thi khong gidi thich gi thém.



BO GIAO DUC VA PAO TAO KY THI CHON HOC SINH GIOI QUOC GIA
PE THI CHINH THUC LOP 12 THPT NAM 2011

Mon: TOAN
Thoi gian: 180 phit (khong ké thoi gian giao dé)
Ngay thi thit hai: 12,/01,/2011

Bai 5 (7,0 diém)
Cho day s6 nguyen (a,) xac dinh béi ag = 1,a; = —1,a, = 6a,_1 + 5a,_» v6i moi n > 2.
Ching minh rang asg2 — 2010 chia hét cho 2011.

Bai 6 (7,0 diém)

Cho tam giac ABC khong can tai A va c6 cac goc A/B\C’, ACB 1a céc goc nhon. Xét mot diem
D di dong trén canh BC' sao cho D khong tring véi B, C' va hinh chiéu vudng goc cia A trén
BC. buong thing d vuong géc v6i BC tai D cat duong thang AB, AC tuong tng tai E va F.
Goi M, N va P lan luot 1a tam dudng tron noi tiép cac tam giac AEF, BDE va CDF. Chiing
minh ring 4 diem A, M, N, P ciing ndm trén mot duong tron khi va chi khi dudng thing d di
qua tam duong tron noi tiép tam giac ABC.

Bai 7 (6,0 diém)

Cho n 1a 86 nguyén duong. Chiing minh rang da thic P(z,y) = 2" + zy + y" khong thé viét
duéi dang G(z,y) - H(z,y). Trong d6 G(x,y) va H(z,y) la cac da thic v6i he s6 thuc, khéc
da thic hing.

HET

o Thi sinh khong dugc st dung tai lieu va mdy tinh cam tay.

e Gidm thi khong gidai thich gi thém.



