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Cau I:(2,0 diém)
Cho ham s6 y=x-3x” +3mx + 1 ¢6 dd thi (C,,).

1) Tim m d& ham sd ¢6 cyc tri, khi d6 tim tdp hop cac diém cuc dai ctia d6 thi (C,,) .
2) Tim m dé db thi (C,,) cit db thi ham s y=x’-2x* + (3m+1)x + m tai 2 diém phan biét ma tiép tuyén cta

(C,,) tai 2 diém d6 vudng goc véi nhau.
Céu II: (2.0 diém)
1) Tim m sao cho hé phuong trinh sau c6 nghiém

IVx+1+3-y =m
%J}H—H- 3-z=m
E\/zﬂJr 3-x =m

2) Giai phuong trinh: 2sin’x- sin2x + 2sinx - 2x(sinx - cosx + 1) =0
Cau I11I: (2,0 diém)

. T ..+ sinx
1) Cho céc s0 thuc x thoa man 0<|X|<E. Chung minh rang —— >cosx
X

2) Tim hé s6 cta x” trong khai trién thanh da thirc cia P(x) = (5x - 3)" (n[ N,
biét C. ,,+2C3  +3C)  +.+kC5  +.+@n+1)CI0 =212
Cau IV: (3.0 diem) 7 7
1) Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuong gbéc voi day, mat phang (SAB) vuong goc voi mat phang (SBC),
g6c giita mat phing (SAC) va (SBC) 14 60°, SB=a+2, BSC = 45° .
a) Chung minh réng BC vudng goc voi mit phang (SAB).
b) Tinh thé tich khoi chép S.ABC theo a.

2) Cho 3 tia Ox, Oy, Oz khong cting nam trén mot mat phang va X0y = yOZ = Z0X = 60°.

A, B, C 1a c4c diém tuong tmg trén Ox, Oy, Oz .

a) Tinh thé tich cta khéi chop O.ABC theo a biét OA =a; OB =2a; OC = 3a.

b) Néu A, B, C thay ddi nhung thé tich cua khdi chop O.ABC ludn bing /3, hdy tim gid tri nho nhét
cua dién tich xung quanh hinh chép O.ABC.
Céu V(1.0 diém):

Cho t&r dién déu ABCD canh a. Céac diém M, N, P, Q thay doi twong tng trén cac canh AB, AD, CD,
CB. Tim gia tri nho nhat cta tong K=MN+NP+PQ+QM




HUONG DAN CHAM MON TOAN

Ciu Noi dung diém
Ii: (1,0) 1) Tim céc s6 thuyc m d€ ham s6 c6 cuc tri, khi d6 tim tap hop cac diém cuc dai cia
dd thi (C.).
TXD: D= R 0,25
y'= 3x* - 6x+ 3m; y' 1a tam thirc bac 2 c6 a=3>0,A=9-9m
néul'<0es m210 y'> 00x nén ham sb khong co cuc tri
A'> 0o m<1y cd2nghiém phan biét nén ham cé co cuc dai, cuc tiéu . 0,25
Ux, = 1- J1- m 0,25
goi Xi, X, 1a cac nghiém cta y=> [
Ax, = 1+ V1-m
bang bién thién
x —ea =l Xz e
y' + 0 - 0 +
y / \ /
‘ , ix, = 1-J1-m (1)
m<1 d6 thi ham s6 ¢o6 cuc dai la M []
Ay, = Cm-2)(1-1-m)+t m+1(2)
Ox, <1 0,25
De NVI-m=1-x = [ 1 , thay m vao (2) ta duoc
gm=1- (- x)
V= -2x13+ 3x12+ 1
do m<1 => x,<I nén tap hop cac diém cuc dai cua do thi (C,,) 1a phan dd thi ham sb
y=-2x"+ 3x7+ 1véi x0 (-0 ;1)
I:(1,0) 2) Tim céc sb thuc m dé @6 thi (C,,)cat dd thi ham s6 y=x’-2x’+(3m+1)x+m tai 2
diém phan biét ma tiép tuyén cua (C,,) tai 2 diém d6 vudng goc vi nhau.
Hoanh d6 giao diém cua do thi (C,,)va dd thi (C): y=x*-2x’+(3m+1)x+m 1a nghiém | 0,25
ctiia phuong trinh x*-3x*+3mx+1=x"-2x>*+3m+1)x+tm = x>+ x+ m-1= 0 (1)
(C,)cat (C) tai 2 diém phan biét dk can va du 1a (1) c¢6 2 nghiém phan biét | 0,25
5
o A '> 0 e m < —
4
0,25

5 , .
voi m<Z thi (C,,) cit (C) tai 2 diém phan biét A(x,,y1), B(X2;y2) voi X1, X, 1a nghiém

2




Ox, + x,= -1 . . .
cua (1)U [ _ ; hé s goc cua tiép tuyen tai A cua (C,) 1a
-

XX, =
P'(x,)= 3(x] - 2+ m)= 3(x) + x, + m-1-3x,+ 1)= 3(1- 3x,)
hé s goc cua tiép tuyén tai B cia (C,,) 13 y'(x2)=3(1-3x,)
dé tiép tuyén cua (C,,) tai A va B vudng goc voi nhau

- Y)a'()= - 1e 9(1-3x)(1- 3x,)= - 1

1 1 44
e 9xx,-3(x,;t x,)t1l=-—e 9Y(m-1+3+1=-—e m= —
X = 3(x t x,) 5 (m-1) 5 o1
, ) 5 44
két hgp vo1 m<— ta dugc m= —.
4 &1

0,25

11:(1,0)

1) Tim céc s6 thuc m sao cho hé phuong trinh sau ¢6 nghiém

0Jxt 1+ 3y=m (1)
(I) %m—%@:m 2)
Eﬁwfxzm 3)

diéu kién: - 1< x,»,2< 3
gia st x< 0 Jxe 1<y Inenta (Dva@)0 3-y243-20 y<z wong
twtr2) va (3) —z<xl X=y=z

0,25

néu x>y tuong tu ta c6 x=y=z
xX=y=z

%\/H x+3-x=mQ3)

vay h¢ (I)

0,25

hé (I) c6 nghiém khi va chi khi (4) c6 nghiém

0,25

1 1
dat x=\/1+x+\/3-xD '(x)= -
it /() /) 2J1+x 2U3-x
f'(x)= 0+ x=1; bang bién thién

X -1 1 3

f'(x) + + 0

242
£(x) / 2\

2 2

tl bang bién thién —He (I) c6 nghiém khi va chi khi m 0 [2;24/2]

0,25

1L:(1,0)

2) Giai phuong trinh: 2sin’x-sin2x+2sinx - 2x(sinx -cosx + 1) =0 (1)

(1) « 2sinx(sinx-cosx+1)-2x(sinx-cosx+1)=0 = (sinx-x)(sinx-cosx+1)=0

0,25

Osin-x=0 (2)
Hsinx-cosx+1=0 (3)

0,25




giai (3) dugc nghiém x = k21 ;x = %T t k2n (kU Z)

0,25

giai (2) 0,25
(2) c6 nghiém => |x|<1; xét f(x)=sinx-x trén [-1;1]
f'(x)=cosx-1<00 x[ [-1;1]=> f(x) ngich bién trén [-1;1] c6 f(0)=0 nén (2) c6 nghiém
. 3n
duy nhat x=0; hop nghiém ta c¢6 (1) c6 nghiém x = k21 ;x = 5 + k2n (kU Z)
I1,:(1,0 . s i
#(1,0) 1) Cho céc s6 thuc x thod man 0<|x|<§. Chirng minh rang S > cosx (1)
X
n . 0,25
Truong hop 1: O<x<5 (1) sinx>xcosx « tanx>x « tanx-x>0
’ A n ' 1 2 n A 0925
xét f(x)=tanx-x trén [0;—); f'(x)= 5—- 1= tan” x2 00 x0 [0;—) =>f(x) dong
2 COS™X 2
. m m
bién trén [0; 3 oo OxO (0;5) ta co f(x)>f(0)<=> tanx-x>0
m n 0,25
Truong hop 2: 5 <x<0 dat t=-x => 0<t <5 thay vao (1) ta co
sin(-t) >cos(-t) « L?t > cost (2) ;
: n 0,25
theo truong hop 1 ta c6 (2) dung vaoi 0<t <E
111>:(1,0) 2) Tim hé s6 cua x’ trong khai trién thanh da thire cia P(x) = (5x -3)" (n0 N") ,
biét CL . +2C2  +3C  +.+KkCE +. .+ @n+1)CI =21.2%(%)
Xét (14 )" = Gyt Cppxt Co X4t Colix™ 4t Gl D x(1) 0,25
dao ham 2 vé cua (1) ta co
Qn+ D1+ x)" = Gy, + 26, 0% .t KCIXTT 4 Lt (2t DCLTIXT(2)
Chon x=1 thay vao (2) ta co 0,25
(2nt l)zzn - C;ml t 2C22n+1 tat ksz;:Tll to.t (2nt 1)(:'22;:?11
(*)o (2n+ 127" = 21.2°(3) 0,25
Néu n>10 ta thdy vé trai (3)>vé phai (3) nén n>10 loai
tuong tu 0<n<10 loai; n=10 théa man
v6in=10 P(x) = (5x - 3)""= (-3+ 5x)"° 0,25
Hé sb cuia x* trong khai trién thanh da thtc cta P(x) 1a Cj (- 3)'* .5
Heé sb cuia x7 trong khai trién thanh da thirc ctia P(x) 1aC}, (- 3)*.5" = - 253125000
IVi:(1,5) 1) Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng goc voi ddy, mit phang (SAB) vudng goc voi

mit phang (SBC), goc giita mit phang (SAC) va (SBC) 1a 60°, SB=a+/2,

BSC=45".
a) Chung minh rang BC vudng goc voi mat phang (SAB).
b) Tinh thé tich khéi chép S.ABC theo a.




IV]aZ(O,S)

a) Ching minh rang BC vudng géc véi mit
phang (SAB).

Ha AHO SB do (SAB)C (SBC) nén AHT (SBC)

B

0,25

=>AHU BC ma SAU BC nén BCU (SAB)

0,25

IVle(l,O)

b) Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.

do BCO (SAB)=>BCUI SB nén tam giac SBC vudng can tai B nén BC=SB=4/2
Ha AKO SC do AHO (SBC) nén AHO SC =>SCU (AHK)=>goc gitia (SAC) va
(SBC)=4KH = 60°

0,25

— SH .
bat ¢ = 4S8 AH=SHtan( , HKZﬁ trong tam giac vuong AHK co6

tan 60° = AR SH.tang - tang = ﬁ
HK SH 2

2

0,25

0 cosa = |20 SA= SBeosa =22

5 NG
1 a6

Sy = —SA.AB =
bsan = 5

NG

J5

;AB = SAtana = ; dién tich tam giac SAB la

b

0,25

3
Thé tich SABC 1 ¥ = %Bcs _ 203

ASAB 15

0,25

IV(1,5)

2) Cho 3 tia Ox, Oy, Oz khéng cung nam trén mot mit phing va

X0y = yoz = zox =60° . A, B, C la céc diém twong tmg rén Ox, Oy, Oz .

a) Tinh thé tich ctia khbi chop O.ABC theo a biét OA =a; OB =2a; OC = 3a.

b) Néu A, B, C thay doi nhung thé tich cua khéi chop O.ABC ludn bang \/5 , hay tim

gi4 tri nho nhét cua dién tich xung quanh hinh chép O.ABC.

1V2.:(0,75)

Trén Oy, Oz lay lan lugt cac diém B', C' sao cho OB'=0C'=a.
=>SAB'C' 1a t&r di¢n deéu canh a. Ha OH vuong géc (AB'C') => H la tam cua tam giac

ABC'OD 2C'H= -2 . cg=%

sin 60° NE)

Trong tam giac vudng OHC' ¢6 OH = JOC"- HC" =

a6
3

0,25

a’\3

dién tich tam giac AB'C'1a §, . . = a 0 Vype =

0,25




Vousc: . OAOB'OC' 1., a*\2
Vose 0A0OBOC 6 7%

0,25

IV2b2(0,75)

b) Néu A, B, C thay ddi nhung thé tich cua khdi chép O.ABC luén biang /3,
hdy tim gi4 tri nho nhat cua dién tich xung quanh hinh chép O.ABC.

dit a=OA, b=OB, c¢=0OC; Dung hinh chép OAB'C' nhu phin a) ta co

3 a’~?2
0 Voupe = &ﬂlén Vo - OAOB'OC'_ & 12 a’

<

12 V,se OAOBOC abc 3 abc

0,25

N

S xung quanh cta hinh chop O.ABC1a S, = S, ;.5 + Syo5c + Syouc - . (ab+ bct ca)

0,25

Theo bat dang thirc giita trung binh cong va trung binh nhén ta c6
ab+ bc+ ca> 33 (abc)2 i qu > ?33 (abc)2 = §3\3/(6\/8 2 - %

. Hab = bc= ca
dAu diing thirc xay ra khi va chi khi e a=b=c=+6

Habc = 676
93

vay gia tri nho nhat cta dién tich xung quanh hinh chép O.ABC la 73

0,25

V:(1,0)

Cho tir dién déu ABCD canh a. Cac diém M, N, P, Q thay doi twong tng trén
canh AB, AD, CD, CB. Tim gi4 tri nhd nhat cua tong K= MN+NP+PQ+QM

khai trién hinh t dién trén mit phang ta dugc hinh binh hanh ABB'A'

0,25

do MA=M'A', MA//A'M' nén AMM'A' 1a hinh binh hanh =>MM'=AA'=2a.

0,25

Téng K=MN+NP+PQ+QM > MM' = K > 2a

0,25

dau "=" xay ra Q,P,N lan luot 1a giao diém cua MM' vé6i BC, CD, DA'
OMQ// AC,PN /| AC
HQP// BD,MN /| BD
vay gia tri nho nhét cia K=MN+NP+PQ+QM |3 2a,

=

( khi d6 MNPQ 14 hinh binh hanh.)




