Nguyeãn Vaên Anh                                                                                     BOÀI DÖÔÕNG HOÏC SINH GIOÛI


Chuyeân ñeà:                            Ñònh lí Ta – leùt 

Tam giaùc ñoàng daïng vaø caùc öùng duïng

----(----

A/ KIEÁN THÖÙC CÔ BAÛN
   
I/ Ñònh lí Thaleøs:  
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Heä quaû:   
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( Môû roäng: Vôùi d//d’ vaø A, B, C
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                    AA’, BB’, CC’ ñoàng qui 
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( Löu yù:

· Chuù yù thöù töï cuûa A.B,C treân d vaø A’, B’, C’ treân d’.

· Tính chaát naøy ñöôïc söû duïng ñeå chöùng minh caùc ñöôøng thaúng ñoàng qui vaø ngöôïc laïi xaùc ñònh caùc caëp ñoaïn thaúng töông öùng tæ leä trong chuøm ñöôøng thaúng ñoàng qui.

II/ Tính chaát ñöôøng phaân giaùc: 
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Heä quaû:
  * Vôùi: 
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* Ta noùi: D vaø E laàn löôït laø ñieåm chia trong vaø ñieåm chia ngoaøi cuûa ñoaïn thaúng BC theo tæ soá 
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+ Neáu  
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III/ Tam giaùc ñoàng daïng:                                        
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* Daáu hieäu:
* (ABC
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(A’B’C’
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* Vôùi 
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* (ABC coù: M
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* Tính chaát:

*(ABC = (A’B’C’
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(A’’B’’C’’theo tæ soá ñoàng daïng laø 
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 EMBED Equation.3  [image: image43.wmf]Þ

(ABC
[image: image44.png]


(A’’B’’C’’theo tæ soá ñoàng daïng laø 
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+ AH, AM, AD, P, S laàn löôït laø ñöôøng cao, trung tuyeán, phaân giaùc, chu vi, dieän tích  cuûa (ABC vaø A’H’, A’M’, A’D’, P’, S’ laàn löôït laø ñöôøng cao, trung tuyeán, phaân giaùc, chu vi, dieän tích  cuûa (ABC. Khi ñoù:

*(ABC
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(A’B’C’theo tæ soá ñoàng daïng laø
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IV/ Heä thöùc löôïng trong tam giaùc vuoâng:
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* Tæ soá löôïng giaùc cuûa goùc nhoïn:

           
+        
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B/ CAÙC DAÏNG BAØI TAÄP VAØ PHÖÔNG PHAÙP GIAÛI:

* Daïng: Chia ñoaïn thaúng AB tæ leä theo tæ soá cho tröôùc 
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       + Phöông phaùp: * Söû duïng ñònh lyù Thaleøs


- Keû tia Ax baát kì döïng treân Ax m ñoaïn thaúng baèng nhau vôùi ñoä daøi ñôn vò ño tuyø yù, ta ñöôïc moät ñoaïn thaúng AM coù ñoä daøi laø m.



- Keû ñöôøng thaúng MB, töø moãi muùt cuûa ñoaïn thaúng coù ñoä daøi laø 1 trong m ñoaïn treân Ax ta keû caùc ñöôøng thaúng song song vôùi MB. Khi ñoù ta coù ñöôïc m ñoaïn thaúng baèng nhau treân AB.                 

                     * Söû duïng tính chaát ñöôøng phaân giaùc trong tam giaùc
- Döïng treân AB tam giaùc ABC coù 
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 (CA + CB > AB).

- Döïng caùc phaân giaùc trong vaø ngoaøi cuûa goùc ACB vaø caét AB taïi D, E. Khi ñoù D; E laø caùc ñieåm chia trong vaø ngoaøi.


* Daïng : Chöùng minh ñaúng thöùc tích caùc ñoaïn thaúng.



+ Phöông phaùp:




- Töø ñaúng thöùc söû duïng tính chaát tæ leä thöùc ñöa veà ñaúng thöùc hai tæ soá ñoaïn thaúng.




- Chöùng minh ñaúng thöùc tæ soá vöøa tìm ñuùng baèng: ñònh lí Thaleøs, tam giaùc ñoàng daïng, tính chaát ñöôøng phaân giaùc, heä thöùc löôïng trong tam giaùc vuoâng, …..


* Ngoaøi daïng toaùn cô baûn, ta coù theå söû duïng caùc kieán thöùc treân vaøo moät soá daïng loaïi baøi taäp chöùng minh hình hoïc khaùc nhö: chöùng minh song song, ñoàng qui, thaúng haøng, …

CAÙC BAØI TAÄP ÑIEÅN HÌNH
+ Baøi 1: Cho hình thang ABCD (AB//CD). Goïi M kaø ñieåm treân caïnh AD sao cho 
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. Qua M keû ñöôøng thaúng song song vôùi ñaùy caét BC taïi N.

a) Tính MN theo AB vaø CD?

b) Khaùi quaùt hoaù baøi toaùn vôùi 
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c) Ñaëc bieát hoaù baøi toaùn khi M laø trung ñieåm cuûa AD.


HD:  
- Keû ñöôøng cheùo BD vaø söû duïng heä quaû cuûa Thaleøs




- Aùp duïng ñònh lí ñöôøng trung bình cuûa hình thang.

+ Baøi 2: ABCD laø töù giaùc coù caùc goùc B, D vuoâng. Töø M treân AC keû MN
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 BC; MP 
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a) Chöùng minh: 
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b) Töông töï hoaù baøi toaùn vôùi ABCD laø töù giaùc baát kì?


HD: 
- Söû duïng heä quaû cuûa Thaleøs.

+ Baøi 3: Cho tam giaùc ABC vôùi trung tuyeán AD. Töø moät ñieåm P baát kì thuoäc caïnh BC keå ñöôøng thaúng song song vôùi AD caét AB vaø AC laàn löôït taïi M; N.

a) Chöùng minh raèng: Toång PM + PN khoâng ñoåi khi P di chuyeån treân caïnh BC.

b) Goïi I laø trung ñieåm cuûa MN. Chöùng minh raèng: ADPI laø hình bình haønh, töø ñoù suy ra quyõ tích ñieåm I.


HD:  
- Söû duïng heä quaû cuûa Thaleøs chöùng minh: PM + PN = 2AD




- Chöùng minh: PI//=AD.

+ Baøi 4: Cho tam giaùc ABC. Phaân giaùc goùc A caét caïnh BC taïi D; phaân giaùc goùc ADB caét caïnh AB taïi F; phaân giaùc goùc ADC caét caïnh AC taïi E. Chöùng minh: AF.BD.CE = BF.CD.AE.


HD: 
- Söû duïng tính chaát ñöôøng phaân giaùc cuûa tam giaùc chöùng minh: 
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+ Baøi 5:  Cho töù giaùc ABCD. Keû hai ñöôøng thaúng song song vôùi hai ñöôøng cheùo AC caét caïnh BA, BC, DA, DC laàn löôït taïi G, H, E, F. Chöùng minh raèng: GE, HF, BD hoaëc song song, hoaëc ñoàng qui.


HD: 
- Neáu G, H, E, F laø trung ñieåm caùc caïnh thì aùp duïng tính chaát ñöôøng trung bình syu ra GE, HF, BD song song.




- Neáu G, H, E, F laø trung ñieåm caùc caïnh thì aùp duïng ñònh lí Thaleøs môû roäng suy ra GE, HF, BD song song.

+ Baøi 5: Cho tam giaùc ABC (Khoâng laø tam giaùc ñeàu). Goïi M laø trung ñieåm caïnh BC, N laø trung ñieåm caïnh AC. O laø giao ñieåm cuûa caùc ñöôøng trung tröïc, H laø tröïc taâm, G laø troïng taâm cuûa tam giaùc ABC. Chöùng minh raèng:

a) (ABH
[image: image62.png]


(MNO

b) (AHG
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c) H, G, O thaúng haøng vaø 
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HD: 
- Caâu a söû duïng tính chaát :  Hai goùc coù caïnh töông öùng song thì baèng nhau hoaëc buø nhau.




- Caâu b söû duïng tính chaát troïng taâm vaø keát quaû caâu a chöùng minh tam giaùc ñoàng daïng theo tröôøng hôïp c. g. c.

+ Baøi 6: Cho hình thang ABCD (AB//CD; CD>AB). Keû MN//AB (M
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BC) vaø MN chia hình thang thaønh hai phaàn coù dieän tích baèng. Chöùng minh heä thöùc: 
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HD: 
- Aùp duïng tæ soá dieän tích cuûa tam giaùc ñoàng daïng.

+ Baøi 7: Cho tam giaùc caân ABC (AB = AC) vaø M laø trung ñieåm cuûa caïnh BC. Moät ñieåm D thay ñoåi treân caïnh AB. Laáy ñieåm E treân caïnh AC sao cho: 
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a) (DBM
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(MCE 
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(DME.

b) DM laø phaân giaùc cuûa goùc BDE; EM laø phaân giaùc cuûa goùc CED.

c) Khoaûng caùch töø M ñeán ED khoâng ñoåi khi D thay ñoåi treân AB.


HD:
- Töø 
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 EMBED Equation.3  [image: image72.wmf]Þ



 EMBED Equation.3  [image: image73.wmf]BD

MB

MB

CE

=



 EMBED Equation.3  [image: image74.wmf]Þ
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(MCE;  (DBM 
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- Aùp duïng tính chaát: Moïi ñieåm thuoäc tia phaân giaùc thì caùch ñeàu hai caïnh cuûa goùc.

+ Baøi 8: Cho hình thang ABCD (AB//CD). Goïi O laø giao ñieåm hai ñöôøng cheùo. Qua O keû ñöôøng thaúng song song vôùi ñaùy, caét BC taïi I, caét AD taïi J. Chöùng minh raèng:



a) 
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b) 
[image: image78.wmf]CD
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 (IJ ñöôïc goïi laø ñoaïn thaúng trung bình ñieàu hoaø cuûa AB vaø CD)

+ Baøi 9: Cho tam giaùc ABC. Veõ ñöôøng thaúng song song vôùi BC caét AB taïi D vaø AC ôû E. Qua C keû Cx//AB caét DE taïi G. Goïi H laø giao ñieåm cuûa AC vaø BG. Keû HI//AB (I
[image: image79.wmf]Î

BC). Chöùng minh raèng:

a) DA.EG = DB. DE

b) HC2 = HE.HA

c) 
[image: image80.wmf]CG
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 + Baøi 10: Cho hình vuoâng ABCD. Goïi I laø moät ñieåm baát kì treân caïnh AB. Tia DI vaø tia CB caét nhau taïi K. Tia Dx
[image: image81.wmf]^

DK vaø caét ñöôøng thaúng BC taïi L. 

a) Chöùng minh raèng: (DIL caân.

b) Chöùng minh: 
[image: image82.wmf]2
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 khoâng ñoåi khi I di ñoäng treân ñoaïn thaúng AB

c) Goïi J laø moät ñieåm treân caïnh BC. Chöùng minh raèng: 
[image: image83.wmf]AJ

DI

AJ

DI

^

Û

=

   

HD: 
- Caâu b söû duïng heä thöùc löôïng trong tam giaùc vuoâng.

+ Baøi 11: Cho tam giaùc ABC vuoâng taïi A. Moät ñöôøng thaúng caét hai caïnh AB vaø AC theo thöù töï taïi D vaø E.

a) Chöùng minh: 
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b) Tìm taäp hôïp ñieåm M sao cho 
[image: image85.wmf]BMC
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HD: 
- Söû duïng ñònh lí Pi – ta – go.
+ Baøi 12: Cho tam giaùc ABC vuoâng taïi A, ñöôøng cao AA’. Goïi EF laàn löôït laø hình chieáu cuûa A’ leân AC vaø AB.

a) Chöùng minh: 
[image: image86.wmf]2
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b) Goïi D laø moät ñieåm treân caïnh huyeàn BC, M; N laàn löôït laø hình chieáu cuûa D leân canh AB, AC. Chöùng minh: DB.DC = MA.MB +NA.NC.


HD: 
- Söû duïng heä thöùc löôïng trong tam giaùc vuoâng vaø tam giaùc ñoàng daïng.

+ Baøi 13: M laø moät ñieåm naèm trong tam giaùc ABC. Caùc tia AM; BM; CM caét caùc caïnh BC; CA; AB laàn löôït taïi A1; B1; C1 . Chöùng minh raèng:



a) 
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b)  
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            Tìm ñieàu kieän cuûa M ñeå  daáu “=” xaûy ra?


HD: 
- Söû duïng caùc tính chaát cuûa dieän tích tam giaùc vaø tam giaùc ñoàng daïng chöùng minh ñöôïc: 
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+ Baøi 14: Treân caùc caïnh AB; BC, CA cuûa tam giaùc ABC, laàn löôït laáy caùc ñieåm M; N; P sao cho: 
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 a) Chöùng minh: 
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 b) Tính  
[image: image92.wmf]MNP

S

D

 theo k vaø 
[image: image93.wmf]ABC

S

D


                               c) Tìm k ñeå 
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HD: 
- Keû 
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