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GIAI HINH HQC KHONG GIAN BANG
PHUONG PHAP TQA PO

0. MO PAU

Cdc bai todn hinh hoc khéng gian trong cde ky thi Dai Hoe tir ara i gicr von khong la phan khé. Tuy
nhién voi vide giang day kidu dang meo thidu iot o phd thong ma da phan cde hoe sinh khi @di dién voi ede
bai todn HHKG déu roi vao trang thdi boi réi .. Ching thuong khong biét bdt dau tir daw khi trude mat i
mét cdi hinh v& 16i tung r6i mi nhu bui edy tam gai .. Vi lé d6 t6i soan bai giang ndy., mét bai giang ma cd
nhdn t6i ciing khong thich thi ldm vi nd lam mat tinh thudn khiét cia Iinh Tloc. Tuy nhién téi lai tin vao
st thire dung clia nhitng vdn dé minh di trinh bay dwoi day. Vé mot i khuyén nao dé cho cde ban doc thi
d6 o khi vdn dung phwong phép toa do ban can ndm wrng cde nguyén tdc can ban, nhdt la nguyén tdc dc
idp hé toa dg bén canh dé nhitng dinh tinh ma téi trinh by dwdi ngén ngit vector cdn diecre ban thdu hiéu dé
vin dung mém déo. Ngodi ra edc cong thire dinh heong o thit ma ban chd bao gio lam ldan va cudi cing lo
&V ndang .. Hay nho ban dang lam Hinh Hoc (mgt thie todn doi hoi sie mo mong va tri wong tiwgng) thé ma
lai quy @ nhitng tinh todn trau bo vi wdy hday bo ngay théi quen dong danh va éo la khi hanh dong néu
khong nhitng gi ban cé chi 1o nhitng sai ldm va bé tdc.

I. CAC PINH TINH CAN NHO

Pinh Ij s6 I (kiém soét sy cing phwong): Cho # cung phuong véi v khi dé:
o Néu v#0 thi keR: 4 =kv

|4 |

|

gilra hai vector o va v.

Chi y: Ta ¢6 |k|= va diu cua k phu thude vao sy cing hudng hay nguge hudng

i

=

[y

o 1inAV=0.
Pinh 1y s6 IT (kiém soat su cang phwong): Cho i v;w ddng phéng khi dé:
e Néu #;v khong cung phuong khi d6 3! (k;l)e R: w =kv +1¥
o w(i v)=0.
Pinh 1y vé quan hé vuéng géc: Cho # c6 phuong vuéng géc véi phuong cua v khi dé:

=0
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II. CAC PINH LUQONG CAN NAM VUNG

1. Cac cong thirc vé géc

iy

1.1 Gdéce gitta hai vector: cos(ﬁ;ﬁ)

|2 ]| V]

1.2 .Gée giika hai dwong thang: cos( ) |u u
|, III'f |
If n,|

1.3 Géc giira dworng thing va mdt phang: sm(A o ) ™ : |
u, || n,

e ——— —\_ |, |

1.4 Géc gifta har mat phang: cos(a;ﬁ )= —

|7, [In |

2. Céc cong thirc vé khoing cach
. N A MM ~u,
2.1 Khoang cich tir diém dén ducng thang : d(M; A) = l"|4f|\u"|
u
2.2 Khodang cdach tie diém dén mdt phdang: d(M;a) ||—|n”‘|
n,
: | 1M3-(£ Au, )
2.3 Khoang cich giita hai duong thang chéo nhau: d(A]', A2)= |ﬁ ﬁ|
", AU,

3. Céc cong thirc vé dién tich va thé tich

_|ABAAC|_|ABABC]
2 2
_|BDAAC| (v

3.1 D#n tich tam gidc S,,;

3.2 Dién tich tu giac S 5., = i AC,BD la hai duong chéo).
|AC(AC A AD)| | AC(ABACD))|
3.3 Thé tich tir dién V., = 5 = 5

|§1’.(Iﬁ'z\ﬁ_{o)|
3.4 Thé tich chop tu gidc V.

SABCD 6

(voi AC;BD la hai duong chéo tir

gidc day).
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III. CAC CONG THUC LIEN CAN PEN TQA PO

1. Cac coéng thire trén cic phép todan vector
1.1 Ba phép todn tuyén tinh: ku+ 1y = (kxu +Ix, ky, +1y,; kz, +sz)
1.2 Tich v6 humg: uv = a1t ol T A -4

Z

u u

Vu Zu
yv Zl’

a

3
-
&y xv

1.8 Tich c6 huing: ;A;z(

xll .y:.r
x\."yl' ‘

2. Céc cong thirc lién can dén diém
2.1 Toa do vector theo toa do diém miit A—B(xB — X3 Vs— Vs Zp—24)
2.2 Toa do cac logi trong tam:

o Trung diém cia doan thang AB la:
][xft e A0 i 4 +ZB)

3 3

2 2 2
o  Trong tam tam gice ABC la:

G(xA+xB+xC‘ V.t VetVs z_4+zB+zB]

£l E

3 3 3

o  Trong tam tu dign ABCD la:
G(xA+xB+xc tX, YV, Ve tYe+y, Z,+Zg +yc+ypj

£l ]

4 4 4

Cin nhé thém:

. = -k -k z.—kz
HE AM =k AB v6i k=1 thi M| 22— %a Ve~ Wy Zz 782, |
[EPEECAEEEARCRTIEY

3

SOLID CONVERTER PDF ) bt nesam puias e



Nguyén Song Minh http://math.vn
IV. PHUONG PHAP GIAI TOAN

Pé giai duwoc cdac bai todn hinh khong gian bing phwong phdp toa do ta can phai chon hé truc

toa do thich hop. Dudi day la nguyén tic can ban dé ldp hé toa do giai todn:

e V@ hinh theo yéu cau bai todn, sau dé tim mdt quan hé vuong géc & mat day diéu nay
¢6 nghia 1a xdc dinh hai dudong thing ¢d dinh & mit day vuong géc véi nhau. Noi giao
nhau va vuong géc d6 chinh la gbc toa do can chon va déng thoi hai tryc kia chinh la

hai true hoanh va truc tung.

e Tu goc (da xdc dinh) ta dyng truc vuong géc véi mat day dé hoan thanh viée thiét lap

hé truc, truc vudng goc voi day chinh 14 fruc cao.

e Nhin vao hinh vé& khai toa d6 cdc diém lien can dén yéu cau bai toan, dé ¥ ring véi mot
s6 diém khong san khai toa do ta can kiém soat cdc quan hé cing phuong, dong phang,
vudng géc va sir dung cac cong thie dinh luong dé khai bang duoc toa do cdc diém lien

can tdi yéu cau bai todn.

e X Iy cdc yéu cau cua bai todn .

Chii ¥:
%]
Khi liwa chon cic truc hoanh tung cao ban hay ghi nho ludt

tam dién thudn minh hoa bing quy tdc ban tay trdi bén canh
day. Kéo khong cic phép tinh vé tich ¢é hudmg cia ban & bj

dao dau logn xi ngau. Khi chon truc hay xoe ban tay trdi ra

va nho cho:

-Ngon cdi la true Ox

-Ngon thoi la true Oy
-Ngon tro la Oz _?1

LEFT HAND

Ta thudng gip cdc tinh hubng co ban dudi day:
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V. CAC Vi DU
1. Hinh chép tam giac

a. Day la tam gidc vudng
Truwomg hop nay rdt don gian vi day di sin c6 mét hé hai chiéu .. Lic nay goc toa dp chinh la

o dinh vudng cua tam gidc, tir dé hay dung truc vubng gdc voi day lén.

Vi du 1: Cho hinh chép O.ABC ¢6 OA = a, OB = b, OC = ¢ d6i mdt vuong géc. Pidm M cd
dinh thudc tam gidge ABC c6 khoang cdch lan lugt dén cdc mp(OBC), mp(OCA), mp(OAB) la
1, 2, 3. Tinh a, b, ¢ dé thé tich O.ABC nhé nhat.

Huwéng din gii K

\
N\
;

Chon hé truc toa do nhu hinh vé, ta c6:

Of0: 0:0), Ala: 0;: 0), B(0: b;: 0), €(0: 0: c);

d(M, (OAB)) = 3 = 2z, = 3. /
Tuong tu = M(1; 2; 3).

/‘

s

pt(ABC): Z+Z4+Z=1
a b ¢

Me(AB(,'):l+E+3:1 880
a b c

Vo.iac :éabc (2)

A
P
v 1l e Uabc
:éachZ?.
(2)$]/mm:27<:>lzzzgzl—
alililaie=mms

b. Cé mét canh bén vudng géc voi day
Trong tinh huong nay vé co ban nhw nguyén tac da dé ra o trén ta hay diing cam tu choi sw
quyén it cia viéc lay true vuéng gde voi day lam true cao dé kién nhan san ling quan hé vudng

goc o day.

i
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Vi du 2: Cho hinh chép SABCcé SA L (ABC) :AABC vuong tai B, Ba =60", BO=SA =a

Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép.

Huéng dan giai:
Chon hé truc toa do nhu hinh co:
B(O; 0; 0), A(O; a\/gz 0)? C(a; 0; 0), S(O; av3; a)

Goi tam I(x; y; z) giai hé phuong trinh la xong

Poi khi ta ciing c6 thé liéu linh ldy canh bén vuéng géc véi day dé lam truc cao loi dung luon
mot canh day co dinh lam truc hoanh hodce ( tung). Tuy nhién toi khuyén cdo ban la ko nén uoi
nhde nhu thé.

Vidu 3: Tir dién S.ABC c6 canh SA vuéng gée voi day va A4ABC vuong tai C. Do dai cua céc
canh la SA = 4, AC = 3, BC = 1. Goi M la trung diém cia canh AB, H la diém d6i ximg cua
C qua M. Tinh cosin géc gitta (HSB) va (SBC).

-

Huéng dan giai

Chon hé truc toa dd nhu hinh vé, ta co: g
A(0; 0; 0), B(1; 3; 0), C(0; 3; 0), S(0; 0; 4) va ’ ‘\\
H(1: 0: 0). A"
mp(P) qua H vudng géc véi SB tai I cat duong \\ \'\
2 - ; 1 N
thing SO tai K, d& thiy \ N\
[H, SB, C] = (E E) (1). Qg\l\
SB =(-1,-3; 4), SC =(0;-3; 4) suy ra: ) g
p e A
=l T \\//
H &5 ~)
ptts SB: y= { B

5 ]
iy
4

ta
I

6
Stay hungry ... Stay foolish!!!!!
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x=0
, SC: y=3-3t va(P):x+3y 42-1=0
z=4
§ 8 2 25 25
IH IK
= cosp=—— =
IH IK

Chai gj: Néu C va H dbi xtng qua AB thi C thudc (P), khi d6 ta khong can phai tim K.

Vi du 4: (trich dé thi Pai hoc khdi A — 2002). Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC ¢6 do dai
canh ddy 1a a. Goi M, N la trung diém SB, SC. Tinh theo a dién tich A AMN, biét (AMN)
vuong gée voi (SBC).

Huéng dan gidi

Goi O 1a hinh chiéu cia S trén (ABQ), ta suy
ra O la trong tAm AABC. Goi I la trung diém

cua BC, ta cd:

5

iy | a3
2 2

av3 V3
3

6
Trong mp(ABC), ta vé tia Oy vudng géc voi
OA. Pit SO = h, chon hé truc toa do nhu

hinh vé ta duoc:

—o4=L2 o=

|
|
|
|
|
|
1
|
i
L
1
|
i
I
1
1
1
1
I
i
i

0(0; 0; 0), S(0; 0; h), A[#; 0; 0]
:1[—i 0; OJ P g 0}

. 6 2

_a3_£10 M| — a\/_
6 2 12 42

4 24

3ﬁ<&ﬂ,)=|im, H_=[a—h, 0; ﬂ} I se) [SB ,S(:| { ah, 0; crg/;]

(AMN) L (SBC) = 7t G 51‘; S %[m |-

vy Poseey =

7
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b. Pay la tam giic cin

Goc tpa do can chon lic nay nén la trung diém canh doi dién voi dinh cin cia tam gidc.
2. Hinh chép tir giac

a) Hinh chép S.ABCD ¢6 SA vuong géc voi ddy va ddy 1a hinh vuong (hogc hinh chir nhat).

Ta chon hé truc toa d6 nhu dang tam dién vudng.

b) Hinh chép S.ABCD ¢6 ddy 1a hinh vuong (hodc hinh thoi) tdm O dudng cao SO vuong géc
voi dday. Ta chon hé truc toa do tia OA, OB, OS lan luot 1a Ox, itz et SB[
a, OB = b ta co

O(0; 0; 0), A(a; 0; 0), B(0; b; 0), C(-a; 0; 0), D(0;-b; 0), S(0; 0; ).

¢) Hinh chép S.ABCD ¢6 ddy hinh chit nhat ABCD va AB = b. ASAD déu canh a va vuong
g6c voi day. Goi H la trung diém AD, trong (ABCD) ta vé tia Hy vuong géc véi AD. Chon hé

truc toa do Hxyz ta co:

H(0; 0; 0), A[E; 0, o}, B[ﬁ; b; o], c[—ﬂ; b; oj, D[—E; 0; 0], (0 0, 03
2 2 2 2 2

Vi du 5: (trich dé thi Pai hoc khéi A — 2009). Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy la hinh thang
vuong tai A, D va AB = AD =2CD = 2a. géc giita hai mit phing va (SBC) va (ABCD) bang
60° Goi Ila trung diém cia AD. Biét hai mat phiang (SBI) va (SCI) cing vuéng géc véi mat
phing (ABCD) , tinh thé tich khdi chdp theo a.

Huéng din giai:
Tur A dung Az vuong géc voi ddy dé c6 hé Axyz nhu hinh
vé. Vi (SBI) va (SCI) cing vuodng géc vi mat phang L
(ABCD) nén SI vudng géc voi ddy gia st SI = h. Ta cé:
A(O; 0,0),B(2a;0;0),D(0;2a;0),C (a;a;O)
= 1(0;a;0), S(0;a;h)
LSB(2a;—a,—h), B(f(—a,a_ ") = nssc = SBABC = (ah; ah;as)

nén ta co:

8
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| mzac

= . il S a,\/g
| nsse | .1 \/2.?12 +a’ 2

va vithé V= %SI.SABCD = éh. (a+2a)2a= as\/z:.

cos60° =

Lo | =

3. Hinh lang tru

Thy theo hinh dang cua ddy ta chon hé truc nhu cédc dang trén.

Vi du 6: (trich dé thi Dai hoc khdi B — 2009). Cho hinh ling tru tam gisc ABC.A'B’C’, ¢c6 BB’
= a gée gilra dudng thang BB’ va mat phang (ABC) bang 60° tam gisc ABC vuong tai C va
BAC = 60°. Hinh chiéu vuéng géc cua diém B’ lén mat phang (ABC) trung véi trong tAm cla
tam gidc ABC. Tinh thé tich khdi t& dién A”ABC theo a .

Huéng dan giai:

Tir C dung Cz vudng géc voi day dé c6 hé Axyz nhu hinh vé gia st CA = ¢ ta cé:
C(00,0),4(c:0; U'),B(O;C\E;O)

Theo cong thue toa dd trong tam va cac h¢ thuc lugng trong tam giac vuong BB'G thi:

(;[g;ﬁ;o}b"(; =a§;8(} =2

3 2
F.y
Tu do:
B'| —; a4 —
3 3 2

Su kién BB’ = a cho ta biét:

¢ P e3 _ 2 B 2_ = 5
\/[5—0] +[ = —c\/gJ +{aT—O] _‘“:6_“2\/5

—_—

Tu d6 do AA'= BB' ta s€ c6 toa do A’ va cong thuc thay vao

” AC, (Eiaé] |
cong thire tinh the tich V =

/ A = e la xong!!

9
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Chai 9: Ta can phan biét o
e Hinh chép tam gide déu c¢6 dday la tam gide déu va cdc canh bén bang nhau, nhung
khong nhét thiét phai bang canh ddy. Chan duong cao la trong tam cia day.
e T dién déu la hinh chép tam gidc déu c6 canh bén bang day.
e Hinh hop ¢6 ddy la hinh binh hanh nhung khong nhat thiét phai 1a hinh chir nhat.

VL. CAC BAI LUYEN TAP
1. CAC BAI TOAN VE HINH CHOP TAM GIAC

Bai 1 (trich dé thi Pai hoc khdi D — 2002). Cho tir dién ABCD ¢6 canh AD vuéng géc (ABC),
AC = AD = 4em, AB = 3em, BC = 5ecm. Tinh khoang cdch tir dinh A dén (BCD).
Bai 2. Cho AABC vuong tai A c6 duong cao AD va AB = 2, AC = 4. Trén duong thing vuong
gée véi (ABC) tai A lay diém S sao cho SA = 6. Goi E, F la trung diém cia SB, SC va H la
hinh chiéu cia A trén EF.

1. Chimg minh H la trung diém cta SD.

2. Tinh cosin cta géc giita hai mat phang (ABC) va (ACE).

3. Tinh thé tich hinh chép A.BCFE.
Bai 3. Cho hinh chép O.ABC ¢6 cdc canh OA = OB = OC = 3em va vuong géc voi nhau
ting doi mot. Goi H la hinh chiéu cia diém O lén (ABC) va cédc diém A’, B’, C’ lan luot 1a
hinh chiéu cia H len (OBC), (OCA), (OAB).

1. Tinh thé tich ti dién HA'B'C".

2. Goi S la diém d6i ximg cia H qua O. Chimg t6 S.ABC la tir dién déu.
Bai 4. Cho hinh chép O.ABC ¢6 OA, OB, OC d6i mot vudng géc. Goi a, £, 7 lan luot 1a géc
nhi dién canh AB, BC, CA. Goi H la hinh chiéu cta dinh O trén (ABQ).

1. Chimg minh H 14 tryc tdm cua AABC.

1 1 1

~ = + +—.
OH®> 04> OB> OC?
3. Chimg minh cos’ & +cos” f+cos” y=1.

2. Ching minh

4. Chimg minh cosa +cos f+cos y < 3.
Bai 5. Cho hinh chép O.ABC ¢6 OA = a, OB = b, OC = ¢ vuéng géc voi nhau tung déi mat.
Goi M, N, P lan luot 1a trung diém BC, CA, AB.

1. Tinh géc ¢ gitra (OMN) va (OAB).

10
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2. Tim diéu kién a, b, ¢ dé hinh chiéu cia O trén (ABC) la trong tam AANP.

. . 1 1
3. Chirng minh rang géc phing nhi dién [N, OM, P| vuéng khi va chi khi —=—+—

a b
Bai 6. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AABC vuong can tai A, SA vuong géc véi day. Biét AB = 2,
(ABC),(SBC) = 60" .
1. Tinh 45 déi SA.
2. Ttnh khoang cdch tir dinh A dén (SBQ).
3. Tinh géc phang nhi dién [A, SB, C].
Bai 7. Cho hinh chép O.ABC ¢6 OA = a, OB = b, OC = ¢ vudng géc voi nhau tung do6i mot.

1. Tfnh ban kinh r cia mat cau ndi tiép hinh chép.

9. Tinh ban kinh R cia mat cau ngoai tiép hinh chép.
Bai 8 (trich dé thi Pai hoc khéi D 2003). Cho hai mit phang (P) va (Q) vuong géc voi nhau,
giao tuyén la duong thing (d). Trén (d) ldy hai diém A va B véi AB = a. Trong (P) ldy diém
C, trong (Q) lay diém D sao cho AC, BD cing vuong géc véi (d) va AC = BD = AB. Tinh
ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién ABCD va khoang cdch tir dinh A dén (BCD) theo a.
Bai 9. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy la tam gidc vuong tai B, AB = a, BC = 2a. Canh SA
vuong géc voi ddy va SA = 2a. Goi M la trung diém ciia SC.

1. Tinh dién tich AMAB theo a.

2. Tinh khodng cach gitta MB va AC theo a.

3. Tinh géc phing nhi dién (A, SC, BJ.
Bai 10. Cho tir dién S.ABC ¢6 AABC vudng can tai B, AB = SA = 6. Canh SA vudng géc voi
day. V& AH vuong géc voi SB tai H, AK vudng géc voi SC tai K.

1. Chimg minh HK vuéng goc voi CS.

2. Goi I la giao diém cia HK va BC. Chimg minh B 1a trung diém cua CL

3. Tinh sin cla géc gita SB va (AHK).

4. X4c dinh tam J va ban kinh R cia mit cau ngoai tiép S.ABC.
Bai 11. Cho hinh chép S.ABC ¢6 AABC vuéng tai C, AC = 2, BC = 4. Canh bén SA = 5 va
vuong géc voi ddy. Goi D 1a trung diém canh AD.

1. Tinh cosin géc giira hai dudong thang AC va SD.

2. Tinh khoang cdch gitra BC va SD.

3. Tinh cosin géc phang nhi dién [B, SD, C].
Bai 12. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy 1a tam gidc déu canh a. SA vuong géc voi ddy va
SA=av3.

1. Tinh khoang cach tir dinh A dén (SBC).

11
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2. Tinh khoang céch giita hai duong thang AB va SC.
Bai 13. Cho hinh chép tam gide déu S.ABC ¢6 do dai canh ddy 1a a, duong cao SH = h. Mat
phing (@) di qua AB va vuong géc voi SC.
1. Tim diéu kién cia h theo a dé (&) cit canh SC tai K.
2. Tinh dién tich A4ABK .
3. Tinh h theo a dé (@) chia hinh choép thanh hai phan ¢6 thé tich bang nhan. Chimg to

rang khi d6 tAm mit cau ndi tiép va ngoai tiép tring nhau.
2. CAC BAI TOAN VE HINH CHOP TU GIAC

Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy hinh vuong canh a, SA = a va vudng géc voi day. Goi
E la trung diém CD.

1. Tinh dién tich ASBE.

2. Tinh khoang céch tir dinh C dén (SBE).

3. (SBE) chia hinh chép thanh hai phan, tinh ti s6 thé tich hai phan d6.
Bai 15. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy hinh vuéng canh a. Canh bén SA vuéng géc voi day va
SA=a3.

1. Tinh khodng cdch tir dinh C dén (SBD).

2. Tinh khoang cdch giita hai duomg thang SD va AC.

3. Tinh géc phang nhi dién [B, SC, D].
Bai 16. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy hinh vuong canh 3cm. Canh bén SA vudng géc voi day
va S4=3v2 cm. Mp(e) di qua A va vuéng géc véi SC it cdc canh SB, SC, SD lan luot tai H,
M, K.

—

. Chirng minh AH vuong géc vai SB, AK vuéng gée voi SD.

| ]

. Chimg minh BD song song voi ().

3. Chimg minh HK di qua trong tdm G cua ASAC .

4. Tinh thé tich hinh khéi ABCDKMH.
Bai 17. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ddy la hinh chir nhat, AB = a, AD = b. Canh bén SA
vuong géc voi day va SA = 2a. Goi M, N la trung diém canh SA, SD.

1. Tinh khoang céch tir A dén (BCN).

2. Tinh khoang cdch gitra SB va CN.

3. Tinh géc gitra hai mit phing (SCD) va (SBC).
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4. Tim diéu kién ciia a va b dé cos CMN 273. Trong truong hop d6 tinh thé tich hinh
chép S.BCNM.
Bai 18. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy la hinh vuong canh a. ASAD déu va vuong goc véi
(ABCD). Goi H la trung diém cia AD.
1. Tinh d(D, (SBC)), d(HC, SD).
2. Mat phang (&) qua H va vuong géc véi SC tai I Chimg t6 (ar) cit cée canh SB, SD.
3. Tinh géc phfmg nhi dién [B, SC, D].
Bai 19. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh thoi tam O. SO vudng gée voi ddy va
SO =2a3, AC = 4a, BD = 2a. Mat phing (@) qua A vuéng goéc véi SC it cde canh SB, SC,
SDtei B B .
1. Chimg minh AB'C'D’ déu.
2. Tinh theo a ban kinh mat cau néi tiép S.ABCD.
Bai 20. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh chir nhiat véi AB = a, AD = 2a. Pudng cao SA
= 2a. Trén canh CD lay diém M, dit MD = m (0<m ~a).
1. Tim vi trf diém M dé dién tich ASBM lén nhat, nhé nhat.

2. Cho m= % goi K 1a giao diém cia BM va AD. Tinh géc phing nhi dién [A, SK, B.

3. CAC BAI TOAN VE HINH HQP - LANG TRU
Bai 21. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ canh a. Goi I, K, M, N lan luot la trung diém
cua A’D’, BB’, CD, BC.
1. Chimg minh I, K, M, N ddng phéng.
2. Tinh khoang cach gitra IIK va AD.
3. Tinh dién tich ti gidc IIKNM.
Bai 22 (trich dé thi Pai hoc khéi A — 2003). Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C'D’. Tinh géc
phang nhi dién [B, A’C, D].
Bai 23. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B’C’D’ canh a. Tim diém M trén canh AA’ sao cho
(BD’M) cat hinh lap phuong theo thiét dién c6 dién tich nhé nhat.
Bai 24. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B’C'D’ canh a.
1. Ching minh A’C vuéng géc voi (AB'D”).
. Tinh géc gitta (DA’C) va (ABB’A’).
3. Trén canh AD’, DB ldy lan luot csc diém M, N théa AM = DN =k (0<k a+2).
a. Chirng minh MN song song (A'D’BC).

]
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b. Tim k dé MN nho nhat. Chimg té khi d6 MN la doan vuéng géc chung cia AD’

va DB.
Bai 25. Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B’C’'D’ ¢6 AB = 2, AD = 4, AA’ = 6. Céc diém M,
N théa AM=mAD, BN mBB (0 -m<1). GoiI, K la trung diém cua AB, C’D’.

1. Tinh khoang cach tir diém A dén (A’BD).
. Ching minh I, K, M, N dong phéng.
3. Tinh ban kinh duong tron ngoai tiép AA4'BD .

4. Tinh m dé dién tich tir gisdc MINK 16n nhat, nho nhat.
Bai 26. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 d¢ dai canh la 2cm. Goi M la trung diém
AB. N la tAm hinh vuéng ADD’A’.

1. Tinh ban kinh R cia mit cau (S) qua C, D’, M, N.

2. Tinh ban kinh r cia duong tron (C) l1a giao cia (S) va mat cau (S°) qua A’, B, C’, D.

)

3. Tinh dién tich thiét dién tao béi (CMN) va hinh lap phuong.
Bai 27 (trich dé thi Pai hoc khdi B — 2003) Cho hinh ling tru dimg ABCD.A’B'C’D’ ¢6 déy
hinh thoi canh a, BAD = 60" Goi M, N la trung diém canh AA’, CC".

1. Chimg minh B’, M, D, N cang thudc mdt mat phing.

2. Tinh AA’ theo a ¢é B'MDN 1a hinh vuéng.
Bai 28. Cho hinh lang tru dimg tam gidac ABC.A'B’C’ ¢6 ddy la tam gidc vudng tai A. Cho AB
=a, AC = b, AA’ = c¢. Mat phing (@) qua B va vuong géc voi B'C.

1. Tim diéu kién cia a, b, ¢ dé (@) cit canh CC’ tai I (I khong trang vai C va C”).

2. Cho (a) cat CC’ tai L.

a. Xdc dinh va tih dién tich cia thiét dién.

b. Tinh géc phang nhi dién gita thiét dién va day.
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