Chuyén dé 10

Hinh Hoc Khong Gian

§1. Quan Hé Song Song

A. Ky Nang Co Ban

1. Tim giao tuyén ctia hai mit phing.
Tim hai diém chung ctia hai mat phéng. Dudng thing qua hai diém chung la giao tuyén.
2. Tim giao diém ctia dudng thing va mat phing.
THI1: Néu trong (a) chiia b cit a tai I thi giao diém ctia a véi (a) 1a 1.
TH2: Néu chua c6 b thi tim (8) chita a va cit (a) theo b. Giao diém ctia a va (a) 1a giao clia a va b.
3. Chitng minh hai dudng thing song song.
C1: Chi ra hai dudng thang ciing thudoc mot mit phing va sit dung céc tinh chat ciia hinh hoc phang.
C2: Stt dung DL vé giao tuyén ctia ba mit phang.
4. Chitng minh dudng thing song song véi mit phing.
Chi ra duong thing song song véi mot duong thing chia trong mit phing.
5. Chitng minh hai mit phing song song.
Chi ra mat phing nay song song v6i hai dudng thang cit nhau chita trong mit phang kia.

B. Bai Tap

10.1. Cho hinh chép S.ABCD c6 AB va CD khong song song va M 1a diém thuoc mién trong ctia tam giac SCD.
Xac dinh giao tuyén ciia cac cip mat phing

a) (SAC) va (SBD). b) (SAB) va (SCD). ¢) (SBM) va (SCD).

d) (ABM) va (SCD). e) (ABM) va (SAC).

10.2. Cho hinh chép S.ABCD cé déy la hinh binh hanh. Goi M la trung diém ctia SC.
a) Tim giao diém I ctia AM véi (SBD). Chiing minh TA = 2IM.
b) Tim giao diém F ctia SD va (ABM). Chitng minh F 1 trung diém ctia SD.
¢) Goi N 1a diém tiy ¥ trén canh AB. Tim giao diém ctia M N véi (SBD).

10.3. Cho tt¢ dien déu ABCD c6 canh bang a. Kéo dai BC mot doan CE = a. Kéo dai BD mot doan DF = a. Goi
M 1a trung diém ctia AB. Tim thiét dién clia t¢ dién véi mat phang (M EF). Tinh dién tich thiét dien.

10.4. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh binh hanh. Goi M la trung diém SB; G la trong tam tam giac SAD.
a) Tim giao diém I ctia GM va mat phing (ABCD). Chitng minh (CGM) chita CD.
b) Chitng minh (CGM) qua trung diém ctia SA. Tim thiét dien ctia hinh chép cat béi (CGM).
c¢) Tim thiét dién ctia hinh chép cat bdi (AGM).

10.5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la la hinh thang day 16n AB. Goi M, N la trung diém SA, SB.

a) Ching minh M N song song véi CD.

b) Goi P la giao diém ctia SC va (ADN). Kéo dai AN va DP cit nhau tai I. Chiing minh SI, AB, CD doi mot
song song. Tt giac SABI 1a hinh gi.

10.6. Cho tit dien déu ABCD canh a. Goi I, J lan lugt 1 trung diém AC, BC; K la diém trén canh BD sao cho
KB =2KD.

a) Xac dinh thiét dién ctia t1t dién cit béi mat phiang (IJK). Chitng minh thiét dien 14 hinh thang can.
b) Tinh dién tich thiét dien theo a.

10.7. Cho ttt dien ABCD c¢6 G la trong tam tam gidc ABD va M la diém trén canh BC sao cho MB = 2MC.
Ching minh MG song song véi (ACD).
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10.8. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N 1an lugt 1 trung diém AB,CD.
a) Chiing minh M N song song v6i cdc mat phang (SBC) va (SAD).
b) Goi P la trung diém SA. Chiing minh SB, SC déu song song vé6i mit phang (M N P).
¢) Goi G1, G2 la trong tam céc tam giac ABC va SBC. Ching minh G1G4 song song véi (SAB).

10.9. Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan luot 1 trung diém SA, CD.

a) Chitng minh hai mat phang OM N va (SBC) song song v6i nhau.

b) Goi I 1a trung diém SC; J nim trén (ABCD) va cach déu AB,CD. Chiitng minh dudng thing I.J song song
véi (SAB).

§2. Quan Hé Vuong Goéc

A. Ky Nang Co Ban

1. Chiing minh dudng thing vudng géc véi mit phang.
Chi ra duong thing vudng géc véi hai dudng théng cit nhau ndm trong mit phing.
2. Chitng minh hai dudng thing vudng géc.
C1: Chi ra mot mit phang chita dudng nay va vuong véi dudng kia.
(C2: Chi ra hinh chiéu ctia dudng nay trén mit phing chita dudng kia vudng goc véi dudng kia.
3. Chitng minh hai mit phing vudng géc.
Chi ra mot duong thing chita trong mit nay va vuong véi mit kia.
4. Tim goc giita hai dudng thing.
Tim b song song b vi cit a. Géc gitta a va b bing goc gitta a va b'.
5. Tim goéc gitta dudng thing va mit phing.
Xac dinh hinh chiéu ciia duong thing léen mit phang. Goc giita duong théng va hinh chiéu la géc can tim.
6. Tim goéc gita hai mat phing.
Tim a,b ndm trong hai mit phing cling vuong goéc vdi giao tuyén va cit giao tuyén tai mot diém.
7. Tinh khoang cach giita hai dudng thing chéo nhau.
C1: Tim doan vudng goc chung.
(C2: Xac dinh («) chita b va song song véi a. Khoang cach giita a va b 1a khoang céch tit M € a dén (o).

B. Bai Tap

10.10. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh vuéng tdm O canh a, SA vudng géc v6i (ABCD), SA = 2a.
a) Ching minh cac mit cta hinh chép la cac tam giac vudng.
b) Goi H la hinh chiéu ctia A len SB. Ching minh AH 1 SC va (SAC)L(SBD).
¢) Goi K la hinh chiéu ctia O len SC. Chitng minh OK 1 BD. Tit d6 tinh khoang cich gitta BD va SC.

10.11. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC ¢6 SA = av/2 vi AB = a, O la tam day.
a) Ching minh SA vudng géc véi BC. b) Tinh géc gita SA va (ABC).
¢) Tinh géc gitta (SBC) va (ABC). d) Tinh khodng cach gita BC va SA.

10.12. Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 ABC la tam gidc vuong tai B; SA = AB = BC = a vad SA vuodng gbc
v6i (ABC). Goi I 1a trung diém AB; H, K lan lugt 1a hinh chiéu ctia A, I lén SB.

a) Ching minh BC vuodng géc véi (SAB) va AH vudng goc véi SC. Tinh géc gitta AC va (SBC).

b) Ching minh tam giac IKC vudng. T d6 tinh dién tich tam gidc IKC theo a.

10.13. Cho hinh chép S.ABCD cé déay la hinh thoi tam O, canh a, BAD = 60°, SO = a va SO vuoéng géc véi
(ABCD). Tinh khoang cach tit O dén (SBC) va khoang cach giita hai duong thang AD va SB.

10.14. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD 1a hinh thoi canh a va c¢6 goc BAD = 60°. Goi O la giao ciia AC va
BD. Dudng théng SO vuong géc véi (ABCD) va SO = 2%, Goi E la trung diém ctia BC, F la trung diém ctia BE.
Chiing minh (SOF) L (SBC) . Tinh khoang cach tit O va A dén (SBC).

10.15. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh thoi canh a, SA = SB = SC = a,SD = z. Chitng minh AC
vuong goc véi (SBD) va tam gidc SBD vuong. Tim z dé SD hgp véi (ABCD) mot géc bang 30°.

10.16. (A-02) Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC canh ddy bing a. Goi M, N lan lugt 1 trung diém clia cAc canh
SB va SC. Tinh theo a dién tich tam giac AM N, biét rang (AMN) L(SBC).

10.17. (D-07) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABCD la hinh thang, ABC = BAD = 90°, BA = BC = a, AD = 2a.
Canh bén SA vuong goc véi day va SA = av/2. Goi H 1a hinh chiéu vuong géc clia A len SB. Ching minh tam giéc
SCD vuong va tinh khoang cach tit H dén (SCD).
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10.18. (B-07) Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh a. Goi E la diém déi xing ctia D qua
trung diém SA, M trung diém AFE, N trung diém BC. Chting minh M N_LBD va tinh khoang cach gitta hai duong
thing MN va AC.

10.19. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA = SB = SC = a; ASB = 90°, BSC = 60°, CSA = 120°. Goi I 1a trung diém
cia canh AC. Chitng minh ST vuong goc v6i (ABC) va tinh khodng céach tit S dén (ABC).

10.20. (B-02) Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C’D’ ¢6 canh a. Tinh theo a khodng cach gita A’B va B'D. Goi
M, N, P lan lugt 1a trung diém ctia BB',CD, A’D’. Tinh géc giita hai dudng thing M P va C'N.

10.21. Cho lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh a. Goi K trung diém DD’. Tinh géc va khoang cach giita CK
va A’D. Tinh do dai doan vuong géc chung giita A’C’ va B'C.

§3. Thé Tich Khbi Da Dién

A. Kién Thitc Can Nhé

1. Cong thiic tinh thé tich ctia mot sb khbi da dién.

e Khoi chép: V = L Bh. e Khéi lang tru: V = Bh.
e Khéi hop chit nhat: V = abe. e Khéi lap phuong: V = a?.
2. Hé thic lugng trong tam giac vuong.

e Dinh Iy Pitago: a? = b% + 2. A

Dus 1 1 bc
° = — 4+ h=—.

18 CA0t 32 = 2 bc27 a 2 b
e Goc: sinB =cosC = —;tan B =cotC = -.
a

e Dién tich: S = %bc = %ah. B H M & (C

e Tinh chat trung tuyén: AABC vuong tai A < AM = ;BC.
3. Ty sb thé tich.

Cho hinh chép S.ABC c6 A’, B',C’ lan lugt ndm trén SA, SB, SC. Ta cé:

M _ SA" SB'" SC’
Vs.apc  SA SB SC’
B. Phuong Phap Tinh Thé Tich

e PP1: St dung cong thiic.

e PP2: St dung ty s6 thé tich.

e PP3: St dung phuong phap toa do.
C. Bai Tap

10.22. (TN-08) Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bing a, canh bén bing 2a. Goi I 1 trung diém
ctia canh BC. Chiing minh SA vuéng goéc véi BC. Tinh thé tich khéi chép S.ABI theo a.

10.23. Cho chép tam gidc déu S.ABC canh diy bing a. Tinh thé tich khoéi chép biét goc gitta canh bén va day
béang 60°.

10.24. Cho chép tt giac déu S.ABCD d&y a. Tinh thé tich khéi chép biét géc gitta mit bén va day bang 60°.

10.25. (CD-09) Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 AB = a, SA = a/2. Goi M, N va P lan lugt la trung diém
ctia cac canh SA, SB va CD. Chitng minh ring dudng thang M N vuong géc v6i dusng thang SP. Tinh theo a thé
tich ctia khéi t& dien AMNP.

10.26. (B-04) Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 day a, goc giita canh bén va mit day bang o, (0 <p< 900).
Tinh tan géc giita (SAB) va (ABCD) theo ¢. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD theo a va .

10.27. (B-2012) Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC véi SA = 2a, AB = a. Goi H 1a hinh chiéu vuong goc cltia A
trén canh SC. Chitng minh SC vuong géc v6i mat phing (ABH). Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABH theo a.

10.28. (TN-07) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng goc véi ddy va
SA = AC. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

10.29. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam vuong tai B; AB = a, AC = av/3; SA vuong goc véi (ABC); canh bén
SB lap véi (ABC) mot géc 60°. Tinh thé tich khoi chép S.ABC.
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10.30. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day la tam gidc déu canh a; SA vuong goc véi (ABC). Biét goc gitta (SBC) va
(ABC) bang 45°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

10.31. (TN-09) Cho hinh chép S.ABC c6 mit bén SBC 1a tam giac déu canh a, canh bén SA vuong goc véi day.
Biét BAC = 120°, tinh thé tich ctia khéi chép S.ABC theo a.

10.32. (TN-2011) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va D véi AD = CD = a,
AB = 3a. Canh bén SA vuong goc véi mit day va canh bén SC tao véi day mot géc 45°. Tinh thé tich khéi chop
S.ABCD theo a.

10.33. Cho hinh chop S.ABC. bay ABC la tam giac vudng tai B, canh SA vudng gbéc véi day, ACB = 609,
BC = a,SA = aV/3. Goi M 1a trung diém canh SB. Chiing minh (SAB) vuong goc véi (SBC) va tinh thé tich khéi
tu dien M ABC.

10.34. (CD-2011) Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai B, AB = a; SA vudng goc voi
mit phang (ABC), goc giita hai mit phing (SBC) va (ABC) bang 30°. Goi M la trung diém ciia canh SC. Tinh
thé tich khéi chép S.ABM theo a.

10.35. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vuéng canh a. Dudng cao SA = a. Trén hai canh AB, AD lan lugt
lay hai diém M, N sao cho AM = DN = z,(0 < z < a). Tinh thé tich khéi chép S.AMCN theo a va . Tim = d&
MN nho nhat.

10.36. (B-06) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat véi AB = a, AD = av/2,SA = a va SA
vuong géc véi (ABCD). Goi M, N lan lugt la trung diém ctia AD va SC; I 1a giao diém ctia BM va AC. Chiing
minh (SAC) vudng géc v6i mat phang (SM B). Tinh thé tich ctia khéi tit dien ANIB.

10.37. (D-06) Cho hinh chép tam gide S.ABC c¢6 day la tam giac déu canh a; SA = 2a vai SA vuong goc vdi mat
phing (ABC). Goi M, N lan lugt 1a hinh chiéu vuong géc ctia A trén SB va SC. Tinh thé tich khéi chép A.BCN M.

10.38. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC D la hinh ch@ nhat v6i AB = a, AD = 2a, canh SA vudng goc véi ddy,
canh SB tao v6i mit phing day mot géc 60°. Trén canh SA lay diém M sao cho AM = ‘LT‘/E Mit phéng (BCM)
cit canh SD tai N. Tinh thé tich khéi chép S.BCNM.

10.39. Cho hinh chép S.ABCD c6 day A.BCD la hinh thoi canh a, BAD = 60°, SA vuong goc véi mat phing
(ABCD), SA = a. Goi C’ la trung diém ctia SC. Mt phéng (P) di qua AC’ va song song v6i BD, cit cac canh
SB,SD ctia hinh chép 1an lugt tai B, D’. Tinh thé tich ctia khéi chép S.AB'C'D’.

10.40. (A-2011) Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai B, AB = BC = 2a; hai mit phing
(SAB) va (SAC) cimg vuong géc v6i mit phang (ABC). Goi M la trung diém AB; mit phiang qua SM va song
song véi BC, cit AC tai N. Biét goc gitta hai mat phang (SBC) va (ABC) bing 60°. Tinh thé tich khdi chop
S.BC'NM va khoang cach giita hai dudng thing AB va SN theo a.

10.41. (CD-2010) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong canh a, mit phing (SAB) vuong goc véi
mat phang day, SA = SB, géc giita duong thing SC va mat phing day bing 45°. Tinh theo a thé tich ctia khoi
chép S.ABCD.

10.42. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat, AB = 2a. Tam gidc SAB déu vA nim trong mit
phéng vuong goc véi day. Biét SD = a+/13, tinh theo a thé tich ctia khéi chép S.ABCD va khoang cach giita hai
dudng thang SC va BD.

10.43. Cho hinh chép S.ABCD cé day 13 hinh vuéng canh a, mit bén SAD 13 tam gidc déu v n3m trong mat
phéng vuong géc véi day. Goi M, N, P lan lugt trung diém cac canh SB, BC,CD. Chting minh AM vudng géc véi
BP va tinh thé tich tt dien CM NP.

10.44. (D-2011) Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai B, BA = 3a, BC = 4a; mat phing
(SBC) vuong goc véi mit phing (ABC). Biét SB = 2a+/3 va SBC = 30°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC va
khoang cach tit diém B dén mit phang (SAC) theo a.

10.45. (B-08) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh 2a, SA = a,SB = av/3 vh mit phing (SAB)
vuong goéc véi day. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cac canh AB, BC. Tinh theo a thé tich khéi chép S.BM DN va
tinh géc gitta hai dudng thang SM va DN.

10.46. (A-2012) Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vuong géc clia S trén mat phang
(ABQO) la diém H thuoc canh AB sao choHA = 2HB. Géc gitta dudng thing SC va mit phang (ABC) bing 60°.
Tinh thé tich ctia khéi chop S.ABC va tinh khoang céach gitta hai duong thing SA va BC theo a.

10.47. Cho hinh chép S.ABC c6 hai tam gidc ABC va SBC déu canh a; goc giita SA va ABC bing 60°. Tinh thé
tich ctia khéi chop S.ABC.
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10.48. Cho t& dien ABCD ¢6 AB = BC = CA = AD = DB = a\/2,CD = 2a. Chitng minh AB vuong géc véi
CD. Xac dinh duong vuong goc chung ciia AB va CD. Tinh thé tich ctia tt dien ABCD.

10.49. (D-2010) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a, canh bén SA = a; hinh chiéu vuong
goc ctia dinh S trén (ABCD) la diém H thuoc doan AC, AH = %. Goi CM la dusng cao ctia tam giac SAC.
Chitng minh M i trung diém SA va tinh thé tich khéi ti dien SM BC theo a.

10.50. (A-2010) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia
cac canh AB va AD; H la giao diém ctia CN véi DM. Biét SH vuong géc v6i mit phang (ABCD) va SH = aV/3.
Tinh thé tich khéi chép S.CDNM va tinh khoang cach gitta hai duong thang DM va SC.

10.51. (A-09) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va D; AB = AD = 2a,CD = q;
goc gitta hai mat phing (SBC) va (ABCD) bing 60°. Goi I 1a trung diém canh AD. Biét mat phing (SBI) va
(SCI) ciing vuodng géc v6i mat phang (ABCD), tinh thé tich khdi chop S.ABCD theo a.

10.52. Tinh thé tich hinh chép S.ABC, biét SA = SB = SC = a, ASB = 60°, BSC = 90°, C'SA = 120°.
10.53. Tinh thé tich ciia khéi hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day 1a hinh vuong canh a va AA’ = AC.

10.54. Cho lang tru dimg ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vuong tai A, AB = a, BC = a\/3, AC’ = 2a. Tinh
thé tich ctia khéi lang tru ABC.A'B'C".

10.55. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = 2a, AA’ = a. Tinh khodng cach gitta hai duong
thang AD' va B'C. Goi M la diém thuoc canh AD sao cho AM = 3M D, tinh khoang cach tit M dén (AB'C) va
tinh thé tich ti dien AB'D'C.

10.56. Cho hinh hop ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 céc canh AB = AD = a, AA’ = %3 va goc BAD = 60°. Goi M
va N lan lugt 1a trung diém ctia cac canh A’D’ va A’B’. Chitng minh AC’ vudng géc véi BDMN va tinh thé tich
khéi chép A.BDMN.

10.57. (D-2012) Cho hinh hop ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 1a hinh vudng, tam giac A’AC vuong can, A'C = a.
Tinh thé tich ctia khéi ti¢ dien ABB’C’ va khoang cach tit diém A dén mat phang (BCD') theo a.

10.58. (D-09) Cho hinh lang tru diing ABC.A’B’C’ ¢6 day ABC 1a tam giac vuong tai B, AB = a, AA’ = 2a,A'C =
3a. Goi M la trung diém clia doan thang A’C’, I 1a giao diém ctia AM va A’C. Tinh theo a thé tich khéi tt dien
TABC va khoang céach tit A dén (IBC).

10.59. (D-08) Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vuong, AB = AC = a, canh ben AA’ = a/2.
Goi M la trung diém ctia canh BC. Tinh theo a thé tich ctia khéi lang tru ABC.A’B’'C’ va khoang cach giita hai
duong thdng AM va B'C.

10.60. Cho lang tru tam giac ABC.A'B’C’ ¢6 day 1a tam gidc déu canh a. Goc giita A’ A v6i (ABC) bang 60°. Tinh
thé tich khdi lang try, biét hinh chiéu ctia A’ trén (ABC) tring véi tam ciia tam giac ABC.

10.61. Cho ling tru tam giac ABC.A’B'C’ ¢6 ABC la tam giac vuong tai A, AB = a, AC' = a+/2, hinh chiéu cta
A’ trén (ABC) tring trung diém BC. Tinh thé tich khéi lang try, biét CC’ = 2a.

10.62. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 mit bén AA’D’D 1a hinh thoi canh 2a, nim trong mit phing vuong géc
v6i (ABCD) va cach BC mot khoang bing a. Biét canh bén AA’ hgp véi (ABC D) mot goc bing 60°. Tinh thé tich
khéi hop ABCD.A'B'C'D'.

10.63. Cho lang tru tam gidc ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC 1a mot tam giac déu canh a va diém A’ cach déu cac diém
A, B,C. Canh bén AA’ tao v6i mat phing day mot goc 60°. Tinh thé tich ctia khdi lang tru.

10.64. (A-08) Cho ling tru ABC.A’B'C’ ¢6 do dai canh bén bing 2a, day ABC' la tam gidc vuong tai A, AB =
a, AC = a+/3 va hinh chiéu vuong goc ctia dinh A’ trén mit phing (ABC) la trung diém ctia canh BC. Tinh theo
a thé tich khéi chép A’.ABC. Tinh cosin géc gitta hai duong thing AA’ va B'C’.

10.65. Cho lang tru tam gidc ABC.A’B'C’ c6 day la tam gidc déu. Mit phang (A’BC) tao véi day mot goc 30° va
tam giac A’BC c6 dién tich bing 8. Tinh thé tich khéi ling truy ABC.A'B'C’.

10.66. (B-09) Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A'B'C’ ¢6 BB’ = a, gbc giita duong thing BB’ vh mat phing
(ABC) bang 60°; tam giac ABC vuong tai C va géc BAC = 60°. Hinh chiéu vuong géc ciia diém B’ 1én mat phing
(ABC) tring véi trong tam tam gidc ABC. Tinh thé tich t dien A’ABC theo a.

10.67. (B-2011) Cho lang tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = a, AD = a+/3. Hinh chiéu
vuong géc ctia diem A’ trén (ABCD) trimg véi giao diém ctia AC va BD. Géc giita hai mit phang (ADD'A’) va
(ABCD) bing 60°. Tinh thé tich khéi ling tru da cho v khoang cach tit diém B’ dén mat phing (A’BD) theo a.
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§4. Mat Noén - Mit Tru - Mat Cau

A. Kién Thitc Can Nhé

1. Dién tich va thé tich.
e Khoi non: S,y =7mrl;  Sip =Sz +Ss; V= %Bh = %m“Qh.
o Khoi truw:  Syq =27rl;  Syp = Suq +2S4; V= Bh =nrh.
o Khéi caw: S = 4w R?; V =4irR3.
2. Vi tri tuwong d6i ctia mit phing va mit cau.
e d > R: Mt phing khong cit mit cau.
e d = R: Mit phang tiép xtic v6i mit cau tai mot diém.
e d < R: Mt phang cit mat cau theo giao tuyén la mot dudng tron c6 ban kinh .

B. Bai Tap

10.68. Cho hinh chép ddu S.ABCD c6 canh day biing a, SAB = 60°. Tinh thé tich ciia khéi chép S.ABCD. Tinh
dién tich xung quanh va thé tich ctia khéi non dinh S, day 1a dudng tron ngoai tiép ti giac ABCD.

10.69. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia khéi nén c¢é dinh
O 1a tam hinh vuong ABCD vi day noi tiép hinh vuong A’B'C'D’.

10.70. Cit hinh nén dinh S béi mit phang qua truc duge tam gidc vuong can canh huyén av/2. Tinh dién tich xung
quanh, dién tich ddy va thé tich ctia khéi non. Cho day cung BC clia dudng tron day sao cho (SBC) tao véi day
mot géc 60°. Tinh dien tich tam giac SBC.

10.71. Cho hinh nén dinh S, dudng cao SO. Goi A, B 14 hai diém thudc dudsng tron day sao cho khoang céch tit O
dén AB biang a va SAO = 30°, SAB = 60°. Tinh dién tich xung quanh va thé tich hinh nén.

10.72. Cat hinh tru tron xoay bdi mat phing («) duge thiét dien ABCD la hinh vuong canh a. Biét (o) tao véi
day mot goc 45°, tinh dién tich xung quanh va thé tich khéi truy.

10.73. Cho hinh tru c¢6 ban kinh day bing 2a vi khoang cach giita hai ddy bang a. Cit khoi tru bdi mat phing
song song v6i truc v cach truc mot khodng a. Tinh dién tich thiét dieén tao thanh.

10.74. (A-06) Cho hinh tru c6 day la hai hinh tron tam O va O’, ban kinh day béng chiéu cao va béng a. Trén
dudng tron day tam O lay diém A, trén duong tron tam O’ lay diém B sao cho AB = 2a. Tinh thé tich ti dién
OO’'AB.

10.75. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC' la tam giac vuong tai B, AB = a, BC = a\/2, SB = 2a. Biét SA vuong
géc véi day. Xac dinh tam va ban kinh mit cau ngoai tiép khéi chop S.ABC.

10.76. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va B. Hai mat phang (SAB) va (SAD)
cling vuong géc véi mit day. Biét AB = 2a,SA = BC = a,CD = 2a+/5. Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABCD. Xac
dinh tam v& ban kinh mit cau ngoai tiép tit dien SACD.

10.77. Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c¢6 AB = a,SA = a+/2. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD. Tim tam va
ban kinh miit cau ngoai tiép hinh chép. Tinh dién tich va thé tich ctia khéi cau ngoai tiép hinh chép.

10.78. (CD-2012) Cho khéi chép S.ABC c¢6 day ABC' la tam gidc vuong can tai A, AB = a\/2,SA = SB = SC.
Géc gitta duong thing SA va mat phing (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC va ban kinh mit cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC theo a.

10.79. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, AB = av/2, BC = a\/6 va d6 dai cac canh bén
bing av/5. Goi giao diém ctia AC va BD la H. Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép tit dien SHAB.

10.80. Cho hinh chép S.ABC' c¢6 déy la tam gidc can, AB = AC' = a, (SBC) L (ABC) va SA = SB = a. Chiing

minh SBC 1 tam gidc vuong. Biét SC = x, xac dinh tam va ban kinh miit cau ngoai tiép hinh chép.

10.81. (D-03) Cho (P) va (Q) vudng goc véi nhau cit nhau theo giao tuyén A. Trén A lay A, B véi AB = a. Trong
(P) lay diém O, trong (Q) lay diém D sao cho AC, BD cung vuong géc v6i A va AC = BD. Tinh ban kinh mit cau
ngoai tiép ti dien ABCD va tinh khoang céch tit A dén (BCD) theo a.

10.82. Cho ling tru ding tam gidc ABC.A’B'C’ biét AA’ = AB = a; AC = 2a v& BAC = 60°. Goi M la giao diém
clia A’C va AC’. Tinh thé tich td dien M BB’C va tinh ban kinh mit cau ngoai tiép ling tru.

10.83. (B-2010) Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’' ¢6 AB = a, gbc giita hai mat phing (A’BC) va
(ABC) bang 60°. Goi G 1a trong tam tam giac A’BC. Tinh thé tich khéi lang tru da cho va tinh ban kinh mit cau
ngoai tiép ti dien GABC theo a.
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