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1. Chuyên ĐHSP HN 05
Tìm số phức z thỏa mãn đồng thời hai điều kiện sau:

(a) |z−2|2 + |z+2|2 = 26

(b) Số

∣∣∣∣∣z−
(

3
√

2
2

+
3
√

2
2

i

)∣∣∣∣∣ lớn nhất.

Đáp số: z =−3
√

2
2
− 3
√

2
2

i

2. Chuyên KHTN HN 03
Tìm số phức z, biết z3 = 18+26i và phần thực, phần ảo của z là các số nguyên.
Đáp số:

3. Chuyên KHTN HN 04

Tìm số phức z biết: z+ i− (i+1)
z̄
z
= z̄

Đáp số: z = a+ ib với a =−1
2
, b =−1

2
±
√

1
2

4. Chuyên LHP - TP.HCM 02
Tìm số phức z thỏa mãn |2z+1|= |z+ z̄+3| sao cho số phức w = z−8 có mô đun nhỏ nhất.
Đáp số: z = 7±4i

5. Chuyên Lê Quý Đôn - Quảng Trị KD-03
Tìm các số thực x,y thỏa mãn đẳng thức x(3+5i)+ y(1−2i)2 = 9+14i
Đáp số: x =−2, y =−1

6. Chuyên Phan Bội Châu - Nghệ An KA-02

Cho số phức z thỏa mãn
(z−1)(2− i)

z̄+2i
=

3+ i
2

. Tính z9.

Đáp số: z = 1+ i→ z9 = 16+16i

7. Chuyên Phan Bội Châu - Nghệ An KD-01
Tìm số phức z thỏa mãn |z−2i|=

√
5 và điểm biểu diễn của z thuộc đường thẳng 3x− y+1 = 0

Đáp số: z = 1+4i và z =−2
5
− 1

5
i.

8. Chuyên Quốc học Huế 03
Cho số phức z thỏa mãn |z−1+2i|=

√
5. Tìm số phức w = z+1+ i có mô đun lớn nhất.

Đáp số:

9. Chuyên Vĩnh Phúc KD-05
Tìm số phức z biết: |z−1|= 1 và số phức (1+ i)(z̄−1) có phần ảo bằng 1.
Đáp số: z = 2 và z = 1− i

10. Chuyên Nguyễn Trãi - Hải Dương KD-01
Tìm số phức z có mô đun nhỏ nhất thỏa mãn |z−3|= |z−2− i|
Đáp số: Min |z|=

√
2⇔ z = 1− i
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(a) Cho số phức z =
7− i
√

3
1−2i

√
3

. Tính w = 1+ z+ z2 + ...+ z2012

Đáp số:

(b) Tìm số phức z thỏa mãn (z+1)4−2(z+1)2 +(z+2)2 +1 = 0
Đáp số:

2 Tìm tập hợp điểm biểu diễn một số phức z

1. Chuyên ĐH Vinh KA-03

Tìm tập hợp điểm biểu diễn các số phức z thỏa mãn
z+ i
z+1

+
z̄+ i
z̄+1

là số thuần ảo.

Đáp số: Đường tròn
(

x+
1
2

)2

+ y2 =
1
4

bỏ đi điểm (−1;0)

2. Chuyên Quốc học Huế 02
Cho số phức z thỏa mãn |z−1|= 2. Tìm tập hợp điểm biểu diễn số phức w = 2z− i
Đáp số: Đường tròn (x−2)2 +(y+1)2 = 16

3 Dạng lượng giác của số phức

1. Chuyên ĐH Vinh KA-02

Tìm số phức z biết |z|= |2z̄−
√

3+ i| và
(1+ i)z

1−
√

3+(1+
√

3)i
có một acgumen bằng −π

6

Đáp số: z =
√

3+ i, z =

√
3

3
+

1
3

i

2. Chuyên Lương Thế Vinh - Hà Nội 03
Viết dạng lượng giác của số phức z biết z2.z̄2 = 16 và iz̄ có một acgumen bằng

π

6
Đáp số: z = 2

(
cos

π

3
+ isin

π

3

)
3. Chuyên Phan Bội Châu - Nghệ An KA-01

Tìm số phức z biết z2 +2z̄ là số thực và z̄+
1
z

có một acgumen là −π

3
Đáp số: z = 1+

√
3i.

4. Chuyên Phan Bội Châu - Nghệ An KD-01
Tìm acgumen âm lớn nhất của số phức z = (1+ i

√
3)10.

Đáp số: −2π

3

5. Chuyên Vĩnh Phúc KD-05

Tìm số phức z sao cho
z− i
z+ i

có một acgumen bằng
π

2
và |z+1|= |z̄− i|

Đáp số: z =−
√

2
2
−
√

2
2

i
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1. Chuyên ĐH Vinh KA-02

Cho số phức z thỏa mãn 1+ z̄ = |z̄− i|2 +(iz−1)2. Tính mô đun của w = z+
4

z+1
.

Đáp số: z = 1−2i→ |w|=
√

5, z =−1
2
− 1

2
i→ |w|= 7

√
2

2
2. Chuyên ĐH SPHN 04

Cho số phức z = x+2yi (x,y ∈R) thay đổi thỏa mãn |z|= 1. Tìm giá trị lớn nhất, nhỏ nhất của biểu
thức P = x− y

Đáp số: MinP =−
√

5
2

khi z =−2
√

5
5

+

√
5

10
i; MaxP =

√
5

2
khi z =

2
√

5
5
−
√

5
10

i

3. Chuyên Hạ Long KA-03

(a) Tính mô đun của số phức z biết z3 +12i = z̄ và z có phần thực dương.
Đáp số: z = 2− i→ |z|=

√
5

(b) Cho số phức z thỏa mãn z− z̄
1+3i

=
6+7i

3
. Tìm phần thực của z2013

Đáp số: z =
5
3
(1+ i) =

5
3

√
2
(

cos
π

4
+ isin

π

4

)
→ Rez2013 =−21006

(
5
3

)2013

4. Chuyên Lào Cai 01

Cho z =
(

1+ i
1− i

)5

. CMR: z5 + z6 + z7 + z8 = 0

Đáp số: z = i→ đpcm

5. Chuyên Lê Quý Đôn - Quảng Trị KA-03

(a) Cho các số phức z1,z2 thỏa mãn:

{
|z1|= |z2|=

√
13

|z1− z2|= 5
√

2
. Tính |z1 + z2|.

Đáp số: |z1 + z2|=
√

2

(b) Cho số phức z, thỏa mãn: |2z+ z̄−1+ i|= 1. Tìm GTLN, GTNN của E = |z+2z̄|.

Đáp số: MaxE =
√

2+ 1 khi z =
2+
√

2
6
− 2+

√
2

2
và MinE =

√
2− 1 khi z =

2−
√

2
6
−

2−
√

2
2

6. Chuyên Vĩnh Phúc KA-05
Cho phương trình trên tập số phức z2 + z̄ = 0. Tính tổng lũy thừa bậc 4 của tất cả các nghiệm của
phương trình đã cho.

Đáp số: z1 = 0;z2 =−1,z3 =
1
2
+

√
3

2
i,z4 =

1
2
−
√

3
2

i→ z1 + z2 + z3 + z4 =
1
2

7. Chuyên Trần Phú - Hải Phòng KA-02

Cho số phức thỏa mãn z− z̄
1+3i

=
6+7i

5
. Tìm phần thực của số phức z2013.

Đáp số: z = 1+ i→ Rez =−21006

8. Tìm phần thực và phần ảo của số phức z =
(1+ i)100

(1− i)96− i(1+ i)98

Đáp số: z =
−4
3
→ Rez =

−4
3
, Imz = 0
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