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1 Nam hoc 1961-1962

Bai 1: Tim s6 bi chia va thuong s6 trong phép chia sau day:

X% k% K | k%
* ¥ 0 8 0 ¥ *
0

* Xk X X

0

Bai 2: Trong mot truong cap II-1I1 ! ¢6 bén hoc sinh ¢ 16p V, VI, VII va VIII. Biét rang:

a) Hong khong hoc dai s6.

b) Cic va Nguyén cudi nam nay khong thi hét cap.

¢) Mai hoc trén an mot 16p.

d) Hong va Lé l1a ngudi cuing tinh.

d) Pham nam ngoai hoc cap I va nam nay vao hoc cuing trudng véi Tran.

e) Hong nam nay ding sach gido khoa nam ngoai ctia Ctic dé lai.

Hay tim tén ho cing nguoi va 16p ho hoc. (Hong, Cic, Mai, Lan 1a tén; Nguyén, Le, Tran,
Pham 1a ho).

(Chu y: Lép V chua hoc dai s6, thi hét cap & 16p VII)

Bai 3: Phan tich thanh thita sb:
A=0b-cP+(c—a)®+ (a—10)?

Bai 4: Céac canh dobi ctia tit gidc 16 ABCD cat nhau tai M va N.
Chitng minh ring cac duong tron ngoai tiép bén tam giac tao thanh cit nhau tai mot diém. (Diém
Miquel).

Bai 5: Dung mot dudng tron tiép xtc v6i ba dudsng thang cho trudc.

ITruée day, cap I gom cac 16p I-1V; cap IL: 16p V-VII; cap III: 16p VIII-X.



2 Nam hoc 1962-1963 (a)

Bai 1: Thuyc hién phép tinh:

1 1,5 1 145 5%
A=6:2-08: 54—+ -+ ———
3 5'0’4'E 46— 142,210

Bai 2: Song song v6i mdi canh ctia tam gidc ABC ta ké 35 dudng thing cach déu nhau. Nhiing
dudng thing nay chia tam giac ABC thanh nhiéu tam gidc nhd bing nhau.
Em hay tinh xem c6 tat cd bao nhiéu tam gidc nhé ay.

Bai 3: Chitng minh déng thiic:
a?+3ab 2a2—5ab—3b? _ a®+an+ab+bn
a’—9b? 6ab—a2—9b? 3bn—a?—an+3ab

Bai 4: Thuyc hién phép tinh:

1 1 1
ala—b)a—) T 2-a)o—c T cdc=b)(c-a)

Bai 5: T6 ngoai khéa Sinh vat ctia 16p em da cua mot s6 van moéng thanh nhitng tam hinh chit
nhat dé chuan bi lam khay dung do mo.
Néu khong dung éke, thude vuong, thude do goc, compa v.v.. ma chi véi soi day cé sin trong tay,
em c6 thé kiém tra xem nhing tam ay c6 phai la hinh chit nhat duge khong ?

Néu duge em hay trinh bay cach lam clia em. Dia vao dau ma em cé thé tin ring cach lam ay
la ding 7

Bai 6: Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 AD = 2AB.Tu C ta ha CE vuong goc v6i AB. N6i E
v6i diém giita 2 M ctia AD. Tt M ha MF vuong géc véi CE, cat BC tai N.

1. Tw gidc MNCD la hinh gi ?

2. Noi M va C. Tam giac EMC la tam giac gi 7

3. Chiing minh rang BAD gap doi AEM.

2diém giita = trung diém (tit dimng cii)



3 Nam hoc 1962-1963 (b)

Bai 1:Thuyc hién phép tinh:
- 0,8:(£:1,25)

2.4
A : (1,08—2):4
0,84— 5

(65—3%)-27%

Bai 2: Mot dam ruong hinh chit nhat c6 dién tich 1a 976,91 m? trudce day trong lta, nhung vi
han khong c6 nuée dé cay lda chiem nén da duge chuyén sang lam hoa mau. N6 duge chia lam
hai phan, méi phan cling 14 mot hinh chit nhat ndm doc theo canh dai clia ddm ruong. Phan trén
trong ngo, phan dudi trong khoai. Chiéu rong ctia phan dat trong ngo 1a 10,5 m, dién tich phan
dat trong khoai 14 482,57 m?2. Em hiy tinh chu vi ddm ruong ay.

(Chi ¥ giai bang phuong phap s6 hoc).

+ +(1,2.0,5):

SIS

Bai 3: Rat gon va tim sb tri clia biéu thiic sau v6i @ = —1,76 va y = %

_4x4+4x2y+y2—4 _ r+1

2 2 9
r—y r+y +y
): 22+y+ay+a 224y +2

A=
(2y—x x? — xy — 2y?

Bai 4: Trén mot tam van hinh chit nhat cac em hoc sinh trong t6 moc da nay ba dudng muyc
thang di, ds, d3 song song v6i canh dai, v bén dusng muyc thang khéc ti,ts, 3, t4 song song véi
canh ctia chiéu rong tAm van ay; roi theo nhitng dudng muic ay cua thanh nhitng miéng van nhé
dong hop dung phan. Biét rang d; cach canh dai thit nhat mot khodng 14 a, dy cach d; mot khodng
1a b, d3 cach dy mot khodng 1a ¢ va cach canh dai thi hai mot khoang 14 a. t; cach canh thi nhat
clia chiéu rong mot khoang 1a a, t, cach ¢; mot khoang 1a b, t3 cach t, mot khodng 1a a, t4 cach t3
mot khoang 1 ¢ dong thai cach canh thit hai ctia chiéu rong mot khoang 1a b. Néu khong duya vao
hinh vé hoiic khong dém sé miéng van da cua duge thi lam thé ndo dé biét duge to moc ay da cua
tam van noi trén ra thanh may miéng hinh vuong bang nhau, va may miéng hinh chi nhat bang
nhau ?

Bai 5: Cho mot hinh vuong va mot hinh chit nhat cling noi tiép trong mot duong tron tam O.
Em hay so sanh xem dién tich ctia hinh nao 16n hon va chiing minh diéu dé.

Bai 6: Cho mot nita duong tron duong kinh MON. Tit mot diem A bat ky tren MN ta vé
duong vuong goéc véi MN. Dudng vuong goc ay gap nita dusng tron tai B. Trén OB ta lay OC =
AB. Tim qu¥ tich ciia diém C khi A chuyén dong trén MN.



4 Nam hoc 1963-1964

(Thoi gian: 240 phat)

Bai 1: Can may mot cai man dai 2m, rong 1,6m, cao 2m véi kho rong 0,8m va gia 0,65d mbi
mét. Hai mép cita man chong lén nhau 0,8m. Dinh man ciing may bang vai man. Héi phai mua
bao nhiéu mét vai man, va tén bao nhiéu tién ? (khong tinh mép vién va mép khau).

Bai 2: Giai phuong trinh:

—41y:0,003 0,3—2):13 1
(z — 4}) _ 037 5) 13 b 417 810,037 — 1301 = 0
8

(355 —2,65)4] : £ (1,88 +22): 20

Bai 3: C6 472 lit nuéc mam dyng trong hai cai thiing chita 16n. Néu lay b6t ¢ thing thit nhat
ra 50 lit va d6 vao thiing thi hai, thi ldc 4y thing thi hai chita nhiéu hon thiing thi nhat 13 24
lit. Héi ltae dau mdi thiing dung bao nhiéu it nuéc mam?
(Giai bang phuong phéap dai s6 hay s6 hoc tuy ¥).

Bai 4: Cho tam giac ABC ma do dai ctia mot canh day bang 3p + 2t + u va chiéu cao tuong
ting bang 2p - 2t. Ta chia tam giac ABC thanh cac tam giac nho bang cdch nhu sau: noi cac trung
diém M, N, P cé céc canh AB, BC, CA, ta c¢6 tam gidc MNP; lan thi hai ta lai néi trung diém
clia cac canh cué tam giac MNP ta c6 tam gidc STR; lan thit ba, ndi trung diém ctia cac canh ca
tam giac STR, ta c6 tam giac GHE; lan thi tu, ndi trung dém clia cic canh ciia tam giac GHE,
ta c6 tam giac IKL ...

a) Nhu vay dén lan ndi thi tu, tam gidc da dugce chia ra lam bao nhiéu tam giac nhd? (chi tinh
cac tam giac rieng biet khong chong lén nhau).

b) Tinh dién tich tam giac IKL.

c¢) Néu ta tiép tuc ndi trung diém ctia cac canh cia tam gidc mdi tao thanh dén lan thi 20 thi
tam giac lic bay gio dugce chia ra lam bao nhiéu tam giac nhé ? Lap luan nhu thé nao dé dat phép
tinh?

Bai 5: Mot khu cong nghiép ¢6 4 nha may A, B, C, D. Nha may A cach nha may B 1a 3,7 km;
cach C 6,8 km. Nha may B cach C 4,5 km; cach D 6 km; nha may C cach D 3 km. Ngooi ta da
tinh riing 4 nha may trén cé thé chung mot cai coi bao gio lam viec ma tiéng coi chi nghe doge xa
khong qua 4 km.

1. Duyng hoanh do vi trf cac nha may véi ti xich 1:100000.

2. Chi r6 trén hoanh do pham vi c6 thé diit cai coi ding chung cho ca 4 nha may néi trén.

3. Trong pham vi Ay, nén diit coi & vi tri K nao thi ca 4 nha may c6 thé ciing lic nghe dude tuong
d6i 16 hon 1a khi dat coi d mot noi khac. Diya vao hoanh do, xem K cach cac nha may bao nhiéu km ?

Bai 6:
a) Cho tam gidc ABC v6i ba trung tuyén AM, BN, CI. Chiing minh rang sau tam giac do céc
trung tuyén tao thanh trong tam giac ABC deéu c6 dién tich bing nhau.

b) Dyng tam gidc PQR vuong goc & P biét canh huyéen QR = 5,5 cm va duong cao PH = 2
cm.

(Hai phan cia bai 6 doc lap vdi nhau )



5 Nam hoc 1964—-1965
(Thoi gian: 240 phat)

Bai 1: Mot can bo ké toan ciia hop tac xa da lam xong mot phép nhan trén gidy nhung vi
khong can than anh ta dé t& gidy iy tham nudc lam cho nhiéu chit s6 bi nhoe di, trong khong 1o
nita. Phép tinh d6 dudc chép lai sau day, v6i nhitng dau héi dit ¢ chd nhitng chit s6 bi nhoe. Ban
hiy tim gitip nhitng chit sd bi nhoe trong khong 16 & trén, chi can néi 16 cach tim chit s6 hang don
vi va hang chuc ciia s6 bi nhan (d6i v6i cic chit s6 khac khong yéu cau néi ré cach tim ).

T8 7 77

8 5 3

O O O A

T T 7
O Y O O
5 8 7 7 76 9 7
Bai 2: Thyc hién phép tinh sau day:

0,8:(3-1,25 100 —2): 2 3
<5 1 ) (5 15) 72 +(1,2.0,5) : -
0,64 — 52 (65 —33) 2 5

Bai 3: Cac can bo lam nghiép da dung cong thitc 0,08C2 (C la chu vi ctia hinh tron) dé tinh
dién tich cac hinh tron. Ban hay chitng minh cong thitc iy la cong thiic tinh gan dung dién tich
hinh tron.

Bai 4: Phan tich da thiic sau thanh thua s6: 28 + 2* + 1

Bai 5: Dung mot tam giac vuong biét mot canh géc vuong va hiéu gita canh huyén va canh
kia ctia géc vudng.



6 Nam hoc 1965-1966

*3%

Bai 1: Mot toan quan dich gom 20 tén xam luge My, 20 tén linh nguy, 20 tén linh Pac Chung
Hi v& 10 tén linh Uc. Trong toan nay c6 44 ten bi diet. Hay chimg té ring, trong sb d6 chic chin
sO bi diét ctia it nhat mot trong ba loai: xam luge My, linh nguy, linh Pic Chung Hi phai 16n hon
hodc bang 12.

Bai 2:

1. Hay phan tich biéu thic: (22 — y2)(y — zy2) — (y* — 22)(x — xyz) thanh thita so.

2. Chiing minh rang:
?—yz _ yP-az

(l-yz) — y(l-=z2)
N 1, 1,1
thi X+y—|—Z—x—|—y—|—z

véi r#y;yz =Lz #£0;2#0

neu

Bai 3: Cho hai vong tron (O) va (O’) cit nhau 6 A va B sao cho O, O’ 6 hai phia d6i véi AB.
Xét cat tuyén PQ di qua A va cat hai vong tron (O) va (0’) 6 P va Q.

1. Khi nao thi P va Q 6 hai phia d6i véi A ?
2. X4c dinh vi trf clia cat tuyén PQ sao cho cat tuyén d6 c6 do dai 16n nhat.
3. X4ac dinh vi tri clia cat tuyén PQ sao cho PA = QA.
4. Xac dinh vi tri ctia PQ sao cho PQ = [, [ la do dai cho biét.
(Trong cac cau 2, 3, 4 chi xét truong hop P va Q & hai phia doi véi A)

Bai 4: Giai phuong trinh:

6b+7a_3ax_1_ ar
6b 22 b2 — ab

V6i nhitng diéu kién nao thi phuong trinh c6 mot nghiem s6? 4

3Dé thi trén day dan theo [3], Theo [1] thi nim nay Bo khong to chiic thi (chung khéo toan mién Bac).
“Dan theo [4]. O [3] khong théy chép bai nay



7 Nam hoc 19661967
(Thoi gian: 240 phat)

Bai 1: Vu dong xuan nam nay mot hop tac xa nong nghiép da danh ra mot khu dat dé trong
ngo, khoai va d6. Trong khu dat ay da trong dugc 215 ha khoai, 175 ha ngo va 92 ha dé; trong s6
d6 co 12 ha dd trong xen v6i ngo, 35 ha dd trong xen vé6i khoai, 5 ha ngo trong xen véi khoai va 2
ha trong xen ca ba thit. Tinh xem dién tich ctia khu dat ma hop tac da danh trong ngo, khoai, do
noi tren.

Bai 2: Phan tich da thiic sau ra thia s6: a'® 4+ a®® + b6

Bai 3: Cho mot diem M bat ki trén doan thing AB. Lay AM lam canh ta vé hinh vuong
AMCD va lay MB lam canh ta vé hinh vuéng thit hai MBEG (ba diém M, C, G thang hang). Hai
hinh vudng nay déu ciing 6 vé mot phia ciia AB. Céac dudng tron (O) va (O’) ngoai tiép hai hinh
vuong ay cit nhau tai mot diém thi hai N.

a) Chitng minh r3ng cac duong thang AG va BC di qua N.

b) Tim quy tich trung diém ctia doan néi tam OO’ khi M chuyén dong trén AB. °

5Dén theo [1] . O [3] bai 1 va 3 chép khac:

Bai 1: Mot truong cap II nhan duge 5 dam ruong A, B, C, D, E dé trong lda thi nghiém . Dién tich cac dam
rudng ay khong bing nhau. Trong gid thiic hanh toan, c¢6 gido bdo: “Mdi em u6c lugng dién tich bat ki hai trong
nam dam rudng trén.” Nam em tra 18i trude:

Ai: “Dien tich ctia B 1a 250m?2, ciia C 1a 400m2.”

Bich: “Dién tich ctia D 14 450m?, ciia B 1a 300m2.”

Chi: “Dién tich ctia A 13 450m?2, ctia E 13 350m?”

Dat: “Dién tich ctia D 1a 350m2, ciia C 1a 300m>2.”

Hoa: “Dién tich ctia B 1a 200m?, ctia E 1a 250m?2.”

Co gigdo nhan xét: “Moi em da ude lugng ding dién tich mot ddm ruong.”

Tinh xem moi ddm rudng ndéi trén cé dién tich 1a bao nhiéu ?

Bai 3: Trén hai canh clia mot géc vuong xOy ta lay hai diém A va B sao cho OA = OB. Mot duong thing di
qua A cit OB tai M (M & trong doan OB). Tit B ha dudng vuong géc véi AM tai H, cit AO kéo dai tai 1.
a. C6 nhan xét gi vé hai doan OI vA OM, v& tit gide OMHI ? Chitng minh nhitng nhan xét do.
b. Tit O ké dudng vuong géc véi BI tai K. Chiing minh OK = KH. Tim quy tich diém K khi M chuyén dong trén
OB.



8 Nam hoc 1967-1968
(Thoi gian: 240 phat)

Bai 1: S6 giac My bi tiéu diét trong mot cuoc tan cong ciia quan va dan thanh phd Hué 1a
mot s6 ¢6 ba chit 6, trong d6 chit s6 hang tram béng 2 chit s6 hang don vi, chit s6 hang chuc bang
5 tong hai chit s6 hang don vi va hang tram. Tim s6 gidc My bi ticu diet.

Bai 2: Cho cac phuong trinh:
a) || =2x—1
b) |z| = -2 -5
1. Giai phuong trinh thit nhat.
2. Chitng minh rang phuong trinh thi hai vo nghiém
3. Duing do thi dé tim lai két qua cau héi s6 1 va cau hoi sé 2 trén day.

Bai 3: Cho tam gidc vuong tai A vi duong cao AH. Vé hai dudng thing bat ky vuong goc véi
nhau tai H. Duong thang thit nhat cit AC kéo dai trai F” v cit AB tai E. Duong thang tht hai
cat AC tai F va cat AB kéo dai tai E’. N6i E va F.

1. Tim trong hinh vé& nhiing nhém tam giac c6 hai géc bang nhau (ting doi mot )

2. Vi trf EH va HF phai nhu thé nao dé cho do dai ctia EF 1a nhé nhat.

9 Nam hoc 1968-1969
(Thoi gian: 240 phait)

Bai 1: Mot to giay hinh chit nhat dai 1,6m rong 0,96m dugc cit ra thanh nhitng miéng nhé
hinh chit nhat dai 5cm, rong 3cm. Hay tim cach cit to gidy lén dy sao cho vira lgi giay vita lgi
cong cat giay.

Bai 2: Ban A héi ban B: “Nam nay bd me ciia anh bao nhiéu tudi.”
B tra 15i: “B6 toi hon me toi 4 tudi, truée day khi tong s6 tudi ctia bd va me chiing toi 1a 104 tuoi,
thi tudi ctia ba anh em chiing toi 1a 14, 10 va 6. Hién nay tong s6 tudi ciia b6 me toi gap hai lan
tong s6 tudi clia ba anh em chiing t6i.”

Tinh xem tudi ctia bd va ctia me ban B 14 bao nhiéu ?

Bai 3: Phan tich da thiic sau thanh thia sb:
A=be(a+d)(b—c)—aclb+d)(a—c)+ablc+d)(a—0D).

Bai 4: Tim mot hinh chi nhat noi tiép trong duong tron c¢6 chu vi 16n nhat. Chitng minh rang
hinh chit nhat ay c6 dién tich 16n nhat.



10 Nam hoc 1969-1970

(Thoi gian: 270 phit)
I. DAI SO va SO HOC (Thoi gian 150 phiit)
Bai 1: Chiing minh réng 1ap phuong clia mot s6 nguyén bat ki (a>1) trir di 13 lan s6 nguyén
d6 thi luon luon chia hét cho 6.
21n+4

Bai 2: Cho n 1a mot sd tu nhién bat ki. Hay chitng minh phan thic T4n+3 khong thé gian udc
dugc.

Bai 3: Rut gon phan thiec:

a3+b3+c3—3abe
a2 +b2+c2—ab—be—ca

St oAl oz a__ ¢ . a—b\4 at+b
Bai 4: Ching minh: ncéu b d thi (c—d)

II. HINH HOC (Thoi gian: 120 phit)

Bai 5: Cho tam giac ABC (AB = AC) noi tiép trong dudng tron tam O va mot diém M chuyén
dong trén duong tron d6. Goi D 1a hinh chieéu ctia B tren AM va P 1a giao diém ctia BD va CM.

a) Ching minh tam giac BPM can.

b) Xéc dinh vi trf ca diém M trén dudng tron tam O dé cho diém P ciing ndm trén duong tron
do.

¢) Tim quy tich ctia diém D khi M chuyén dong trén duong tron.

6Pé tren day dan theo [1]. O [3] dé thi ndm 1969-1970 chép hoan toan khéc:
Bai 1: Phan tich da thic ra thita s6: 2® + 42? — 29z + 24

Bai 2: Chitng minh ring néu: é + % + %: 2 va a+ b+ c = abc thi
1 1 1
a2 TETa=2

Bai 3: Xem vi tri bén kho chita dau nhu bén dinh ctia mot tam gidc 161 ABCD, xac dinh vi tri ctia kho chinh
chita, ddu M sao cho téng do dai cac 6ng dan dau tit M t6i cac kho phu 1a bé nhat, tic 1a xéc dinh diém M sao cho
téng MA + MB + MC + MD la bé nhat.
Bai 4: Cho tam gidgc ABC. Tit trung diém D ctia BC ta ké mot doong vuong goc véi phan gidc goc A. Dudng vuong
géc d6 cat canh AB tai M va AC tai N.

a. Ching minh ring BM = CN.

b. Goi AB = ¢; AC = b. Tinh AM va BM theo b va c.

10



11 Nam hoc 1970-1971
(Thoi gian: 270 phit)
1. SO va DAI SO (Thoi gian 150 phiit)

Bai 1: Cho biéu thc
M= (82%—27): 4ot +622 +9)va N = (y* — 1) : (¥ +92 +y + 1).

Tinh ti s6 M:N khi x = 8 vy = 251.

219 973 115 49 g4
69.2104.1210

Bai 2: Rut gon:

Bai 3: Chiing minh ring mot s6 c6 dang n* — 4n3 — 4n? 4+ 16n (n 1a s6 tur nhién chén 16n hon
4) thi chia hét cho 384.

Bai 4: Mot chiéc mo t0 va mot chiée 6 to di tit M t6i K, van t6¢ moto la 62km/h, van toc
oto 14 55km /h. Dé hai xe cing t6i dich mot lic ngusi ta da tinh toan cho 6t6 chay trudc mot thoi
gian. Nhung vi li do dic biet, khi chay duge 2/3 doan duong MK, xe 6td budc phai chay véi van
téc 27,5km /h. Nho thé khi con cach K 124km thi moté da dudi kip 6t6. Tim khoang céch tit M
dén K.

II. HINH HOC (Thoi gian: 120 phait)

Bai 5: Trong hinh vuéng ABCD vé nita duong tron duong kinh AD va vé cung AC ma tam
1a D. N6i D v6i diém P bat ki trén cung AC, DP cit nita duong tron duong kinh AD & K. Ching
minh rang PK bang khoang cach tit P dén canh AB.

Bai 6: Cho mot doan thang AB va mot diém M bat ki trén doan thang ay. Tt M vé ntia dudng
thang vuong géc véi AB. Trén nita dudng thing ay lay hai diem C va D sao cho MC = MA va
MD = MB. Duong tron tam O; di qua ba diém A, M, C va dudng tron tam O, di qua ba diém B,
M, D cit nhau tai mot diém thit hai N (khac diém M).

1. Chiing minh ring ba diém A, N, D thang hang v& ba diém B, C, N thing hang.

2. C6 nhan xét gi vé mot trong bén diem A, B, C, D déi véi ba diém con lai ?

3. Chiing minh ring duong thang MN luon di qua mot diém c6 dinh khi M chay trén doan
thang AB.

11



12 Nam hoc 1971-1972
I. SO VA DAI SO (Thoi gian 150 phit)

Bai 1: Tim céc s6 tu nhién dé khi nhan méi s6 ay véi s6 12345679 thi duge mot tich gdm toan
chit s6 9 (truéc hét tim s6 ty nhién nhé nhat, sau d6 tim dang tong quat).

2—yz _ yP—zx _ 2P—uy

Cc

Bai 2: Chitng té néu ta co6
a’>—bc b%—ca Z—ab

thi suy ra dugce = =
T Y z

Bai 3: Nhan ngay 1-6, mot phan doi thiéu nién duge tang mot s6 keo. S6 keo nay duge chia
hét va chia déu cho moi doi vien trong phan doi. Dé bao dam nguyén téc chia ay phan doi trudng
dé xuat ra cach chia nhu sau:

— Ban thit nhat nhan mot cai keo va duge lay them 1—11 sO keo con lai. Sau khi ban thit nhat da
lay phan minh, ban thit hai nhan 2 cai keo va dugdc lay thém 1—11 s6 keo con lai. Ct tiép tuc nhu
thé dén ban cudi cling, thi n, nhan n cai keo va duge 1ay thém 1—11 s6 keo con lai.

Hoi phan doi Ay c6 bao nhiéu doi vien va mdi doi vien nhan bao nhiéu céi keo ?
II. HINH HOC (Thoi gian: 120 phit)

Bai 4: Cho tam giac can ABC (AB=AC) va duong tron di qua ba dinh cia tam giac. Vé duong
kinh PQ song song v6i BC. Tt P va Q vé day PN va QM ndm cung phia d6i v6i duong kinh PQ
va theo thit tu song song véi cic canh bang nhau ciia tam giac ABC.

a) Tt giac c6 dinh 1a M, N, P, Q 1a hinh gi 7 Tai sao 7

b) Chitng minh ring khodng cach gitta MN va PQ bing mot nita canh day BC ctia tam giac
ABC.

Bai 5: Tim quy tich nhimg diém M ma téng nhitng khoang cach tit diém do t6i hai dudng
théng cit nhau bang do dai mot doan thang cho trudc.

Néu trong gia thiét thay tong nhitng khoang cach bing hieu nhitng khoang céch thi quy tich
phai tim sé la gi ?
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13 Nam hoc 1972-1973

KT
Bai 1: Vé do thi ham s6 y = |z — |z||.
Bai 2: Hiéu binh phuog ctia hai s6 tu nhién bang 169. Tim hai s6 do.

Bai 3: Duong tron noi tiép tam gidc ABC c6 tam 1a O, ban kinh bang don vi va tiép xtc vdi
canh AB 6 D, v6i canh AC 6 E.

1. Tinh khodng céach tit O dén tam duong tron noi tiép tam giac ADE.

2. Cac phan giac trong ctia géc B v C ciat duong thang DE theo thit tiy tai M va N. Chiing
minh 4 diém B, C, M, N nam trén duong tron.

"Dén theo [3]. Theo [1] nam nay Bo Gido duc khong t6 chiic thi.
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14 Nam hoc 1973-1974

(Thoi gian: 360 phit)
1. SO HOC

Bai 1: Chosdén=12345678910 11 ... 99 100 (cidc dau cham chi tat ca cac s6 tiu 12 dén
98 viét tiép sau s6 11 va trude s6 99 theo thit tu tit nhd dén 16n).

Phai x6a bo 100 cac s6 nao dé cac chit s6 con lai, (vAn giit nguyen thit tu nhu truée) tao thanh
mot s6 16n nhat.

Bai 2: Hay ching t6 rang két qua ciia day tinh: 0,3 - (1983193 — 1917'917) 1a mot s6 nguyen.
1. DAT SO

Bai 3: Cho hinh vuong ABCD c6 canh dai a mét, a 1a mot s6 duong cho trode. Hay tim trén
canh BC motdiém M sao cho ti s6 ctia dién tich tam gidc ABM va dien tich hinh thang AMCD la
mot s6 duong cho truéc m. Tim diéu kién ctia m dé cho bai toan c6 1oi giai. Vé diém M trong cac

1 3

truong hop sau day: m = =, m = 3

Bai 4: Phan tich da thtc ra thira sb:
A=a"+62%+ 72% — 62+ 1.

III. HINH HOC

Bai 5: Dyng hai dudng tron tiép xtic ngoai v6i nhau, c¢6 tam la hai diém c6 dinh cho truée sao
cho mot trong hai tiép tuyén chung ngoai ctia ching di qua mot diém ¢ dinh cho trude.

Bai 6: Cho tam giac ABC vuon ¢ A, canh huyén BC dai gap hai lan canh AB; D 13 mot diém
trén canh AC sao cho ABD = %A?C’, E la mot diém trén canh AB sao cho ACE = %A/C\B. Goi
F 13 giao diém ctia BD va CE; G va H 1a cac diém déi xing ciia F theo thit tu qua cac canh BC
va CA. Chiing minh ring H, D, G thang hang.
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15 Nam hoc 1974-1975
1. SO HOC va DAI SO (Thoi gian 180 phiit)

Bai 1: Chiing minh rang n* + 6n3 4+ 11n? + 6n chia hét cho 24 véi moi sé ty nhién n.

2 2
Bai 2: Giai phuong trinh: x — ax - 1)2117 +a= ﬁ

Bai 3: Tim s6 c6 hai chit s6 ma binh phuong clia s6 ay bang lap phuong clia tong cac chit sb
cua no.

II. HINH HOC (Thai gian: 180 phiit)

Bai 4: Mot to phu lao dinh trong 10 cay chudi theo 5 hang, méi hang 4 cay. Sau khi ban cac
cu thiy rang it nhat c6 6 cach trong theo dung yéu cau dé ra. Em hay néu 6 cach dé bang so do
(khong can giai thich, chiing minh) theo quy uéc sau day:

— M&i hang cay biéu thi bang mot doan thing.

— MBbi gbc cay bicéu thi bing mot dau cham tron

Bai 5: Dyng hinh binh hanh ABCD theo canh AB = a, tdng ctia hai duong chéo AC + BD =
m va géc a tao bdi hai dudng chéo ay.

Bai 6: Tam giac DNM noi tiép trong tam giac nhon ® ABC cho trude. Trong s6 tat ca nhiing
tam gidc noi tiép DNM Ay, hdy tim mot tam gidc sao cho c6 chu vi nhé nhat.

8Dan theo [3]. 0 [1] viét tam gidac ABC - khong c6 tit nhon, nhung c6 1& do in sét. Vi noi dung bai 6 nay thuec
ra la dinh li Fagnano
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16 Nam hoc 1975-1976
VONG I (Thoi gian: 180 phit)

Bai 1: Tim nhing s6 tu nhién c¢6 ba chit s6 ma khi chia cho 11 ta dugc thuong la mot tong
céc binh phuong clia cac chit s6 clia s6 do.

Bai 2: Véi nhitng gia tri ndo clia a va b thi da thic 2° + az? + 22 + b chia hét cho da thiic
2? + 2 + 1?7 Hay giai bai toan bang hai cach khac nhau.

Bai 3: Mot tam gidc can, mot hinh thang cting ndi tiép trong mot dudng tron, trong dé cac
canh bén clua tam giac can song song véi cac canh bén ctia hinh thang va mot trong nhitng canh
day ctia hinh thang 14 duong kinh ctia hinh tron da cho. Tinh chiéu cao hinh thang, biét rang
dudng trung binh ctia hinh thang bang 1 va dién tich ctia tam giac da cho bang S.

VONG II (Thoi gian: 180 phait)

Bai 4: Néu dem s6 A gom boén chit s6 nhan véi s6 B ciing gom bon chit s6 Ay nhung duge viét
theo thit tu ngugce lai (so v6i s6 A) thi tich thu duge 1a mot s6 gom tdm chit s6, trong dé ba chit
sO cudi cing déu 1a chit s6 0. Tim tat ca cac cip so A, B.

Bai 5: Hai vat thé I va II cling chuyén dong trén mot dudng tron. Néu ca hai chuyén dong
cling chiéu thi sau méi khoang thoi gian 56 phit ching lai gap nhau mot lan. Néu ca hai chuyén
dong v6i toc do cit nhung nguge chiéu nhau thi sau mdi khoang thoi gian 8 phut chiung lai gap
nhau mot lan. Ngooi ta con thay rang khi khodng cach gitta ching 14 40m thi sau d6 24 giay ching
chi con cach nhau 26m. Tim téc do (theo mét/phiit) ctia méi vat thé biét ring trong khoang thai
gian 24 giay ndéi trén ching khong gap nhau.

Bai 6: Trong mot mat phang ngudi ta ké mot trieu duong thang timg doi mot khong song song
v6i nhau. Qua giao diém clia hai duong taang bat ki (trong s6 dudng thang da ké) it ra con c6
mot dudng thang nita (trong s6 duong thang da ké) di qua. Chitng minh ring tat ca nhitng duong
thing da ké déu di qua mot diém.

Bai 7: Cho ba dudng tron ciing nim trén mot mit phing ciing ¢6 ban kinh r. Tam clia duong
tron nay la giao diém ctia hai dudng tron kia. Ban Toan cho ring dién tich phan chung C clia ca
ba hinh tron da cho 16n hon i dién tich mot hinh tron da cho; ban Thang cho rang dién tich phan
chung C nhé hon i dién tich mot hinh tron da cho. Con ban Nam cho rang dién tich phan chung
C bang i dién tich mot hinh tron da cho.

Hoi ban nao néi dang, giai thich tai sao 7

16



17 Nam hoc 1976-1977
(Thoi gian: 240 phit)

Bai 1: Tim tat ca nghiém nguyeén duong clia phuong trinh sau:

2y’ + 22y — 243y +x =0

Bai 2: Tim s6 ¢6 hai chit s6 ma s6 ay 1a boi ctia tich hai chit s6 clia chinh s6 dé.

Bai 3: Cho tam gidc trong dé c¢6 mot goc ti. Ban Thanh cho rang trung tuyén ké tit dinh goc
nhon ctia tam giac dong thai c6 thé 1a duong phan giac clia géc nhon dé. Ban Cong cho rang diéu
d6 khong thé c6 duge. Hoi ban nao néi ding, vi sao ?

Bai 4: Cho mot tam giac ¢6 do dai cac canh 1a a, b, ¢; dong thoi thda man ding thic a—b = b—c.

Goi M la giao diém cac trung tuyén, P 1a giao diém cac dudng phan gidc trong ciia tam gidc da
cho. Chitng minh rang MP song song vdi canh c¢6 do dai 1a b.

18 Nam hoc 1977-1978
(Thoi gian: 240 phait)

Bai 1: Tim nhitng bo gom ba s tu nhién c6 tinh chat: tich ctia hai s6 bat ki thém 1 chia hét
cho s6 con lai

Bai 2 Goi n 1a s6 ti nhén, tinh tich sau day theo n:

1 1 1 1

(1_5)(1_5)(1_1)”'(1_n+1

)

Bai 3: Cho tam gidc ABC véi AB = AC va ABC = 80°. Ly mot diém I trong tam gidc ay
sao cho TAC = 10° va IC A = 30°. Hay tinh goc AIB.

Bai 4: Cho mot dudng tron, mot diem A bat ki ndm trén dudng tron dy va mot diem M &
trong hinh tron. Tim hai diém B va C § trén dudng tron Ay sao cho:

a) M la giao diém clia cac trung tuyén ctia tam giac ABC;

b) M la tryc tam cia tam giac ABC.
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19 Nam hoc 1978-1979
(Thoi gian: 240 phit)
Bai 1: Giai phuong trinh:

e+ 1| +3lz -1 =z + 2+ |z| + 2|z — 2]

Bai 2: Chitng minh rang s6 duge thanh lap béi 3" chit s6 giong nhau thi chia hét cho 3", trong
dé n 1a s6 tu nhien.

Bai 3: Ban Thang sau khi v& mot hinh tron noi tiép tam gidc ABC, lai vé thém hinh vuong
DEFG ngoai tiép véi hinh tron O d6 thi rit ra nhan xét: phan chu vi ctia hinh vuong DEFG nam
trong tam gidc ABC bao gio ciing 16n hon mot nita chu vi hinh vuong d6. Nhan xét ctia ban Thang
ding hay sai, vi sao?

Bai 4: Cho tam giac ABC. Trén dudng phan giac ciia géc A 1y mot diem D. Kéo dai BD cét
AC tai B;. Kéo dai CD cat AB tai C;. Chitg minh néu CC, = BB; thi tam giac ABC la tam giac
can.

20 Nam hoc 1979-1980
(Thaoi gian: 240 phat)

Bai 1: Cho A = m+n va B = m?+n?, trong d6 m, n 1a cac s6 ti nhién nguyén t6 cting nhau.
Tim toc s6 chung 16n nhat ctia A va B

Bai 2: Goi O 1a tam duong tron noi tiép tam gidac ABC. Tt O ha cic dudng vudng goc véi cac
canh BC, CA, AB lan lugt tai D, E, F. Ké BB’ vuong goc véi AO, AA’ vudng goc véi BO. Chiing
minh A’, B’, D, E théng hang.

Bai 3: Bat dang thic sau ding hay sai, vi sao?
106 + 1)
(1 | > <3

Bai 4: Chia hinh vuong MNPQ thanh nhiéu hinh vuong nhé biang nhau. Tiép d6 dung cac tam
gidc ma mdi dinh ctia chiing vita nam trén canh ctia hinh vuong MNPQ, dong thai vita 1a dinh cia
cac hinh vuong nhé. Tam giac vita dyng c6 thé la tam giac déu duge khong ? vi sao ? (Biét ring
trong mot tam giac vuong tong binh phuong hai canh goc vuong bang binh phuong canh huyén).

18



21 Nam hoc 1980-1981
(Thoi gian: 240 phit)
Bai 1: Tim s6 ¢6 4 chit s6 abed biét réng abca = (5¢ + 1)2.
Bai 2: Chiing minh chit s6 tan cuing cua cac s6 ty nhien N va N° 1a nhu nhau.
Bai 3: R va r 14 do dai ban kinh céc hinh tron ngoai tiép va nai tiép tam giac ABC. dy, dy, ds
lan lugt 1a cac khoang cach tir tam hinh tron ngoai tiép t6i cac canh BC, CA, AB. Tinh téng R
+ 1 theo di, da, ds biét ring trong mot ti giac noi tiép duge, tong cac tich clia hai canh déi dien

bang tich hai duong chéo.

Bai 4: Cho 4 duong tron (Oy), (02), (03), (O4). Hay dung hinh vudng ma moi canh (hay canh
kéo dai) clia no tiép xic véi mot trong 4 doong tron da cho.

22 Nam hoc 1981-1982
(Thoi gian: 240 phait)

Bai 1: Cho ttt gidc 16i ABCD ngoai tiép hinh tron tam O. Chitng minh dudng tron noi tiép
tam giac ABC tiép xtc véi duong tron noi tiép tam giac ACD

Bai 2: Cho A 1a s6 chinh phuong c6 4 chit s6. Néu ta thém vao mdi chit s6 clia A mot don vi
thi dude mot sd B ciing 1a mot sd chinh phuong. Tim céc s6 A va B

Bai 3: Cho tam gidc déu ABC noi tiép trong duong tron ban kinh R. Mot diém M chay trén
cung bé AB. Chitng minh tdng cac khoang cach tit M dén A va B khong 16n hon dudng kinh ctia
duong tron do.

Bai 4: Tim cac nghiém nguyén ctia phuong trinh:

(x — 2)(2® + 22 + 2%) = 2y + 32°
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23 Nam hoc 1982-1983
(Thoi gian: 240 phit)

Bai 1: Trén cac canh ctia AOB lay cac doan OA va OB, véi OA > OB. Trén OA lay diém M,
tren doan OB lay diém N sao cho AM = BN = x.
Tim tri s6 ctia x dé MN = y dat gié tri nhé nhat.

Bai 2: Cho ba diém A, B, C ciig ndm trén duong thang a (B nim gitta a va C). Liy AB lam
canh, dung tam giac dau ABE; 1y BC lam canh, dung ram gidc déu BCF. (E va F cliing 6 vé mot
phia d6i v6i a). Goi M la trung diém cud AF va N 1a trung diém ctia CE.

Chitng minh tam giac BMN 1a tam gidc deéu.

Bai 3: Chitng minh rang trong cac s6 tu nhién thé nao ciing ¢6 s6 k sao cho s6 1983% — 1 chia
hét cho 10°

Bai 4: Trong mot tran thi dau cd qubc té ciia trudng pho thong co s Quang Trung c6 hai ban
hoc sinh 16p Bay va mot s6 hoc sinh 16p Tam tham dy. Theo diéu lé cudc thi hai dau thi bat ki
déu phai dau véi nhau mot tran; ngusi thing dude 1 diém, ngusi thua duge 0 diém; néu hoa thi
moi ngudi duge % diém. Hoéi c¢6 bao nhiéu ban 16p Tam tham du ? Biét ring tong s6 diém nhan
dugc ciia ca hai ban hoc sinh 16p Bay 1a 8, con tat ca cac ban 16p Tam déu nhan dude s6 diém
bang nhau.

24 Nam hoc 1983-1984
(Thaoi gian: 180 phit)

Bai 1: Ba dudng tron ciing c6 ban kinh bing 1, ciing di qua mot diem O va doi mot cit nhau
tai ba diem A, B, C. Chting minh dudng tron di qua ba diém A, B, C ciing c6 ban kinh r.

Bai 2: Trén mat phang cho trude hai diém A va B. Hay dyng hinh vuong sao cho méi diém A,
B nam trén mot canh nao dé ctia né va tong cac khoang cach tit A dén céc dinh ctia hinh vuong
14 bé nhat.

Bai 3: C6 bao nhiéu s6 gdm boén chit s6 ma tong hai chit s6 dau bing tong hai chit s6 cudi ?

Bai 4: Cho 2" = 10a + b. Chiing minh néu n > 3 thi tich ab chia hét cho 6. O day a, b, n la
cac s6 nguyén duong va b < 10.
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25 Nam hoc 1984—-1985
(Thoi gian: 180 phit)

Bai 1: Cho tam gidc nhon ABC (tam giac ¢6 cd ba goéc déu nhon) noi tiép trong dudng tron
tam O. Tt B va C vé hai tiép tuyén ctia duong tron, chiing cat nhau tai D. T D ké mot cat tuyén
song song véi AB, cat tuyén nay cat duong tron tai M va N, va cat Ac tai L.

Ching minh IM = IN.

Bai 2: C6 bao nhiéu s6 gom boén chit s6 c6 tinh chat sau day: sé do chia hét cho 11 va tong
bon chit s6 clia né ciing chia hét cho 11.Tim tat ca cac s6 ay

Bai 3: Cho M = 22 +y* + 222 + t2 v6i x, y, z, t 1a cic s6 nguyén khong am. Hay tim gid tri
nhé nhat ctia M va cac gid tri tuong tng clia x, v, z, t biét rang:

22—y +t2 =21
2% + 3y% + 422 = 101

Bai 4: Cho hai ntta dudng thang phan biet Ax va By cit nhau tai O.Hai dong tit I va I xuét
phét tit A va tit B bat dau chuyén dong theo hoéng Ax va By ciing mot lac va véi van toc khong doi
13 v. Hoi sau bao lau hai dong tit d6 gan nhau nhat, va lac d6 hai dong tit da di duge quang duong
dai bao nhiéu ?. Biét rang khoang cach tit A dén O béng a, khoang cach tit B dén O bang b va a # b.

26 Nam hoc 1985-1986
(Thoi gian: 180 phait)
Bai 1: Chiing minh ring P = a°b — ab® chia hét cho 30 v6i a, b 13 hai s6 nguyén bat ki

Bai 2: Mot chiéc dong ho chay chinh x4c dang chi 12 gio trua (cic kim gio, kim phut, kim giay
chong len nhau).

1) Trong khodng thai gian tit 12 dén 14 gio, vao nhitng thoi diém nao (tinh theo gig, phit,
giay) thi kim gio v& kim phat thang hang ma khong chong len nhau ?

2) Vao thai diém nao ci ba kim chong lén nhau 1an thit hai ?

3) Khi nao kim gig, kim phut, kim giay chia mat dong ho thanh ba géc bang nhau ?

Bai 3: Cho mot doan thang AB va mot diém M bat ki trén doan thang ay. Tt M vé ntta dudng
thang vuong goc véi AB, trén dé lay hai diem C va D sao cho MC = MA va MD = MB. Duong
tron di qua ba diem A, M, C va dudng tron di qua ba diém M, B, D cit nhau tai N (khac M).

1) Khi M chay trén AB thi N chay trén duong nao ?

2) Chitng minh rang khi M chay trén doan AB, cdc duong thang MN ludn di qua mot diém cb
dinh.

Bai 4: Cho tam giac vuong can ABC (A4 = 90°), M la trung diém ctia BC. Tt dinh M vé goc
459 cac canh clia goc nay cat mot hosic hai canh ciia tam giac 6 E va F. Xéc dinh vi trf clia E va

F sao cho dién tich tam giac MEF 1a 16n nhat. Dién tich 16n nhat d6 bang bao nhiéu ?
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