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PE THI PAI HQC KINH TE 2010
PAP AN THAM KHAO

Cau 1. Giai va bién luan h¢ phuong trinh

mx+y-+z=1
Xx+my+z=1
X+y+z=0
Giai.
m 1 1 m 1 1
d, —d,—d, 2
detA=|1 m l-m m-1 O=(m-1)
dy —d;—d,
1 1 l|=———————l-m 0 O
. . . . detA.
Truwong hop 1: Khi det A = 0 < m = 1. H¢ phuong trinh ¢6 nghiém duy nhét x; = thJ
e
I 1 1 m 1 1 m 1 1
Véi detA, =|1 m I=m-—1;detA,=|1 1 I|=m-1;detA;=|1 m I|=-2(m-1)
0 1 1 1 01 I 1 0
A detA, 1~~~ detA, 1 =~ detA, = 2

Xy = - Xy = -
detA m-—1 detA m-—1 det A m-—1
Truwong hop 2: Khi detA=0< m=1.

11 11 1 1 1)1 1 1 1)1

P— — p—
Lap ma tran mé rong A = (A[B)=|1 1 11d2 dz dlo 0 0/0|d,«d;/0 0 O-1
— — [ Y
11 1j0]=——3—20 0 0]-1 0 0 00

Vay r(A)=1< r(K) =2 . Hé vd nghiém

Chii y: Néu ban tinh theo det thi s& d& bi Ira vi trong truong hop nay det A ;=0,Vj ma h¢ van vo

nghiém

Cau 2. f(x)= X
m, x=0

a) Tim m dé ham s6 lién tuc

Giai.

Dé xét tinh lién tuc cia ham s ta tién hanh qua 3 budc sau:

i Apdung Vocu'ngbe' linol SIAX g
x=0 X

e Tinh lirr(}f(x)zlin(}

Luru y: Néu ban khong biét 4p dung V6 ciing bé theo cong thirc lim (e“(") — 1) = a(x) thi ban c6 thé

X—Xq

sir dung quy tic L’hospital nhu sau
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limf(x) =1lim © [9] L "hospital lim<cos xesmx) =1
x—0 X 0 _—

x—0 x—0

e f(0)=m

e Dé ham sd lién tuc thi limf(x) =f(0) & m=1

b) Tinh dao ham cua ham s tai 0.

Giai.
esinx _1 1
o - sinx 1 _ % LSIX
£'(0)=lim FO=1O) _ iy x —lim&—— X 21 X [Q]L'hos T A —— 1[9]
x—0 X — 0 x—0 X x—0 X ——x—0 2X 0
ol % LSinX 2, sk ASinx
L 'hos lim — 10X "€ +cos'x*e :l
x—0 2 2
Két luan:Ham s6 c6 dao ham tai x=0 véi gid tri 1a £(0) = 1/2 .
Cau 3. Cho
T™=Ppq, +P,q, — C— tq,
p,=80:p, =75C=q; +q; +qq, +4,t=5
Tim ql, q2 dé 1oi nhuén dat cuc dai toan cuc
Giai.
Ham loi nhuan duge viét lai nhu sau: ™= —q; —q} —q,q, +80q, +70q, —4
Piéu kién can dé loi nhuan dat cuc dai 1a
T, =0 [~2q,—q,+80=0 =30
@ N 9, — 49, N q;
TVCIZ:O —q,—2q,+70=0 q, =20
Diéu kién du dé loi nhuan dat cuc dai 1a
T(‘;h‘h = <_2q1 - qz + 80)‘11 - _2’
T(:hCIz = <_2q1 B qz + 80)% - L
'n:h[h = (—q1 —2q, + 70)qz =-2.
H=-2<0
Ta c6 -2 -1 Vq,,q, = 7 10m ngat=- wdat cuc dai toan cuc tai 4=
H, = | 2:3>0 q, =20

Cau 4. Cho ma tran hé so6 dau vao

0,4 0,1 0,3
A=(0,1 0,4 0,2
0,4 0,2 0,2
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Do cai tién k¥ thuat nganh 1 tiét kiém duoc 25% nguyén liéu cta nganh 3. Khi d6, hiy tim ma tran

dao (I- A) "' v6i 113 ma tran don vi cdp 3. Dung két qua d6 tim muc san luong ciia 3 nganh biét yéu

cau cta nganh kinh té mo 1a D= (19; 38; 19)

Giai.

Do nganh 1 tiét kiém dugc 25% nguyén liéu ciia nganh 3 nén luong nguyén liéu ctia nganh 3 can

cho nganh 1 gidm di 25% nghia la a;,'=0,4—-0,4%0,25=0,3. Vay ma trdn hé¢ s6 dau vao liic nay
0,4 0,1 0,3

sela A=|0,1 0,4 0,2
0,3 0,2 0,2

0,6 -0,1 -0,3
TacoI-A=|-0,1 0,6 -0,2

—0,3 —0,2 08

Pit
6 —1 -3
B=10(-A)=|-1 6 -2
-3 -2 8

B = (10 (I-A)) =10"*(1-A)"
< (I-A) ' =10*B"

Luu §: Muc dich cta cdch giai nay 1 gidp ban d& tim (I-A)™' vi s& khong dung t6i sé thap phan.

Bll BIZ B13
N _ i+j
Tatim B l:detB B, B,, B,[:B,=(—1)"detB,
B31 B32 B33

det B 1a dinh thic ¢6 dugc trr dinh thirc B béng cach bo di dong i, cdt j ctia dinh thiic detB

6 —1 -3
detB=|—1 6 —2[=190
-3 -2 8
| B, B, B, | 44 14 20
B*:deﬁ B, B, B, :F* 14 39 15
B, B, B 20 15 17
| 44 14 20
(I-A) ' =10%*B™'=—*{14 39 15
20 15 17
3
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44 14 20)(19 92
Vay X :(I—A)fl *D:i* 14 39 15(|38|=|107
20 15 17)(19 85
PHAN XAC SUAT
Cau 5.
Mot hop chira 3 déng xXu déng chét: 2 déng xu cong béng ¢6 mdt mat hinh va mot mat chir , mét
d6ng xu c6 ca 2 mit hinh. Ngudi ta 1dy ngau nhién tir hop ra mot ddng xu va gieo né 3 1an doc lap.
a) Tinh xédc sut dé ca 3 1an gieo déu xuat hién mit hinh
Giai.
Nhan xét: CAu a ctia bai todn va dit kién dé bai cho ta théy rﬁng cau hoi dugc chia l1am 2 giai doan:
Giai doan 1: Lay ngau nhién 1 dong xu
Giai doan 2: Tung dong xu 3 1an doc lap
Vay ta tién hanh dit bién c6 nhu sau:
Goi A, 1a bién c6 ldy duoc dong xu cong bang
A; 12 bién ¢6 1ay dugce dong xu ¢6 2 mit hinh
Goi B 12 bién ¢b ca 3 1an gieo déng xu déu xudt hién mat hinh
Ta co
P(B)=P(A)*P(B/A,)+P(A,)*P(B/A),)
Pay la cong thirc diy di
Xdc sudt @é ca 3 lan gieo d‘éng xu déu xudt hién mdt hinh dwgc tinh bdng xdc sudt dé chon dwoc
dong xu céng bang va xdc sudt gieo dong xu nay cda 3 lan déu xudt hién mdt hinh hodc xdc sudt
chon dwoc dong xu ¢é 2 mat hinh va xdc sudt gieo dong xu nay cd 3 lan déu xudt hién mdt hinh
Véi
P(A))=2/3
P(B/A,)=(1/2)
P(A,)=1/3
PB/A,) =1
Két luan: Vay P(B)= 5/12
b) Biét rang ca 3 1an gieo déu xuat hién mat hinh, tinh xdc suit dé dong xu lay ra 1a dong xu cong
bang
Nhan xét: Pay chinh 12 xdc xuit c¢6 diéu kién ( Cong thirc Bayes)

P(A,*B) _P(A)*P(B/A,) _ 1
P(B) P(B) 5

P(A,/B) =

Cau 6. Mot tram du lich bii bién c6 thué tau cano dé cho khach hang thué lai. Hang ngay tram phai

tra cho chu tau 12 520 ngan ddng trén mdi chiéc tau( chi tau khong can biét tau c6 dugc khich hang
4
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thué lai hay khong). Moi chiéc tau duoc tram cho khich hang thué lai voi gida 980 ngan déng mot
ngly. Qua mot thoi gian theo doi s6 lidu thong ké, tram ghi nhan dugc s yéu cau thué tau trung
binh mdi ngay 1a 3,6. Tram du lich nay quyét dinh thué thudng xuyén 3 tau dé phuc vu lai cho
khéich hang.

a) Hay tim luat phan phdi x4c xut ctia so tién 13i thu duoc trong mot ngay cta tram. Biét rang
sO yéu cau cua khich hang thué tau cia tram trong mot ngay 1a dai lwong ngiu nhién c6 quy
luat phan phéi poison

Gidi.

Goi X 1a s tién 1ai thu duoc trong mot ngay cua tram.

Phan tich: S6 tién 14i phai dya trén s6 tau trong mot ngay khach hang thué lai ma sb tau khach
hang thué lai ¢ thé 1a 0 thué chiéc nao; 1 chiée; 2 chiée; 3 chiée. Tur déy ta s& tinh duoc X nhan
duogc cac gia tri 1a bao nhiéu.

* Khi khong c6 chiéc tau nao dugc thué thi s6 tién 14i khong ¢ nhung tram du lich van phai tra tién
thué nén sd tién 14i trong trudng hop nay 1a mot gid tri am: - 520%3= -1560 ngan dong

* Twong tu cho cédc trudong hop cé 1, 2, 3 chiéc dugc thué

- 1 chiéc duoc thué nén s tién 1i 1a: 980 — 3* 520 = -580 ngan dong

- 2 chiéc duoc thué nén s tién Idi la: 980 * 2 -3 * 520= 400 ngan dong

- 3 chiéc duoc thué nén s tién Idi la: 980*3 — 3* 520 =1380 ngan dong

S6 tién 1ai thu dugc dua trén s6 yéu cau ciia khach hang thué tau clia tram trong mot ngiy nén ta goi
Z 12 s6 yéu cau cua khdch hang thué tram trong mot ngdy, Z ~ P(\) = P(3,6)

=X %\ k

PO =2 Véi X 1 gid tri trung binh; X\ = 3,6

k!

Vi Z=0 twong g v&i khdng c6 chiéc tau nao dugc thué nén

P(Z=0)= 63'6246)0 ( khéng c6 yéu cau thué tau tir khach hang) nén sd tién 13i 12 : -1560
Tuong ty

P(Z=1)= Lf%)l (¢6 1 yéu cau thué) nén sd tién 1ai Ia : -580

P(Z=2)= L(‘M)z( 6 2 yéu cau thué) nén sb tién 14i 1a: 400

e *3,6) e?°*(3,6) e *(3,6)’
0! 1! 2

P(Z>3)=1-P(Z=0)-P(Z=1)-P(Z=2)=1—-

(c6 tir 3 yéu cau thué ctia khach hang tr¢ 1én) nén sd tién Ii 1a: 1380
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Vay ta ¢6 quy ludt phan phéi x4c suat cia X nhu sau

X -1560 -580 400 1380
P(Z) 673,6 * (3’ 6)() 673,6 * (3’ 6)1 673,6 * (3’ 6)2 P(Z Z 3)
0! 1! 2!

b) Néu dya vao sb tién 1ai trung binh thu dugc trong mot ngay cua tram dé quyét dinh thi tram
nén thué thuong xuyén 3 hay 4 tau?.
Céc ban 1am tuwong tu nhu ciu a nhung ¢ day s6 tau tram thué 1a 4

Vi Z=0 twong Gng véi khdng c6 chiéc tau nao dugc thué nén

673,6 * (3 6)() i . .
P(Z=0)= —" (khong chiéc tau nao dugc thué€) nén so tién 1ai la Y= -2080
e73,6 % (3 6)1 i ] .
PZ=1)= —' ( 1 chiéc duogc thué) nén so tién 1di 1a Y=-1100
e " *(3,6)’ . on
P(Z=2)= T (2 chiéc dugc thué) nén so tien 1ai la Y=-120
e 7 *(3,6)° . s
P(Z=3)= T’ ( 3 chiéc dugc thué) nén so tién 14i 1a Y = 860

P(Z>4)=1-P(Z=0)-P(Z=1)—P(Z=2)—P(Z=3) (4 chiéc dugc thué) nén s6 tién li la Y=

1840
Vay ta c6 quy luat phan phdi xdc suat ciia Y nhu sau
Y -2080 -1100 -120 860 1840
P(Z) | e?°*(3,6)" e °*(3,6)' e °*(3,6) e °*(3,6)° P(Z>4)
0! 1! 2! 3!

Liic nay ta c6 ta so sanh EX va EY dé két ludn 3 hay 4 tau thué 1a tot nhat.
EX =933,61 ( ngan dong)
EY=888.91 (ngan dong)
Két luan: EX >EY nén thué 3 tau 1a tot nhat cho tram

PHAN THONG K

Cau 1.

Tai mot ndng truong, de dicu tra ket qua st dung loai phan bén mdi trén mot loai trdi cdy, nguoi ta

lay mot mau ngau nhién cin thir va thu dugce s6 liéu nhu sau:

Khoi
lvong(gam) Trai cay
50 45-55 10
57,5 55-60 35
62,5 60-65 75
6
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67,5 65-70 130
72,5 70-75 35
80 75-85 15

a) Voi dd tin ciy 96%, hiy wéc lwong khoi lwong trung binh ciia loai trai cdy trén nong
trwong
Goi x la trong luong trung binh cua loai trai ciy trong mau khao sat

Theo mau khao st ta ¢6

Budc 1: x = 12 x,n, = 65,7083(gam);s = /s? = \/ ! 1 >o(x, —§)2 #n, = 5,9802(gam)
n n—

Budc 2: Voi y=96% = ¢(z,)=0,48 =z, =2,05

(Budc nay toi chi chon gid tri gan z, nhét trong bang tra ma thdi)
Budc3:c =1z, % — 0,7078(gam)
n

Budc 4: Vay véi do tin cay 96% thi khoang udc cho khéi luong trung binh ciia mot trdi ciy thudc
nong truong I 1 € (X £¢) = (65,7083 +0,7078) (gam)
b) Trudc kia , khoi hrgng trung binh ciia loai trai ciy trén 1a 64 gam. Véi mirc ¥ nghia la
2%, hay danh gia xem loai phan bén c¢6 mang lai hiéu qua thwe sw khong?.
Budc 1:
Goi ,la trong luong trung binh cua loai trdi cdy theo gia thuyét
Goi p 1a trong lugng trung binh cua loai trdi ciy khi 4p dung loai phan bén méi

{HO )=, = 64(gam)
H, :p = p, = 64(gam)

Budc 2: ;:leini :65,7083(gam);s:\/s—2:\/ ! IZ(Xi —;)Z*ni =5,9802(gam)
n n—

Budc 3: Véi muc y nghiala2% =z, =2,33

Budc 4: Z, = =10 /n = 4,9477
S

Budc 5: Vay |Z,|=4,9477 >z, bic bo Ho.
Két luan. Loai phan bén mdi ¢6 mang lai hiéu qua thuc su
¢) Nguoi ta quy dinh ring nhimg trai cAy c6 khoi lwgng tir 70 gam tré 1én thi dwoc xép
vao loai I. Hay wéc lwong ty 1€ trai cay loai 1, véi do tin cay 95%.
Budce 1: Goi f 12 ty 18 trai cAy loai I trong mau khao sét, f = % = % =1/6
7
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Budc 2: V6i §=95% = (2, ) = 0,475 =z, =1,96

f(1—1)
n

Bugc3:e=z, =0,0421

Budc 4: Vay voi d6 tin cay 95% thi khoang udc lugng ty 1€ trdi cay loai [ 1a p € (f + s)

Cau 2.

Trong hoi chg viéc 1am danh cho sinh vién sap tot nghiép. Chon mot mau ngiu nhién 81 sinh vién
trong s6 nhirng nguoi dy tuyén vao mot cong ty lién doanh ABC va dugc ddnh gid theo thang diém
t6i da 1a 100. Trong mau 81 sinh vién nay c6 27 ngudi 1a nit.

a) Tai liéu luu trit ciia cong ty ABC cho biét ty 1¢ nit tham gia du tuyén nidm trude 12 43%. Véi
muc y nghia 4% hay danh gid xem c6 phai ty 1¢ nlt tham gia ndm nay cé thuc sy giam so voi
nam trude khong?.

Giai.

Budc 1:

Goi p, la ty I¢ nit tham gia du tuyén nam trudc vao cong ty lién doanh ABC
Goi p 1a ty 18 nit tham gia du tuyén nam nay vao cong ty lién doanh ABC

H,:p=p,=43%
H, :p<p,=43%

Budc 2:
fom_27_1
n 81 3

Budce 3: Voi muc y nghiala 4% =z, =1,75
f—

Bute 4:7, =P o _ 757

po(1—py)
Budc 5: Vay |Z,|=1,7573> z,, béc bo Ho.
Két luan. Ty 18 nit ndm nay da thyc sw giam so v6i ndm trudc (f =1/3<p, =0, 43)
b) Véi s6 lidu trén, néu mudn phép udc lugng ty 18 nit tham gia du tuyén c6 d6 chinh xdc 9% va do
tin cdy 96% thi phai chon mau c6 kich thudc it nhét 12 bao nhiéu ?
Gidi.
Vé6i e =9%=0,09,=96% =z, =2,05

fa—f f(1—f)*z>
( )én: ( 2) zZ,
n 9

Tac6e=z, =115,294=n~116

Trong qua trinh giai c6 thé sai s6t rat mong nhin dwoc sw gop ¥ cia cac ban theo mail:

onthicaohoc_toankinhte @yahoo.com
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