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I\ DAP AN MON: DAI SO
3 Thoi gian lam bai: 180 phut

Bang B

Bai B.1.

(i) bap s6 a* — b

(ii) St dung céng thitc Cramer,

a® a’b ab?* b3

b2 a® a?*b ab?
ab?> b® a® a?b
a’b ab? b ad

A—l — (b4 _ a4)—1

(iii) Ky hiéu Yo la sb cay ban d4u cong ty quan ly Ky hiéu y,, y2, Y3, Ya 13 sb cay tuong tng cia
cdng ty & cudi cac thang thit 1, 2, 3, 4. Tit gia thiét ching ta cé:

y1 = 0,9yo + 100

hay la
10y; — 9y, = 1000.

Phan tich tuong tu ta nhan dudc
10y, — 9y; = 1.020; 10y; — 9y, = 1.040; 10y, — 9y; = 1.060.
Két hop v6i ys = yo + 80 thi phuong trinh cudi cling & trén viét lai dugce 1a
10yo — 9y3 = 260

VAy ta c6 hé phuong trinh tuyén tinh v6i ma trin cho béi

—9 10 0 0\ [y 1.000
A— |0 =9 10 0| fy]|_[L020
1o o -9 10| |y]| " |1.040

10 O 0o -9 Ys 260



St dung cong thic tinh ma trdn A~! & cu trén ta tinh dudgc

729 % 1.000 4 810 * 1.020 + 900 * 1.040 4 1000 * 260
Yo = = 800.
19 % 181

VAy y4 = 880.

Bai B.2.

(i) D& thdy 4nh xa D bién ham hing vio 0 va anh xa T bién mét da thic bat ky vao da thic
thttc ¢6 nghiém tai 0. Vay D khong la don anh con T khong la toan anh.

(ii) Ta co
(DoT —T o D)(p(x)) = D(zp(z)) — zD(p(z)) = p(x) + zp'(z) — zp'(z) = p(x),

v6i moi p(x).

Vay anh xa D o T — T o D la song anh.

Bai B.3.

(1) Ma tran theo co sé da cho la

011 c?°
00 2 c!
000 cr!
(000 0 |

(i) C6 thé suy ra truc tiép tit ¥ (i) (ma trdn nhan dugdc 1a ma trdn dudng chéo trén chit).
Ciing c6 thé su dung nhén xét: anh xa ® lam gidm bAc da thic, tit d6 &+ = 0.

(iii) Nhén xét rdng todn t& nay gidm bac cia mdi da thitc khac hing di 1 don vi. VAy c6 thé chon
co s6 dang e; = p(x) - da thitc bic n, e; = ®~le;

C6 thé chi ra vi du cu thé cho co s6 hoidc chitng minh nhan dinh trén (xem cu sau).

(iv) Do p la mét da thiic, diéu kién p(a + 1) + p(a — 1) = 2p(a) dung v6i moi a nguyén
tuong duong véi p(x + 1) + p(a: —1) = 2p(az) Dé thay d1eu kién nay lai tuong duong
v6i p(x) € ker ®2. St dung co s6 da cho & cau (ii) (thdm chi néu tinh y ¥ 6 thé st dung ma
tran tim dudc & ciu (i)), ta thiy rang ker ®2 chinh 1a khong gian sinh béi 2 vecto diu tién,
noi cach khac, la cac da thtic c6 bac < 1.



Céch khac dua vao 14p luin vé hang: dua vao ma trin d4 cho trong (i), ta dé dang thiy &2
12 mét 4nh xa c6 hang bang n — 2. Tt d6 suy ra ker ® c6 hang bang 2. Nhung hién nhién
khéng gian cac da thtic bAc < 1 nim trong ker ®. Tit d6 c¢6 diéu can ching minh.

Nhén xét. Ta ciing c6 thé 14p ludn mét cach giai tich nhu sau: bdi vi p 1a mét da thitc diéu
kién p(a 4+ 1) + p(a — 1) = 2p(a), ma ta viét lai thanh p(a) = s(p(a+1)+pa—1)),
ding v6i moi a tuong duong véi p(a) = 3 (p(a+B) + p(a—B)) (Va, 3 € R). Nhu vay p
13 mét ham sb vira 16i vita 16m. Diéu nay chi c¢6 thé x4y ra khi db thi p 1a m6t dudng thing,
no6i cach khac, khi p 1a mét da thitc bac < 1!

Bai B.4.

Xét mot hinh vudng cé dién tich S. Canh hinh vuéng cé d6 dai la ¢ = v/S. Khi d6 mdt canh hinh
vudng 1 canh huyén ctia mét tam gidc vudng ma hai canh géc vudng con lai 1a moét dusng thang
dting va mot dudng ngang. Khi dé ¢2 = a2 + b2 v6i a, b > 0 13 hai s6 nguyén, tuong tng véi dd
dai hai canh tam giac vuong do6. Do d6 S = a2 + b?.

@

(i)

S =4:suyraa = 2,b = 0 hodc a = 0,b = 2. Do d6 hinh vuong cé hai canh song song
v6i cac duong doc va ngang. N6i riéng, mdi hinh vudng ting véi hai doan d6 dai 2 trén cot
doc va ngang. S6 doan nhu viy trén mot cdt ngang hodc doc 13 16 — 2 = 14. S hinh vuéng
dién tich 4 do d6 1a N, = 142 = 196.

S = 25: Tacd 25 = 0 + 52 = 32 + 42. Do d6 xay ra hai truéng hop

a=0,b=5hodca =5,b = 0;
a=3,b=4hoaca =4,b=3.

Trusng hop tht nhét, 14p ludn tuong tu nhu trén suy ra c6 tit cd A = (16 — 5)2 = 121
hinh vudng c6 cac canh d6 dai 5 va song song vdi cac truc doc, ngang.

Trudng hop thit hai, do tinh dbi xting nén s6 hinh vuéng 13 B = 2C véi C 14 s6 hinh vudng
Uing voi trudng hgp @ = 3,b = 4. Mot hinh vudng nhu vy ung v6i hai doan ¢6 d6 dai 7
trén cac truc doc va ngang. SO hinh nhu vay do d6 la

C = (16 — 7)® = 81.
Do d6 s6 hinh vuéng c6 dién tich 25 trong trudng hop (a, b) = (3, 4) hoic (4, 3) 1a

B = 2.81 = 162.

VAy tng sb hinh vudng c6 dién tich 25 13 S,5 = A + B = 283.



