binh ly Erdos- Ko — Rado
Truong Phudc Nhan, 03/02/2018
Cho F la mot ho giao cac k —tap con cua {1,2,...,n} . Cau hoi don gian dwoc dét ra nhu sau : Hoi mot ho
F thoa mén céc yéu cau nhu trén c6 kich thudc t6i da 1a bao nhiéu ?
Khdng mat tinh tong quat ta co thé gia sit n> 2k, bgi vi néu truong hop nguoc lai xay ra thi vai hai tap con
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k — phan tir bat ki ludn cd giao véi nhau va céu tra loi la (k] (xem bai viét “Cac bai toan ve giao cia mot

he tap — phan 1)

Ta c6 thé thu duoc mot ho giao bang cach [k J cac k —tap con cing chra mét phan tir ¢d dinh. Cau hoi

dat ra 1a liéu voi cach 1am nay 1 toi uu nhat hay chua ? Két qua sau day tra loi cho diéu nghi van vira néu
duoc dé ra boi Erdos, Ko va Rado

Két qua : (Erdos — Ko — Rado)

Néu n> 2k thi moi ho giao céc k —tap con cuia mot n—tap chia ti da (k j thanh vién

Chikrng minh : (Katona) Gia sa F la mét ho giao cac k — tap con cua mét n— tap.
Khong mét tinh tong quét cia bai toan ta s& xét cac n— tap la [n]={0,1,...,n-1} .

Vé6i mdi se[n], taddt B, latap k sb lientiép s,s+1,....,s+k—1, trong d6 phép cong dugc xét dén ¢ day
theq modn. ’ o

Khéng dinh: Cé toida k tap B, co the nam trong ho F

Chirng minh khang dinh: Khong mét tinh tong quét ta c6 thé gia sat B, € F . Mot tap B, c6 giao véi B, , &

day ta khong tinh truong hop B, tu giao véi chinh nd, chikhindo —(k—-1)<s<k-1,s#0 ( luuy ta dang

lay chi s6 theo modulo n) nhu vay la bao gdm c6 2k —2 tap B, nhu vay tat ca. Tatién hanh phan chia cac

tap thanh cac cap {B,, B, } trong d6 —(k—1)<i<-1. Nhan xét rang cac cap {B,,B,,} nay ct giao bang

rdng nén trong hai tap nay chi co toi da mot tap nam trong ho giao F . Nhu vay ho F chua téi da 1a

(k—1)+1=k thanh vién ( k-1 tap B, cong voi ban than tap B;).

Tiép theo ta tién hanh dém bang hai cach sé L cac b¢ (f,s), trong d6 f 1a mot hoan vi cua tap [n] va s

la mot phan tir thuoc tap [n] sao chotap f(B,):={f(s), f (s+1),..., f (s+k—1)} la mot thanh vién ciia ho

F.

Déu tién, c6 chinhxac nk!(n—k)! cap (f,s) cho twong tng cling mot tap f (B,):co n cachdé chon s |

va véi mdi s cb dinh, c6 chinh xac k!(n—k)! cach dé chon hoan vi f. Do d6 L=|F|nk!(n—k)!

Mit khéc, theo khang dinh thi véi mdi hoan vi cé dinh f, ho F chta téida k tap f(B;). Do dé: L<kn!

! n-1

Tom lai: |]-‘|nk!(n—k)!§kn!:>|]—‘|sL: .
nk!(n—-k)!' (k-1
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