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Khi ndi téi nghé thuat toi thu’dng noi véi moi
ngudi rang "T6i chua bao gid gidi vé vé hay la
mot diéu tuong ty nhu thé". Nhung téi hy vong
moi ngudi khéng nghi rédng vi khéng gidi nén
tdi rudng bd nghé thuét. Thuc t& tdi rat hiéu
gia tri cia hoéi hoa, diéu khac va tdt ca cac loai
hinh nghé thuat. T6i nhan ra rang: mot ai dé
khoéng c6 nang khiéu v& nghé thuat van cé thé
cam nhan dudc no.

Va khi t6éi ndi véi ai do6 réng tdi hoc toan, ho
thudng dap lai 1a “Tdi chua bao gi cé thé hiéu
rd y nghia clia todn hoc”. Nhiéu ngugdi cho rdng
cudc song clia minh van tét dep néu khong that
su gidi todn, nhung téi van hy vong réng diéu
doé khong coé nghia 1a ho gat bo toan hoc ra
khdi cubc séng cua ho. Trong bai nay té6i mudn
trinh bay hai van dé: thr nhat la vé vé dep cla
toan hoc, th hai la ai d6 khong cé nang khiéu
ddc biét nhu cic nha todn hoc thi van cé thé
cdm nhan dugc nd. Néu tbi co thé lam cho cac
ban tin hai van dé trén, thi chac cac ban ciing
thdy c6 mot chdt ham muén dugc ti€p thu toan
hoc mét cach séu sac cling nhu tdi da ti€p thu
nghé thuat mot cach sdu sdc (mac du tdi khdng
thuc su gidi vé nghé thuat). Chirng nao con cho
rang khéng phai 1a nha todn hoc thi khdng thé
cam nhan dugc vé dep cla toan hoc nhu la mot
nha todn hoc cé thé, thi tdi con nghi ngd tai
sao t6i cd thé cdm nhan dugc blc tranh t6t nhu
I moét hoa si co thé. Piéu quan trong & day la
tdi cé thé cdm nhan dudc blric tranh 8 mdt muirc
do nao do.

Khéng thé ban cdi rdng cdc nha todn hoc nhén
thdy toan hoc rat dep. Trong thuc té, doi vdi
mot vai ngudi, vé dep chinh Ia Ii do d& ho lam
toan. Paul Erdos da ndi “Toi biét cac con so rat
dep, néu chang khéng dep, khong cé gi la dep
ca”.

P.R.Halmos viét “Toan hoc la nghé thuat bgi vi
cac nha toan hoc tao ra cac vé dep... bai vi cac
nha toan hoc séng, lam viéc va suy nghi nhu
cac nghé sy”.

Tuy biét rang hi€u biét cia minh cdn ndéng can
nhung téi van mudn gli gam mot vai diéu vé
vé dep. Hay dé€ tdi miéu ta cach ma tdi tdi nhan
thay toan hoc dep, cling tuong tu nhu doi vai
am nhac. Mét tdc phdm am nhac hay do nhiéu

li do, c6 khi la vi giai diéu ciia né hay nhung co
khi n6 hay vi mét khia canh dac biét khac.
Ciling tuong tu ddi véi toan hoc. Vi du nhu mot
IGi gidi thich tai tinh lam cho t6i thdy dugc mat
khac cia van d&, thdm chi con tim thdy mot
phuong phap méi, mét cdch mdi dé ti€p can va
nhin nhan van dé. LGi gidi thich nay lam cho
vdn d& mang mét y nghia mdi, bi€u thi cich
gidi quyét dan gian dén ngac nhién va su khai
sang ma toan hoc gay ra lam cho no dep.

Pay la moét vi du cho vé dep d6. Nam trudc, giai
béng da c6 64 ddi, thé thirc thi ddu cua giai la
dau loai truc ti€p. Cac d6i dugc chia thanh cac
cdp dé€ thi ddu vong modt, va 32 ddi thang sé
vao vong hai. 32 déi d6 lai chia cdp dé thi dau,
va cac d6i thdng lai vao vong ba, va ci nhu
thé, dén khi nao chi con lai mét doi, déi vo
dich. C6 bao nhiéu tréan dau da dién ra trong
gidi dadu? Théat la don gian dé tinh: 32 tran
trong vong mot, 32 doi chai 16 trén trong vong
hai,... VAy téng cébng c6 32 + 16 + 8 + 4 + 2 +

= 63 tran. C6 63 tran dau tat ca. Chung ta
thtr nghi xem s6 tran dau la 63 cé quan hé gi
v@i s6 doi tham gia la 64?

Sang nam sau, giai ddu c6 thém mot doi bong,
tiic la cd 65 do6i. Trong vong mot, 64 dbi trong
cac dbi ddu 32 trén, va 1 ddi may man dugc
vao thdng vong hai. Sau vong mét, c6 32 dbi
thdng céng véi 1 ddi vao thdng, téng cdng cod
33 d6i. MOt 1an nira, déi nao dé lai may man
dudc vao thang vong ba, con 32 ddi con lai thi
thi ddu 16 tréan. CU ti€p tuc nhu thé€, dén khi
con lai mét ddi. Néu ching ta céng tdng s cac
tran dau (32 tran vong mot, 16 tran vong
hai,..),tac6 32 +16 +8+4+2+ 1+ 1=
64 tran (néu khdng tin ban cé thé tu kiém tra
lai qua trinh trén). Trong ca hai gidi dau, s6
tran dau luén nho hon 1 so vdi s6 d6i tham gia.
Tai sao? Cach ma chung ta tim ra s6 tran la hdi
dai (cong téng s6 tat ca cac tran trong moi
vong) la cach khoéng dep, ndé khong giai thich
dugc tai sao két qua lai luén nhu vay.

bay mdi la moét Ii giai thich dep. Cac doi thi
dau cho dén khi thua mot tran, va sau dé dung
lai, khéng thi ddu mét tran nao nita. Trir doi vo
dich, cac doi con lai thua dang mét tran. Do
mdi trén co dung mot dodi thua, téng s6 cac tran
bang téng s cac ddi thua, tlc la sb cac doi bi
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loai khoi giai d&u. V3y ta dé thay sb tran ludn it
hon 1 so v@i s6 doi. Cach ly giai that la dep. N6
that su giai thich cho chidng ta biét tai sao s6
tran ludn it han 1 so vdi s6 doi tham gia giai
dau. Néu cac ban khong tin tdi, cac ban hay
thir v8i 653 ddi. Hay that cn thén, va kiém tra
xem co6 phai két qua la 326 + 163 + 82 + 41 +
20+ 10+ 5+ 3 + 1 + 1 = 652. Va v@i cach
gidi thich nhu trén, ta cé thé tinh nhanh ngay
la 653 — 1 = 652 tran. LGi ly giadi cho ching ta
thdy mot cach khac d&€ nhin nhan van dé, mét
I8i giai thich that cd6 dong, khéng thé ngd tdi va
that la dep.

Todn hoc, cling nhu &m nhac, c6 thé dep theo
mot cadch khac sdu sac hon. MOt ban giao
hudng gom vai chuong, mdi chuong lai dugc
chia thanh cac phan. Nhung cac phan nay lai
dudc lién két véi nhau bdi mot diéu gi do (do
hi€u biét cia minh v& dm nhac con cd han nén
t6i cling khong dam nadi sau vé su lién két nay).
Doi khi cai hay lai chinh la & su lién két cac

phan dé véi nhau.Toan hoc cling dudc chia
thanh ting mang. Ti'ng mang nay cling dugc
lién két vdi nhau , nhiéu khi chdng ta chang
quan tédm téi su lién két d6, nhung tbi chac
chdn la cac ban sé& rat bat ngd khi nhan ra diéu
dd. Phu dé cla bai luan nay cho ta moét vi du vé
ve dep ay.

Bay gid t6i sé chia sé thém véi cac ban mot vi
du nho khac vé vé dep cua toan hoc. Cong hai
s6lédautiénlalva3,vachiungtacdél + 3 =
4. Bay gi¥, cdng tdng cla 3 s6 |é dau tién, 1 +
3 + 5 =29. Clnhu thé, ching ta dugc 1 + 3 +
5+7=16val+3+5+7+9=25 Bancd
nhan xét gi vé cac s6 4, 9, 16 va 25? Chlng
déu la cac sb chinh phuong, tic la . Th véi n
sd |é dau tién, n bat ky, va tdng cla chidng ludn
la s6 chinh phudng. Vidul + 3 +5+ 7 + 9 +
11 + 13 + 15 + 17 + 19 = 100 hay . Tai sao
lubn nhu vay? Nhitng hinh dudi day sé la mét
I5i giai thich t6t.

1
1

-
B

Hang trén, moi khéi L chlra s6 1& cic 6 vudng
(1, 3, 5 va 7 theo th( tu t&r trai qua phai); &
hang dudi tlr trai qua phai, ta cé hgp cua mot
khoi L (tdc la mot 6 vuong), 2 khéi L, 3 khoi L
va 4 khéi L. Mdi [An, ching c6 dang mét hinh
vuong! Vi du, & bén phai hang dugi, hgp cua
cac khdi L v3i s6 6 vubng la 1, 3, 5 va 7 la hinh
vuong 4x4 , va s6 6 vudng clta hinh vudng la
nén ! Chdng ta cé thé& lam nhu vy véi n s6 1é
dau tién, v3i n bat ky, va cac ban cd thé thay Ia
hgp ctia n khdi L luén la mét hinh vuéng véi 6
vudng trong dé. Day la mot vi du ngén gon dé
thay dugc vé dep cua toan hoc. Co thé cé cac vi

du dai hon, kién thdc sau hon, nhung déi khi
dan gian, ngdn gon va dé hiéu mdi la vé dep!

Néu ban khéng phai la mo6t nha toan hoc, ban
cd thé thdc méac “Toi cé thé tim thdy vé dep
cla toan hoc dudc khong?”. That ra cau hoi nay
1a r8t kho, toi khéng thé khang dinh la c6 mét
cau tra I6i hoan chinh, nhung téi tin rdng mot
ai dé khong c6 nang khiéu dac biét vé toan van
cb thé tim thdy veé dep trong d6. Tuong tu nhu
tdi, mot lan nira téi nhac lai, d6i véi am nhac.
T6i khéng c6 mét chut kha ndng nao dé sang
tdc A&m nhac, nhung t6i van cé kha ndng dé
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cdm nhén nd. Cé thé tdi khéng thé cdm nhén
no thuc su nhiéu nhu cac nghé si, nhung toi
van tim thdy du vé dep dé€ tdi dén cac budi biéu
dién. Mét diédu tuong tu cling ding vdéi todn hoc
va nhitng ngudi khong phai la nha toan hoc.

Mot van dé la, ban phai lam quen vdi toan hoc
3 mdt mic dd nao dé mdi c6 thé cam nhan
dudc nd. Ban khéng thé choi ban nhac giao
hudng cla Beethoven cho mot ai dé chua bao
gid nghe nhac cé dién va hy vong ngudi dé
thdy nd hay. Trudc hét ngudi do6 phai quen vdi
viéc thudng xuyén nghe nhitrng ban nhac hay
tham chi 1ang nghe ai dé giang giai tai sao
ching hay. P& cdm nhan dm nhac, ban phai
biét moét vai diéu vé giai diéu va thé nao la mot
giai diéu hay (c6 thé chi dén mdc dd bang truc
giac), ban phai cdm nhan dugc thé nao la su
hoa am t6t. Ban phai rén luyén ca doi tai va tri
4c d€ cdm nhan dudgc nd, thdy bang cach nao
ma am nhac lai hai hoa nhu vay. Cach duy nhat
dé rén luyén Ia nghe nhac. Néu thi€u nhitng ky
nang nay, ngudi nghe chadng cé gi dé phat trién
kha nang cam thu &m nhac cta minh.

Ban cling khéng thé hy vong cé diéu gi hon &
toan hoc. Ban phai thdy rang toan hoc dugc
gidi quyét 1a d€ moi ngudi phat trién kha ndng
cam nhan no. Trong thuc t€, ban can quan sat
ky vé dep cla todn hoc d€ phat trién sy cam
nhén (ddi khi chi bang truc giac) vé cai gi trong
toan hoc lam cho né dep. Cach t6t nhat la phai
co ai dé tach rdi vé dep cua toan hoc ra khoi
nhitng diéu tdm thudng nhat nhéo cho ban, ch
khéng chi noéi “Toan hoc rat dep”. Khong phai
tat cad nhitng gi thubc vé toan hoc ciling dep ca,
vé dep cling c6 thé bi quén Iang. P& gilr dugc
vé dep diéu can thiét la phai tach riéng ching
ra. TU nhé chidng ta d& dudgc giay rang am nhac
rat hay. Khéng may, véi nhiéu ngudi, co6 thé
day la Ian dau tién ho dudc nghe vé vé dep cua
toan hoc.

Mot van dé that don giadn la nhitng cdm nhéan
vé thdm my can phai ¢ su tim hiéu. Ban khéng
thé thuc su cdm nhén dugc du chi moét phan
nho cia am nhac ma khoéng suy nghi vé nd. Su
tim hiéu 1a rat cAn dé€ hiéu ban nhac mét cach
toan dién, bang cach nao ma moi th( lai hoa lai
lam mot? Néu thi€u nhitng diéu do thi am nhac
cling chi hon giai diéu 16i cu6n moét chat thoi.
Todn hoc cling nhu vay, va cé thé con hon nifa,

bdi vi todn hoc rét can su van dung tri éc. D&
cam nhan toan hoc, du ¢ mdc do nao, cling can
phai tu duy. Nhung mét 1an nira toi nhac lai, toi
khéng cé kha ndng sang tdc nhac ma van cam
nhan dudc am nhac. Nén cling khong nhat thiét
phai cé ndng khiéu dac biét vé toan mdi c6 thé
cam nhan dugc nd, mien la ban cé hing thu.

MOt lan nita, téi khang dinh, khong phai la nha
toan hoc van c6 thé cdm nhan dudc vé dep cua
toan hoc. Van dé duy nhat la su cam nhan ay
dén mdc d6 nao thoi. Phan I6n toan hoc hién
dai rat rac réi va kho hiéu, khé cdm nhan. Néu
khéng cé nang khi€u, khong hoc tap va nghién
cltu thi ban khéng thé hi€u ndi né ch chua ndi
dén viéc cdm nhan vé vé dep cua né. Cling nhu
vay vdi am nhac, phan I6n dm nhac hién dai tré
nén kho hiéu va it hay hon d6i véi nhitng ngudi
khéng c6 chuyén moén. Dudng nhu nghé thuat
chi danh cho cac nghé sy. Tuy vay ngay nay da
cé nhitng tdc phdm nghe thuét dugc lam ra dé
moi ngudi cd thé hiéu dudc, cdm nhan dudgc,
toan hoc cling nhu vay. Nhung c6 mét su khac
nhau 13, nhitng tdc phdm &m nhac du da co
hang trdm ndm tudi nhung van 1a nhitng tac
phdm bat hu, trong khi mot vai vdn dé toan
hoc lau dgi da trd nén qua quen thudc va binh
thudng.

D& két thac bai ludn nay, cé hai van dé that rd
rang: th& nhat, todn hoc mang tinh th&m my
cao. Va th( hai la ngay cd nhirng ngugi khéng
lam todn tot van cd thé cdm nhan dugc vé dep
cua toan hoc. Bat ky ai thich @&m nhac, héi hoa
hay van hoc déu thira nhan la vé dep cua
chung lam phong phu thém cudc s6ng clia ho.
Toan hoc cling nhu vay, ndé cling lam cho cudc
s6ng cua t6i thém phong phu rat nhiéu. Va toi
nghi nd ciling cé ghé’ lam phong phu thém cudc
s6ng cla ban mién la ban quan tam tdi né cho
du ban khong cé nang khiéu dac biét vé toan.
Né&u ban bo thdi gian dé& tim hiéu vé vé dep cula
toan hoc thi ban mét di chang bao nhiéu ma lai
dudc rat nhiéu.

Bai viét m& dau cho ki thi viét vé vé dep toan
hoc (Beauty of Maths - BOM)
chuyentoan dich tr

http://math.berkeley.edu/~kwoods/Ma

thArt.pdf
Thang 6/2005

© Copyright by http://diendantoanhoc.net/



http://math.berkeley.edu/~kwoods/MathArt.pdf
http://math.berkeley.edu/~kwoods/MathArt.pdf
http://diendantoanhoc.net/

