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Caul. Chohamhaibhs f: R? - R xacdinh ki

)= w i (x.¥) % (0.9

0 kh(x y)=( 0)o .

a) Xéttinh lién tc cia f, sr ton tai va tinh lién tc aia caadao ham riéng &p mot caa f .
b) Xét tinh khi vi cua f .

Cau2. a) Cho hamdo dugc khong amf (x) trén fip hop A c6dd do hiru han. Vi méi n=0 ta ky
hieu A ={xD Ans f(¥< n+]}. Ching minh #ng diéu kién cin vadu @& f(x) kha tich
Lebesgue la chii ' nuA, hoi tu.

b) Xét tinh khi tich va tinh tich phan Lebesguéyrco) aa f (x) :Tl_l trén|1,2].

Cau3. a) Chohamé f:[0,+w) - [ 0,+w) don di¢u ting thva man f (0)=0, f (t) > 0 khi t >0 va
f(u+v)< f(u)+ f(V) voi moi u,vO[0,+). Xét khong gian métrig X,d) va wi mdi
x, yO X tadat o(x,y) = f(d(x )&)

i) Chirng © rang J la mot khéng gian métric trék.

i) Ching © rang réu f la mjt ham lién tc tai O thi anh x id : (X,d) - ( X,d) va @ anh
Xa Nguoc dia nd ding lién tic déu. Tir @6 suy ra cac day Cauchy trofiX,d) va (X,d) tring
nhau.
b) Trong khdng gian métri€[a, b| cac ham &lién tuc trén|[a,b] véi métric "max" xétap con
M thea man:Cm, L>0, Ox 0] a1 sao cho

[f(%)sm OfOM; va [f(x)-f(y)<Lx=y, OfOM Oxyd[ ab.
Ching minh ng M 1a compactitong déi trong C[a, b .

Cau4. Cho khdng gian vecetS, :{ x={ x} _ OR: day{ZE_1 )&}m hoi '[L} . Xétanh x ||:S - R
- n=1
cho hyi

X =su3 x| Ox={ 50

a) Ching minh &ing || 1& mjt chién trén' S, va (Sc||||) la mot khdng gian Banach.

b) Ching minh &ng khdng giantinh chuin |, tra mat trong S, .

c) Xéttwrongtng A:S - ¢ cho i A(X) :{z:_n >g<}w véi moi x={x}0S. Ching minh
- n=1

rang A la mjt dong phoi tugn tinh. Tinh| Al va HA‘lu.

Thi sinh khéng dwec S dung tai liéu. Can by coi thi khdng giai thich gi thém.



