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ĐỀ THÁCH ĐẤU CỦA ĐỘI Γ GỞI β

Bài 1: THCS
Giải hệ phương trình:{

x4 − y4 = 240
x3 − 2y3 = 3x2 − 12y2 − 4x+ 32y

Bài 2: THCS
Xét trên mặt phẳng tọa độ Oxy. Quy ước: điểm nguyên là điểm có hoành độ
và tung độ nguyên.
a) Tồn tại hay không một điểm A sao cho khoảng từ A đến các điểm nguyên
trên mặt phẳng là khác nhau đôi một?
b) Tồn tại hay không một đường tròn trên mặt phẳng chứa đúng 2012 điểm
nguyên?

Bài 3: THPT
Cho x1, x2, ..., xn là các số thực phân biệt (n ≥ 2). Chứng minh rằng

n∑
k=1

(1 + x2k)
n/2

n∏
j=1
j 6=k

|xk − xj|
≥ n.

Bài 4: THPT
Cho 2 đường tròn tiếp xúc ngoài nhau lần lượt là (O; 9cm); (I; 3cm) . Biết
(O) và (I) chắn 1 đoạn thẳng thành 3 đoạn bằng nhau. Tính độ dài mỗi đoạn
chắn.

Bài 5: THPT
Một học sinh vẽ trên mặt phẳng một số đường tròn cùng tất cả các tiếp
tuyến chung có thể của mỗi cặp đường tròn trong số các đường tròn đã vẽ.
Biết rằng các tiếp tuyến vẽ được chứa tất cả 2011 cạnh của một đa giác đều
có 2011 đỉnh. Hỏi số đường tròn học sinh đó vẽ tối thiểu là bao nhiêu?

Bài 6: Olympiad
Với mỗi n ∈ N∗, kí hiệu ϕ (n) là số các số nguyên dương không vượt quá n
và nguyên tố cùng nhau với n.
Cho a, b, c ∈ N∗; b 6= c. Chứng minh rằng: 2a|ϕ(ba + ca).
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